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دممتق 12 تطبيقات على التكامل   2021-2020 الثثالفصل الدراسي ال                  بين منحنيين المحصورة  المساحة     6.1الدرس  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  إيجاد مساحة منطقة محصورة بين منحنيين  1.1المثال 

𝑦جد مساحة المنطقة المحصورة بين منحنييي الدالتين   = 3 − 𝑥   𝑎𝑛𝑑  𝑦 = 𝑥2 − 9   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 المساحة المحصورة بين منحنيين
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  منحنيين متقاطعينإيجاد مساحة منطقة بين   1.2المثال 

𝑦أوجد  مساحة المنطقة المحصورة بين التمثيلين البيانيين   = 𝑥2, 𝑦 = 2 − 𝑥2 ,        0لأجل ≤ 𝑥 ≤ 2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تحدّدها ثلاثة  منحنيات مساحة منطقة   1.4المثال 

𝑦أوجد مساحة المنطقة المحصورة بين التمثيلين البيانيين   = 𝑥2  ,   𝑦 = 2 − 𝑥  , 𝑦 = 0 
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 𝑦بمعلومية  مساحة منطقة محسوبة  كتكامل 

 

 

 

 

 

 

  𝑦بمعلومية  مساحة منطقة محسوبة كتكامل   1.5المثال 

𝑦أوجد مساحة المنطقة المحورة بين التمثيلين البيانيين   = 𝑥2 , 𝑦 = 2 − 𝑥  , 𝑦 = 0 
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 𝑦بدوال  مساحة منطقة محدودة   1.6المثال 

𝑥أوجد مساحة المنطقة المحصورة بين التمثيلين البيانيين   = 𝑦2 𝑎𝑛𝑑  𝑥 = 2 − 𝑦2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تقدير الطاقة المفقودة بواسطة كرة التنس :   1.7المثال 

 اسات الاختبار توفر البيانات التالية أثناء اصطدام كرة التنس بالمضرب. قدّر نسبة الطاقة المفقودة أثنء الاصطدام.على فرض أنّ قي

 

 

 

 

 

  

1 0.75 0.50 0.25 0.0 𝒙 ሺ 𝒄𝒎 ሻ 

700 400 220 110 0 𝒇𝒄ሺ𝒙ሻሺ𝑵ሻ 
700 300 200 100 0 𝒇𝒆ሺ𝒙ሻሺ𝑵ሻ 
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𝒚       .   𝟏    جد المساحة المحصورة بين المنحنيين  على الفترة المعطاةأو = 𝒙𝟑 , 𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟏  , 𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟑 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐.  𝒚 = 𝐜𝐨𝐬 𝒙  , 𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝟐  ,   𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 
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 جد المساحة المحصورة بين المنحنيين  على الفترة المعطاة  أو

                  𝟑.  𝒚 = 𝒆𝒙 , 𝒚 = 𝒙 − 𝟏  , −𝟐 ≤ 𝒙 ≤ 𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒚  .𝟓 المحصورة بين المنحنيات . وجد مساحة المنطقة ارسم  المنحنيات ، ثم أ = 𝒙𝟐 − 𝟏  , 𝒚 = 𝟕 − 𝒙𝟐
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المحصورة بين المنحنيات نطقة ارسم  المنحنيات ، ثم أوجد مساحة الم  𝟔.  𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟏  , 𝒚 = 𝟏𝟐 𝒙𝟐
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟖. 𝒚 =  ξ𝒙   , 𝒚 = 𝒙𝟐
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𝒚    .𝟗 ارسم  المنحنيات ، ثم أوجد مساحة المنطقة المحصورة بين المنحنيات = 𝟒𝒙𝒆−𝒙𝟐   , 𝒚 =  ȁ𝒙ȁ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟎.   𝒚 = 𝟐𝒙𝟐 + 𝟏   , 𝒚 =  ȁ𝒙ȁ 
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تة المنطقة المحصورة بين المنحنياارسم  المنحنيات ، ثم أوجد مساح  𝟏𝟏.  𝒚 = 𝟓𝒙𝒙𝟐 + 𝟏   , 𝒚 = 𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟐.  𝒚 = 𝒔𝒊𝒏 𝒙     , 𝒚 = 𝒄𝒐𝒔 𝒙    , ሺ  𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐𝝅 ሻ 
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.𝟏𝟗 كتكامل واحد.ارسم  المنحنيات ، ثم  جد مساحة المنطقة المحصورة بين المنحينات المعطاة ، اختر متغيرّ التكامل بحيث تتم كتابة المساحة  𝒚 = 𝒙 , 𝒚 = 𝟐 − 𝒙  , 𝒚 = 𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟎.   𝒚 = 𝒙   ,   𝒚 = 𝟐   ,   𝒚 = 𝟔 − 𝒙  , 𝒚 = 𝟎 
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كتكامل واحد. اة ، اختر متغيرّ التكامل بحيث تتم كتابة المساحةارسم  المنحنيات ، ثم  جد مساحة المنطقة المحصورة بين المنحينات المعط  𝟐𝟏.   𝒙 = 𝒚 , 𝒙 =  −𝒚  , 𝒙 = 𝟏  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐.   𝒙 = 𝟑𝒚 , 𝒙 = 𝟐 + 𝒚𝟐
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كتكامل واحد. ارسم  المنحنيات ، ثم  جد مساحة المنطقة المحصورة بين المنحينات المعطاة ، اختر متغيرّ التكامل بحيث تتم كتابة المساحة  𝟐𝟑 .  𝒚 = 𝟐𝒙   ሺ  𝒙 > 𝟎 ሻ , 𝒚 = 𝟑 − 𝒙𝟐  , 𝒙 = 𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟒.  𝒙 = 𝒚𝟐  , 𝒙 = 𝟒 
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كتكامل واحد.ارسم  المنحنيات ، ثم  جد مساحة المنطقة المحصورة بين المنحينات المعطاة ، اختر متغيرّ التكامل بحيث تتم كتابة المساحة   𝟐𝟓.   𝒚 = 𝒆𝒙 , 𝒚 = 𝟒 𝒆−𝒙  , 𝒙 = 𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟔. 𝒚 = 𝐥𝐧 𝒙 𝒙  , 𝒚 = 𝟏 − 𝒙 𝒙𝟐 + 𝟏  , 𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟒  
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 ا 
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 التحدي

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


