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    المعلم: طه أبو الفتوح
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 2متقدم ـ ف  12الرياضيات ــ 

 قة والدالة الأصلية عكس المشت( 5ـ  1)

 
 
 

 

   :الدالة الأصلية

 
𝒇(𝒙)  (𝟏 ارسم عددًا من الدوال الأصلية لكل دالة:  :329تمارين ص  = 𝒙𝟑                                                      𝟑) 𝒇(𝒙) = 𝒆𝒙 

 𝑭(𝒙) =   𝟏𝟒 𝒙𝟒                                                            𝑭(𝒙) = 𝒆𝒙
 

 

.......................................... G(x)=                  ....................................................................G(x)= 

 

.......................................... H(x)=                  ...................................................................H(x)= 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 

F(x) 

F(x) 

اق
شتق

ا
 

 Cكل منها تختلف عن الأخرى بقيمة الثابت  𝒇(𝒙)يوجد عدد لا نهائي من الدوال الأصلية للدالة 

اق
شتق

ا
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 2متقدم ـ ف  12الرياضيات ــ 

 قة والدالة الأصلية عكس المشت( 5ـ  1)

 
 
 

∫ (𝟏 قواعد التكامل غير المحدود: 𝒂   𝒅𝒙 = 𝒂𝒙 + 𝒄                   ∶  حيث 𝒂 ثابت 

𝟐) ∫ 𝒙𝒏   𝒅𝒙 = 𝒙𝒏+𝟏𝒏 + 𝟏 + 𝒄                    , 𝒏 ≠ −𝟏  
∫ (𝟏 خواص التكامل غير المحدود: 𝒂 𝒇(𝒙)  𝒅𝒙 = 𝒂 ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙                   ∶  حيث 𝒂 ثابت 

 𝟐) ∫[𝒇(𝒙) ± 𝒈(𝒙)]   𝒅𝒙 = ∫ 𝒇(𝒙) 𝒅𝒙 ± ∫ 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 أوجد الدالة الأصلية: :329تمارين ص 

 
 
 

............................................................................................................................. 
 
 
 

                             
 
 

............................................................................................................................. 
 
 

............................................................................................................................. 
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 2متقدم ـ ف  12الرياضيات ــ 

 قة والدالة الأصلية عكس المشت( 5ـ  1)

 
 
 
 

∫ (𝟏 قواعد التكامل غير المحدود: 𝒂   𝒅𝒙 = 𝒂𝒙 + 𝒄                   ∶  حيث 𝒂 ثابت 

𝟐) ∫ 𝒙𝒏   𝒅𝒙 = 𝒙𝒏+𝟏𝒏 + 𝟏 + 𝒄                    , 𝒏 ≠ −𝟏  
 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

∫  .𝟕 أوجد الدالة الأصلية: :329تمارين ص  (𝟑√𝒙 − 𝟏𝒙𝟒)  𝒅𝒙 

 
............................................................................................................................. 

 
............................................................................................................................. 

 
............................................................................................................................. 
 
 𝟑𝟐. (𝒂) ∫ 𝟑𝒙𝟐 − 𝟒𝒙𝟐  𝒅𝒙 

 
............................................................................................................................. 

 
............................................................................................................................. 

 
............................................................................................................................. 

 
 𝟑𝟏. (𝒃)  ∫ (√𝒙𝟑 + 𝟒)  𝒅𝒙 

 
............................................................................................................................. 

 
............................................................................................................................. 
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 2متقدم ـ ف  12الرياضيات ــ 

 قة والدالة الأصلية عكس المشت( 5ـ  1)

 
 
 
 

 تكاملات الدوال المثلثية:
 𝒄𝒐𝒔 𝒙 𝒔𝒊𝒏 𝒙 − 𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝒙 𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙   𝒕𝒂𝒏 𝒙 − 𝒄𝒔𝒄𝟐 𝒙 𝒄𝒐𝒕 𝒙 𝒔𝒆𝒄 𝒙   𝒕𝒂𝒏 𝒙 𝒔𝒆𝒄 𝒙 − 𝒄𝒔𝒄 𝒙  𝒄𝒐𝒕 𝒙 𝒄𝒔𝒄 𝒙 

 

 

 الدالة الأصلية:أوجد  :329تمارين ص 

 
 

 ............................................................................................................................. 
 
 

 ............................................................................................................................. 
 
 

 ............................................................................................................................. 
 
 

 
 
 
 
 
 

 اشتقاق

 تكامل

 لاحظ أن

𝟐)∫   .𝟏𝟏 أوجد الدالة الأصلية: :329تمارين ص  𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝐜𝐨𝐬 𝒙)  𝒅𝒙 

................................................ 
 𝟏𝟑.   ∫ 𝟐 𝐬𝐞𝐜 𝒙 𝐭𝐚𝐧 𝒙   𝒅𝒙 

................................................ 
 𝟏𝟓.   ∫ 𝟓 𝐬𝐞𝐜𝟐 𝒙   𝒅𝒙 

................................................ 

∫ 𝐜𝐨𝐬 𝒌𝒙 𝒅𝒙 = 𝒔𝒊𝒏 𝒌 𝒙𝒌 + 𝒄 
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 2متقدم ـ ف  12الرياضيات ــ 

 قة والدالة الأصلية عكس المشت( 5ـ  1)

 
 

 
 

 تكاملات الدوال المثلثية العكسية:

 𝟏√𝟏 − 𝒙𝟐 𝒔𝒊𝒏−𝟏 𝒙 𝟏𝟏 + 𝒙𝟐 𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒙 𝟏|𝒙|√𝒙𝟐 − 𝟏 𝒔𝒆𝒄−𝟏 𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
∫   اختر الإجابة الصحيحة الاختبارات المعيارية: − (𝟏 − 𝒙𝟐)−𝟏𝟐   𝒅𝒙 

 𝑨)  𝒔𝒊𝒏−𝟏 𝒙 + 𝒄                                                                          𝑩) − 𝒔𝒊𝒏−𝟏 𝒙 + 𝒄   
 
 𝑪)  𝒄𝒐𝒔−𝟏 𝒙 + 𝒄                                                                        𝑫) − 𝒄𝒐𝒔−𝟏 𝒙 + 𝒄 
 

 اشتقاق

 تكامل

 أوجد الدالة الأصلية: :329تمارين ص 
 𝟏𝟒.   ∫ 𝟒√𝟏 − 𝒙𝟐   𝒅𝒙 

 

................................................ 
 

................................................ 
 𝟐𝟐.   ∫ 𝟑𝟒𝒙𝟐 + 𝟒   𝒅𝒙 

 

................................................ 

 

................................................ 

 

................................................ 

 

∫  (𝟏 التالية:لاحظ التكاملات  −𝟏√𝟏 − 𝒙𝟐  𝒅𝒙 = −𝒔𝒊𝒏−𝟏 𝒙 + 𝒄 

𝟐)  ∫ −𝟏𝟏 + 𝒙𝟐  𝒅𝒙 = −𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒙 + 𝒄 

𝟑)  ∫ −𝟏|𝒙|√𝒙𝟐 − 𝟏  𝒅𝒙 = −𝒔𝒆𝒄−𝟏 𝒙 + 𝒄 
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 2متقدم ـ ف  12الرياضيات ــ 

 قة والدالة الأصلية عكس المشت( 5ـ  1)

 
 
 

 

                     تكاملات الدوال اللوغاريتمية:

 𝒇/(𝒙)𝒇(𝒙)  𝐥𝐧|𝒇(𝒙)| + 𝒄 𝟏𝒙 𝐥𝐧|𝒙| + 𝒄 

 

 

 أوجد الدالة الأصلية: :329تمارين ص 

                          
 
 

 ............................................................................................................................. 
 
 
 

                            
                             

 
 

 ............................................................................................................................. 
 
 

 ............................................................................................................................. 
 

 
 
 

 اشتقاق 

 تكامل
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 2متقدم ـ ف  12الرياضيات ــ 

 قة والدالة الأصلية عكس المشت( 5ـ  1)

 
 
 
 

                     تكاملات الدوال الأسية:

 

 

 

 

 
 

 أوجد الدالة الأصلية: :329تمارين ص 

 
 

 ............................................................................................................................. 
 

 
 

 ............................................................................................................................. 
 
 

 ............................................................................................................................. 
 
 

 
 

 ............................................................................................................................. 
 
 

 ............................................................................................................................. 
 
 

 ............................................................................................................................. 
 

𝒇/(𝒙)  𝒆𝒇(𝒙)
 𝒆𝒇(𝒙) + 𝒄 𝒆𝒙

 𝒆𝒙 + 𝒄 

 اشتقاق 

 تكامل
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 2متقدم ـ ف  12الرياضيات ــ 

 قة والدالة الأصلية عكس المشت( 5ـ  1)

 
 
 
 

  معادلات تفاضلية بسيطة:
 
 
 
 

𝒇′(𝒙)  (𝟑𝟔 :التي تحقق الشروط المعطاة 𝒇(𝒙)أوجد الدالة : 330تمارين ص  = 𝟒 𝐜𝐨𝐬 𝒙               , 𝒇(𝟎) = 𝟑 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 ( حدد الدالة المكانية إذا كانت 45: 330تمارين ص 
𝒗(𝒕)دالة السرعة المتجهة  = 𝟑 − 𝟏𝟐𝒕 
𝒔(𝟎)والموقع الابتدائي هو  = 𝟑 

 
 

.................................................................................................................. 
 

.................................................................................................................. 
 

.................................................................................................................. 
 

.................................................................................................................. 
 

.................................................................................................................. 
 

.................................................................................................................. 
 

.................................................................................................................. 
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 2متقدم ـ ف  12الرياضيات ــ 

 قة والدالة الأصلية عكس المشت( 5ـ  1)

 
 
 
 

𝒇′′(𝒕)  (𝟑𝟗 :التي تحقق الشروط المعطاة 𝒇(𝒙)أوجد الدالة : 330تمارين ص  = 𝟐 + 𝟐𝒕                     , 𝒇(𝟎) = 𝟐        , 𝒇(𝟑) = 𝟐 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
𝒇′′(𝒙)  (𝟑𝟖 :التي تحقق الشروط المعطاة  𝒇(𝒙)أوجد الدالة : 330تمارين ص  = 𝟐𝟎𝒙𝟑 + 𝟐𝒆𝟐𝒙               , 𝒇′(𝟎) = −𝟑        , 𝒇(𝟎) = 𝟐 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 
.................................................................................................................. 

 


