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𝑪𝒉𝒐𝒐𝒔𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒄𝒐𝒓𝒓𝒆𝒄𝒕 𝒂𝒏𝒔𝒘𝒆𝒓 (𝟏) 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟐 اختر الإجابة الصحيحة:-النموذج الأول ( 𝟏𝒙 − 𝟐 − 𝟒𝒙𝟐 − 𝟒) =     … … … … … … … …. (𝒂)     𝟏𝟐                                     (𝒃) (𝒅𝒐𝒆𝒔 𝒏𝒐𝒕 𝒆𝒙𝒊𝒔𝒕) غير موجودة      
  (𝒄)  𝟐                                       (𝒅)   𝟏𝟒 

(𝟐) 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎 (𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙𝒙𝟐 − 𝟐 ) =     … … … … … … … …. (𝒂)    𝟐                                     (𝒃) (𝒅𝒐𝒆𝒔 𝒏𝒐𝒕 𝒆𝒙𝒊𝒔𝒕) غير موجودة        (𝒄)𝟎                                       (𝒅) 𝟏 (𝟑)  متصلة 𝒇(𝒙) = √𝒙 + 𝟏 − 𝒆𝒙√𝒙𝟐 − 𝟐 ,𝟐√−)    (𝒂)  حدد الفترة أو ( الفترات ) التي عندها الدالة    −𝟏) ∪ (𝟏, √𝟐)               (𝒃)  (−𝟏, √𝟐) ∪ (√𝟐, ∞)     (𝒄)   (−𝟏, ∞)                                       (𝒅) (√𝟐, ∞) 

 (𝟒) 𝒍𝒊𝒎𝒙→∞ 𝐬𝐞𝐜−𝟏 (𝒙𝟐 + 𝟏𝒙 + 𝟏 ) =     … … … … … … … …. 
(𝒂)∞             (𝒃) 𝝅𝟐                      (𝒄)  𝟎                 (𝒅)  𝝅 

𝒉(𝒙) غير متصلة (𝟓)  = √𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + ,𝛟             (𝒃) {𝟐}                     (𝒄)  {−𝟐(𝒂) أوجد قيمة(قيم ) 𝒙 تكون عندما الدالة 𝟒 𝟐}                 (𝒅)  ( −∞, 𝟐] 
 مع تحياتي .....أ.هلال حسين
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𝒙 ؟ (𝟔) = ?𝑾𝒉𝒊𝒄𝒉 𝒐𝒇 𝒕𝒉𝒆 𝒇𝒐𝒍𝒍𝒐𝒘𝒊𝒏𝒈 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏𝒔 𝒊𝒔 𝒅𝒆𝒓𝒊𝒗𝒂𝒃𝒍𝒆 )  أي من الدوال الآتية   قابلة للاشتقاق عند 𝟎 ) (𝒂)    𝐠(𝒙) = {𝒙 + 𝟕      ∶ 𝒙 < 𝟎𝟓𝒙           ∶ 𝒙 ≥ 𝟎        (𝒃)  𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 − 𝟐𝒙𝟐 + 𝟑𝒙     (𝒄)   𝒉(𝒙) = √𝒙𝟑                                   (𝒅)𝒌(𝒙) = 𝒙|𝒙| 
  (𝟕)             𝒇(𝒙) = √𝟐 + 𝒄𝒐𝒕−𝟏(𝒙) 𝐠(𝒙)    (𝒂) ((𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒅𝒆𝒓𝒊𝒗𝒂𝒕𝒊𝒗𝒆 𝒐𝒇 𝒂 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏))  أوجد مشتقة الدالة    = 𝟏𝟐(𝟏 + 𝒙𝟐)√𝟐 + 𝒄𝒐𝒕−𝟏(𝒙)        
(𝒃)  𝒇(𝒙) = −𝟐(𝟏 + 𝒙𝟐)√𝟐 + 𝒄𝒐𝒕−𝟏(𝒙)   
  (𝒄)   𝒉(𝒙) = −𝟏𝟐(𝟏 + 𝒙𝟐)√𝟐 + 𝒄𝒐𝒕−𝟏(𝒙)                                   
(𝒅)𝒌(𝒙) = −𝟏(𝟏 + 𝒙𝟐)√𝟐 + 𝒄𝒐𝒕−𝟏(𝒙) 

  (𝟖)𝒇(𝒙) = 𝟑√𝒙 + 𝟓𝒙𝟐  أوجد      𝒇′(𝟏)       (𝒇𝒊𝒏𝒅) إذا كانت 
(𝒂) 𝟐𝟑𝟐              (𝒃) −𝟑𝟐𝟐                      (𝒄)  𝟐𝟑𝟑                  (𝒅) −𝟐𝟑𝟐  (𝟗)  [𝟎, 𝒇(𝒙) في الفترة[𝟐 = 𝒙𝟑 − 𝒙 التي تحقق نظرية المتوسطة للدالة 𝑪  أوجد قيمة (𝒂) ± 𝟐√𝟑𝟑              (𝒃) 𝟐√𝟑𝟑             (𝒄)  𝟑√𝟑                 (𝒅) ±√𝟑𝟑  

....أ.هلال حسينمع تحياتي .  
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s)nu(Bo(𝟏𝟎) 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟓 ([𝒇(𝒙)]𝟐−[𝒇(𝟓)]𝟐𝒙−𝟓 )  = ⋯ 𝒇(𝒙)   فإن  = 𝟑𝒙 +  𝟏𝟐𝟓                     (𝒃)𝟏𝟐𝟎                   (𝒄)𝟏𝟎𝟐                  (𝒅)𝟐𝒇(𝟓) (𝒂)      بفرض 𝟓

 𝒇’’(𝒙) (𝟏𝟏) اختر الإجابة الصحيحة التي تمثل الدالة𝒇(𝒙)  الدالةمثل رسم بيان ي الشكل التالي

  

 

 

 

 مع تحياتي .....أ.هلال حسين
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(𝟏𝟐)𝒇(𝒙) = 𝒍𝒏(𝒔𝒆𝒄 𝒙 + 𝒕𝒂𝒏 𝒙) (𝒂) أوجد 𝒇′(𝒙) إذا كانت  𝐬𝐞𝐜 𝒙             (𝒃) 𝒔𝒆𝒄 𝒙 + 𝒕𝒂𝒏 𝒙           (𝒄)  𝐭𝐚𝐧 𝒙         (𝒅) 𝟏𝐬𝐞𝐜 𝒙 (𝟏𝟑)𝒇(𝒙) = 𝒔𝒆𝒄 𝒙𝟐 𝒕𝒂𝒏 𝒙𝟐 𝟐𝒙(𝒂) أوجد 𝒇′(𝒙) إذا كانت  × 𝒔𝒆𝒄 𝒙𝟐 (𝒔𝒆𝒄 𝒙𝟐 + 𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙𝟐)              (𝒃) 𝒙 × 𝒔𝒆𝒄 𝒙𝟐 (𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙𝟐 + 𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙𝟐)           (𝒄) 𝟐𝒙 × 𝒔𝒆𝒄 𝒙𝟐 (𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙𝟐 − 𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙𝟐)          (𝒅)𝟐𝒙 × 𝒔𝒆𝒄 𝒙𝟐 (𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙𝟐 + 𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙𝟐) 

   (𝟏𝟒)        𝒍𝒊𝒎𝒉→𝟎 𝒇(𝒙+𝒉)−𝒇(𝒙)𝒉 . ما قيمة  𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝒙+𝟏  (Bonus)        لتكن  

(𝒂) 𝟐𝒙(𝒙 + 𝟏)𝟐              (𝒃) −𝟐𝒙(𝒙 + 𝟏)𝟐             (𝒄) −𝟐(𝒙 + 𝟏)𝟐            (𝒅) 𝟐(𝒙 + 𝟏)𝟐 

 

𝒇(𝒙)التقريب الخطي  للدالة (  15) = 𝟐𝒙 عند 𝒙𝟎 = 𝟏  

Linear approximation of the function 𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙 𝒂𝒕 𝒙𝟎 = 𝟏  (𝒂) 𝑳(𝒙) = 𝟐 + (−𝟐)(𝒙 +  𝟏)        (𝒃) 𝑳(𝒙) = 𝟐 − (−𝟐) (𝒙 −  𝟏)      (𝒄) 𝑳(𝒙) = 𝟐 + 𝟐 (𝒙 −  𝟏)         (𝒅) 𝑳(𝒙) = 𝟐 + (−𝟐) (𝒙 −  𝟏)      
𝒇(𝒙)التقريب الخطي  للدالة (  16) = √𝒙𝟑 عند 𝒙𝟎 = −𝟖  

Linear approximation of the function 𝒇(𝒙) = √𝒙𝟑
 at 𝒙𝟎 = −𝟖  (𝒂) 𝑳(𝒙) = 𝟏𝟏𝟐 𝒙 − 𝟒𝟑         (𝒃) 𝑳(𝒙) = 𝟏𝟏𝟐 𝒙 + 𝟒𝟑      

(𝒄) 𝑳(𝒙) = 𝟏𝟏𝟐 𝒙 − 𝟏𝟑         (𝒅) 𝑳(𝒙) = 𝟏𝟏𝟐 𝒙 + 𝟑𝟒      
 مع تحياتي .....أ.هلال حسين
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(𝟏𝟕) 𝑭𝒊𝒏𝒅   𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎+ [ 𝟏√𝒙 − √ 𝒙𝒙 + 𝟏]                          أوجد
(𝒂) 𝟏𝟐                            (𝒃)𝟏                         (𝒄) − ∞                        (𝒅) ∞ 

,𝟏)عند النقطة  𝒇(𝒙)( معادلة المماس للدالة 18) 𝒙𝟐حيث (𝟐 × 𝒚𝟐 = 𝟒𝒙 (𝒂) 𝒚 = −𝒙 + 𝟏                                                   (𝒃) 𝒚 = −𝒙 + 𝟒      (𝒄) 𝒚 = −𝒙 + 𝟑                                               (𝒅) 𝒚 = −𝒙 + 𝟐 

 (𝟏𝟗) إحدي النقاط التي يكون للمنحني  

𝒙𝟐 مماسا ً راسيا ً هي + 𝒚𝟐 − 𝟒𝒚 = 𝟎 𝑶𝒏𝒆 𝒐𝒇 𝒕𝒉𝒆 𝒑𝒐𝒊𝒏𝒕𝒔 𝒂𝒕 𝒘𝒉𝒊𝒄𝒉 𝒕𝒉𝒆 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒊𝒔 𝒂 𝒗𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝒂)(𝟎, 𝟎)                  𝒃)(𝟎, 𝟒)             𝒄)(𝟐, −𝟐)                  𝒅) (−𝟐, 𝟐) 
 التي عندها المشتقة غير موجودة. 𝒙مجموعة قيم  (𝟐𝟎) 

ً
 (𝒂)  − 2,3                                                (𝒃) − 1,3    (𝒄) − 1, 0.5                                                     (𝒅) لايوجد 

 مع تحياتي .....أ.هلال حسين
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 (21)   (𝐁𝐨𝐧𝐮𝐬) ًكانت اإذ𝒇 و 𝐠  دالتين قابلتين للإشتقاق في الفترة[𝒂, 𝒃] 
𝒇 (𝒂)حيث  =  𝐠(𝒂)و𝒇 (𝒃) =  𝐠(𝒃) نه عند نقطة ما في الفترة فأ[𝒂, 𝒃] .ً

  𝒇 𝒂𝒏𝒅 𝐠 (𝒂) لهما مماسات  متوازيان                              (𝒃)لهما مماسات   متعامدن (𝒄)لهما مماسات  متقاطعان                                    (𝒅)غير ذلك 

  

 

 

 

   

 (𝒂) 𝒚 = 𝒄 − 𝟐                                                (𝒃)𝒚 = 𝒄 + 𝟏𝟐    (𝒄)𝒚 = 𝒄 − 𝟏𝟐                                                   (𝒅)𝒚 = 𝟐𝒄 − 𝟏𝟐 

𝒇(𝒙) فإن = {𝒙𝟐 + 𝟐𝒙      , 𝒙 < 𝟎𝒂𝒙 + 𝒃    , 𝒙 ≥ 𝟎  (𝟐𝟑) لتكن        

(𝒂)𝟎                                  𝒃 قيمة 𝒂 التي تجعل𝒇′(𝟎) موجودة هي − 𝟐                           𝒄)𝟐                            𝒅) 𝟒 

  (𝟐𝟒)  السرعة المتجهة لجسيم تعطي دالة موقعة بالمعادلة
𝒕 هي = 𝑺(𝒕) عند 𝟎 = 𝒕𝟐 − 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒕 𝒂) 𝒗 = 𝟐𝒎 𝒔⁄             𝒃) 𝒗 = − 𝟐𝒎 𝒔⁄       𝒄)𝒗 = 𝟎𝒎 𝒔⁄                         𝒅)𝒗 = 𝟒𝒎 𝒔⁄  

 

 مع تحياتي .....أ.هلال حسين

 

,𝟎) محاطة  (𝟐𝟐) على فرض أن دائرة نصف فطرها هو 𝒄) ومركزها 𝒓 .عند نقطة التماس 𝒚 = 𝒙𝟐بالقطع المكافئ  .   يجب أن تكون الميول نفسها
…   وضح أن عند نقطة التماس  … … 𝒚 =ً 

(𝐁𝐨𝐧𝐮𝐬)
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𝒙   المماس > 𝒚 حيث 𝟎 = 𝟏𝒙  (𝐁𝐨𝐧𝐮𝐬)(𝟐𝟓) مساحة المثلث المحصورة بين  والمنحني 

𝑻𝒉𝒆 𝒂𝒓𝒆𝒂 𝒐𝒇 𝒕𝒉𝒆 𝒕𝒓𝒊𝒂𝒏𝒈𝒍𝒆 𝒃𝒐𝒖𝒏𝒅𝒆𝒅 𝒃𝒚 𝒕𝒉𝒆 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒂𝒏𝒅  𝒕𝒉𝒆 𝒄𝒖𝒓𝒗𝒆𝒚 عند أي نقطة عليه ومحور 𝒙 ومحور 𝒚 تساوي = 𝟏𝒙  𝒘𝒉𝒆𝒓𝒆𝒙 > 𝟎 𝒂𝒕 𝒂𝒏𝒚 𝒑𝒐𝒊𝒏𝒕 𝒂𝒕 𝒂𝒍𝒕𝒊𝒕𝒖𝒅𝒆,  𝒕𝒉𝒆 𝒙 − 𝒂𝒙𝒊𝒔 𝒂𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒚 − 𝒂𝒙𝒊𝒔 𝒂𝒓𝒆 𝒆𝒒𝒖𝒂𝒍 
 

 

 𝒂)𝟑                                  𝒃)𝟒                          𝒄)𝟐                            𝒅)𝟓 

 
 انتهت الأسئلة

 مع تحياتي .....أ.هلال حسين



على امتحان الفصل الدراسي الأول                     تدريبيةذج امدرسة توام النموذجية       نم
....أ.هلال حسين   2022/2023  

9 
 

𝑪𝒉𝒐𝒐𝒔𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒄𝒐𝒓𝒓𝒆𝒄𝒕 𝒂𝒏𝒔𝒘𝒆𝒓 (𝟏) 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎 اختر الإجابة الصحيحة:-النموذج الثاني 𝟐𝒙 × 𝐜𝐬𝐜 𝟑𝒙 = 

(𝒂) 𝟐                    (𝒃)  𝟔                           (𝒄)   𝟑𝟐                      (𝒅) 𝟐𝟑 

(𝟐)   𝒏 = 𝒇(𝒙) في الفترة المحددة باستخدام 𝟒 = 𝐜𝐨𝐬 𝒙 , 𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝝅𝟐   قدر طول المنحني (𝒂) 𝟏. 𝟏𝟎𝟔                    (𝒃)  𝟏. 𝟗𝟎𝟔                 (𝒄)   𝟏. 𝟕𝟎𝟔             (𝒅)𝟏. 𝟎𝟎𝟗 (𝟑) 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎+ √𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙𝒙 , أوجد قيمة 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎+ 𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙𝒙𝟐 = 𝟏𝟐  لتكن 
(𝒂) 𝟏𝟐                    (𝒃)  𝟐                           (𝒄)   √𝟐                      (𝒅) √𝟐𝟐 𝒇(𝒙) متصلة(𝟒)  = 𝒔𝒊𝒏−𝟏(𝒙 + 𝟐) ,𝟏−](𝒂) حدد الفترات التي تكون  عندها  𝟑]             (𝒃) [−𝟑, −𝟏]           (𝒄) [−𝟑, 𝟏]         (𝒅)  [−𝟑, 𝟐] (𝟓) 𝒍𝒊𝒎𝒙→∞ 𝒆−(𝒙+𝟏)𝒙𝟐+𝟐 = (𝒂) 𝟒                    (𝒃)  𝟐                           (𝒄)  𝟏                      (𝒅) − 𝟏 (𝟔) 𝒕 = 𝟏. 𝟗, 𝒕 = 𝒔(𝒕)  أوجد السرعة المتجهة المتوسطة بين 𝟐 = 𝟑𝒕𝟑 + 𝒕 حيث  (𝒂) 𝟔𝟐. 𝟒             (𝒃)  𝟔𝟑. 𝟒               (𝒄) 𝟐𝟔. 𝟒              (𝒅)𝟑𝟓. 𝟐𝟑 (𝟔) 𝒕 = 𝒔(𝒕)  أوجد السرعة المتجهة اللحظية عند𝟐 = 𝟑 𝐬𝐢𝐧(𝒕 − 𝟐) (𝒂)  حيث  − 𝟑            (𝒃)  𝟔               (𝒄) 𝟑              (𝒅) − 𝟔 
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 .𝒇’   (∎)𝑻𝒉𝒆 𝒇𝒐𝒍𝒍𝒐𝒘𝒊𝒏𝒈 𝒇𝒊𝒈𝒖𝒓𝒆𝒔 𝒓𝒆𝒑𝒓𝒆𝒔𝒆𝒏𝒕 𝒕𝒉𝒆 𝒈𝒓𝒂𝒑𝒉 𝒐𝒇 𝒕𝒉𝒆 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏.  𝐂𝐡𝐨𝐨𝐬𝐞 𝐭𝐡𝐞 𝐜𝐨𝐫𝐫𝐞𝐜𝐭 𝐚𝐧𝐬𝐰𝐞𝐫 𝐭𝐡𝐚𝐭 𝐫𝐞𝐩𝐫𝐞𝐬𝐞𝐧𝐭𝐬 𝐭𝐡𝐞 𝐝𝐞𝐫𝐢𝐯𝐚𝐭𝐢𝐯𝐞(𝒇′)  يحة التي تمثل المشتقةحالاشكال التالية تمثل رسم بيان الدالة اختر الإجابة الص  (7)
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𝒇′(𝒂)  اوجد ميل المماس ؟      (𝟖) = 𝐥𝐢𝐦𝒉→𝟎 𝒇(𝒂 + 𝒉) − 𝒇(𝒂)𝒉 𝒇(𝒙)            إذا علمت   = 𝒙𝒙 − 𝟏  𝒂𝒕 𝒂 = 𝒙 = 𝟎       (𝒂)  𝟐           (𝒃)  − 𝟏               (𝒄) 𝟏              (𝒅) − 𝒇′(𝒂)  اوجد معادلة المماس ؟      (𝟗) 𝟐 = 𝐥𝐢𝐦𝒉→𝟎 𝒇(𝒂 + 𝒉) − 𝒇(𝒂)𝒉 𝒇(𝒙)            إذا علمت   = 𝟐𝒙 + 𝟏  𝒂𝒕 𝒂 = 𝒙 = 𝟏       
(𝒂)𝐲 =  − 𝒙𝟐 − 𝟑𝟐                          (𝒃)𝐲 =  −𝒙 + 𝟑𝟐       
 (𝒄) 𝐲 =  − 𝒙𝟐 + 𝟑𝟐                        (𝒅)𝐲 =  − 𝒙𝟐 +  حدد قيمة أو قيم 𝒙 التي عندها المماس على منحني     (𝟏𝟎) 𝟐𝟑

𝒚  أفقيا ً = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙 + 𝟏 (𝒂)𝒙 =  −𝟏 𝒐𝒓 𝒙 =  −𝟐            (𝒃)  𝒙 =  𝟏 𝒐𝒓 𝒙 =  𝟐 (𝒄)𝒙 =  𝟐 𝒐𝒓 𝒙 =  −𝟐.              (𝒅)𝒙 =  −𝟏 𝒐𝒓 𝒙 =  𝟏. (𝟏𝟎)   𝒚 = 𝒙𝟒 − 𝟒𝒙 +  المحور 𝒙 عند زاوية قياسها𝟒𝟓𝒐 حدد قيمة أو قيم 𝒙  التي عندها يقطع المماس على منحني       𝟐
(𝒂)√𝟓𝟒𝟑               (𝒃) −   √𝟓𝟒𝟑                   (𝒄) √𝟒𝟓𝟑            (𝒅) ± √𝟓𝟒𝟑

 

(𝟏𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐𝟑    التي عندها لايوجد ميل للمماس على منحني 𝒙 حدد قيمة أو قيم  (𝒂)  𝒙 = 𝟏           (𝒃) 𝒙 = −𝟏               (𝒄) 𝒙 = 𝟐              (𝒅)𝒙 = 𝟎. 𝟓 

00971503393009 ....مع تحياتي .....أ.هلال حسين  
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𝒇(𝒙)  حدد قيمة أو قيم 𝒙 التي عندها لايوجد ميل للمماس على منحني   (𝟏𝟐) = |𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 + 𝟒| (𝒂)𝒙 =  𝟒, 𝟏                 (𝒃)  𝒙 =  −𝟒, −𝟏 (𝒄)𝒙 =  −𝟒, 𝟏.              (𝒅)𝒙 =  𝟒, 𝟏𝟑𝒙 يمس المنحني   (𝟏𝟑) 𝟏− − 𝒚 − 𝟕 =   (𝑩𝒐𝒏𝒖𝒔)         إذا كان المستقيم 𝟎
,𝒂 ؟ 𝒃 𝟏)  فما قيمة, 𝒚   عند النقطة (𝟔 = 𝒂𝒙𝟑 + 𝒃𝒙𝟐   (𝒂)𝒂 =  𝟓, 𝒃 =  𝟏            (𝒃)  𝒂 =  −𝟏, 𝒃 =  𝟓 (𝒄)𝒂 =  𝟏, 𝒃 =  −𝟓              (𝒅)𝒂 = 𝟏, 𝒃 = 𝟓 

 (𝟏𝟒)     𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙𝟐−𝟑𝒙+𝟏𝟐𝒙 𝒇′(𝒙)(𝒂) ((𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒅𝒆𝒓𝒊𝒗𝒂𝒕𝒊𝒗𝒆 𝒐𝒇 𝒂 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏))  أوجد مشتقة الدالة    =  𝟑𝟐 − 𝟏𝒙𝟐            (𝒃)  𝒇′(𝒙) =  𝟑𝟐 + 𝟏𝟐𝒙𝟐 

(𝒄) 𝒇′(𝒙) = − 𝟑𝟐 + 𝟏𝟐𝒙𝟐       (𝒅)  𝒇′(𝒙) =  𝟑𝟐 − 𝟏𝟐𝒙𝟐 

(𝟏𝟓) 𝒇(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙 + 𝟏𝟐 𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙  غير ذلك (𝒅)              دالة تربيعية (𝒄)                دالة ثابتة (𝒃)          دالة خطية  (𝒂) (𝑩𝒐𝒏𝒖𝒔)                 ما نوع الدالة  

 (𝟏𝟔) 𝒇(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏 𝒙 : [−𝝅, 𝑪  (𝒂)  ما قيمة 𝑪 التي تنبئ بها نظرية رول  للدالة  [𝟎 = − 𝝅𝟐        (𝒃)   𝑪 = − 𝝅𝟐        (𝒄)  𝑪 = − 𝝅𝟐         (𝒅) 𝑪 = − 𝝅𝟐 
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(𝟏𝟕) 𝒇(𝒙) = (𝒙 + 𝟏)𝟏𝟑: 𝑳(𝒙) (𝒂)  التقريب الخطي للدالة = 𝟏 + 𝒙𝟑                               (𝒃)  𝑳(𝒙) = 𝟏 + 𝒙𝟑        (𝒄)  𝑳(𝒙) = 𝟏 + 𝒙𝟑                                 (𝒅) 𝑳(𝒙) = 𝟏 + 𝒙𝟑 (𝟏𝟖) 𝑭𝒊𝒏𝒅   𝐥𝐢𝐦𝒙→𝟐 𝟗𝒙 − 𝟖𝟏𝟕𝒙 − 𝟒𝟗  (𝑩𝒐𝒏𝒖𝒔)                            أوجد   
(𝒂)  𝒍𝒏 𝟕𝒍𝒏 𝟗              (𝒃) 𝟖𝟏𝒍𝒏 𝟕𝟒𝟗 𝒍𝒏 𝟗           (𝒄) 𝟖𝟏𝒍𝒏 𝟗𝟒𝟗 𝒍𝒏 𝟕         (𝒅)   𝒍𝒏 𝟗𝒍𝒏 𝟕 

 (𝟏𝟗)     𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔 √𝒙 𝒇′(𝒙) (𝒂) (𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒅𝒆𝒓𝒊𝒗𝒂𝒕𝒊𝒗𝒆 𝒐𝒇 𝒂 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏)  أوجد مشتقة الدالة    = −𝟏√𝒙   𝒔𝒊𝒏 √𝒙                (𝒃)  𝒇′(𝒙) =  −𝟏𝟐√𝒙  𝒄𝒐𝒔 √𝒙 

(𝒄) 𝒇′(𝒙) = 𝟏𝟐√𝒙  𝒄𝒐𝒔 √𝒙              (𝒅)  𝒇′(𝒙) =  −𝟏𝟐√𝒙  𝒔𝒊𝒏 √𝒙 

 (𝟐𝟎)     𝒇(𝒙) = 𝒆𝒙𝟐𝒙 𝒇′(𝒙) (𝒂) (𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒅𝒆𝒓𝒊𝒗𝒂𝒕𝒊𝒗𝒆 𝒐𝒇 𝒂 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏)  أوجد مشتقة الدالة    = (𝒆𝟐)𝒙  (𝟏 − 𝒍𝒏 𝒆𝒙)               (𝒃)  𝒇′(𝒙) = (𝒆𝟐)𝒙  (𝟏 + 𝒍𝒏 𝟐) (𝒄) 𝒇′(𝒙) = (𝒆𝟐)𝒙  (𝟏 − 𝒍𝒏 𝟐)             (𝒅)  𝒇′(𝒙) = (𝒆𝟐)𝒙  (−𝟏 − 𝒍𝒏 𝟐) 
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𝒙𝟐 أوجد النقط على المنحني (𝟐𝟏) + 𝒚𝟐 + 𝒙𝒚 = التي يكون عندها المماس للمنحني    𝟑
𝒚 𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒑𝒐𝒊𝒏𝒕𝒔 𝒐𝒏 𝒕𝒉𝒆 𝒄𝒖𝒓𝒗𝒆  𝒙𝟐 المحور موازيا   + 𝒚𝟐 + 𝒙𝒚 = 𝟑   𝒂𝒕 𝒘𝒉𝒊𝒄𝒉 𝒕𝒉𝒆 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒕𝒐  𝒕𝒉𝒆 𝒄𝒖𝒓𝒗𝒆 𝒊𝒔 𝒑𝒂𝒓𝒂𝒍𝒍𝒆𝒍 𝒕𝒐 𝒕𝒉𝒆 𝒚 − 𝒂𝒙𝒊𝒔 (𝒂) (−𝟐, 𝟏)  , (𝟐, −𝟏)                 (𝒃)  (𝟐, 𝟏)  , (𝟐, −𝟏) (𝒄) (𝟏, −𝟐)  , (𝟐, −𝟏)             (𝒅)  (−𝟐, 𝟐)  , (−𝟏, −𝟏) (𝟐𝟐)     𝒇(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏−𝟏 ( 𝒙√𝒙𝟐+𝟏) 𝒇′(𝒙) (𝒂) (𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒅𝒆𝒓𝒊𝒗𝒂𝒕𝒊𝒗𝒆 𝒐𝒇 𝒂 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏)  أوجد مشتقة الدالة    = 𝟏𝟏 − 𝒙𝟐                (𝒃)  𝒇′(𝒙) = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒙 (𝒄) 𝒇′(𝒙) = 𝟏√𝟏 + 𝒙𝟐              (𝒅)  𝒇′(𝒙) = 𝟏𝟏 + 𝒙𝟐 (𝟐𝟑)    𝒚𝒙+𝟏 − 𝟑𝒚 = 𝒕𝒂𝒏 𝒙 𝒅𝒚𝒅𝒙 حيث   مشتقةال  ′𝒚 (𝒂) (𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒅𝒆𝒓𝒊𝒗𝒂𝒕𝒊𝒗𝒆 𝒐𝒇 𝒂 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏)  أوجد  = − 𝒚 + (𝒙 + 𝟏)𝟐𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙(𝒙 + 𝟏)[𝟏 − 𝟑(𝒙 + 𝟏)]      

 (𝒃)  𝒚′ = 𝒚 + (𝒙 + 𝟏)𝟐𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙(𝒙 + 𝟏)[𝟏 − 𝟑(𝒙 + 𝟏)] (𝒄)𝒚′ = 𝒚 − (𝒙 + 𝟏)𝟐𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙(𝒙 + 𝟏)[𝟏 − 𝟑(𝒙 + 𝟏)]              
(𝒅)  𝒚′ = 𝒚 − (𝒙 + 𝟏)𝟐𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙(𝒙 + 𝟏)[𝟏 − 𝟑(𝒙 − 𝟏)] 
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-أستخدم نظرية الشطيرة في إيجاد النهاية المطلوبة : (𝟐𝟒) (𝑩𝒐𝒏𝒖𝒔) 

𝑹 الموجبة ∋ 𝒂 , 𝒂 ≥ |𝒇(𝒙) − 𝟑𝒙 − 𝟐 | ∶ 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟐 𝒇(𝒙)   أوجد  
(𝒂) 𝟓                         (𝒃)   𝟐                        (𝒄)  𝟑                           (𝒅) 𝟔 

 𝟐𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝒔𝒊𝒏 𝒚 ∶ 𝒅𝒚𝒅𝒙 لمنحني المعادلة  (𝑩𝒐𝒏𝒖𝒔)    (𝟐𝟓) هل الميل  

,𝟏−]     فقط   (𝒂)  معرف  عند أي نقطة على   المنحني  (𝒃)  معرف  على[𝟏

+ℝ   فقط    (𝒄)  غير معرف  عند أي نقطة على   المنحني
رفمع  على   (𝒅) 

 

 

 

 

 

 

 

 انتهت الأسئلة
 مع تحياتي .....أ.هلال حسين
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𝑪𝒉𝒐𝒐𝒔𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒄𝒐𝒓𝒓𝒆𝒄𝒕 𝒂𝒏𝒔𝒘𝒆𝒓: - Third form  (𝟏) 𝒆𝒔𝒕𝒊𝒎𝒂𝒕𝒆  𝒕𝒉𝒆  𝒍𝒆𝒏𝒈𝒕𝒉 𝒐𝒇 𝒕𝒉𝒆 𝒄𝒖𝒓𝒗𝒆    𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 + 𝟐 : 𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏 𝒐𝒏  𝒕𝒉𝒆  𝒈𝒊𝒗𝒆𝒏  𝒊𝒏𝒕𝒆𝒓𝒗𝒂𝒍  𝒖𝒔𝒊𝒏𝒈   𝒏 = 𝟒. (𝒂) 𝟑. 𝟎𝟒𝟔𝟑          (𝒃)  𝟑. 𝟒𝟖𝟏              (𝒄)   𝟐. 𝟎𝟒𝟔𝟑           (𝒅)𝟓. 𝟎𝟒𝟓 (𝟐)  𝐈𝐟 𝐲𝐨𝐮 𝐤𝐧𝐨𝐰 𝐭𝐡𝐚𝐭  𝒇(𝒙) =  𝒉(𝒙) +  𝟖𝒙𝐠(𝒙)   , 𝐰𝐡𝐞𝐧 𝒈(𝒙) ≠  𝟎 𝐚𝐧𝐝             𝒉(𝒙), 𝒈(𝒙) 𝐚𝐫𝐞 𝐜𝐨𝐦𝐦𝐨𝐧 𝐡𝐨𝐫𝐢𝐳𝐨𝐧𝐭𝐚𝐥 𝐭𝐚𝐧𝐠𝐞𝐧𝐭𝐬 𝐚𝐭 𝐭𝐡𝐞 𝐩𝐨𝐢𝐧𝐭 (𝟏 , 𝟒) , 𝐭𝐡𝐞𝐧 𝒇’(𝒙) 𝐰𝐡𝐞𝐧  𝒙 = 𝟏  𝐢𝐬 𝐞𝐪𝐮𝐚𝐥 𝐭𝐨: 𝐚) 𝟖                                        𝐛) 𝟑𝟐                𝐜) 𝟒                                        𝐝) 𝟏𝟒 

 (𝟑)  𝑫𝒆𝒕𝒆𝒓𝒎𝒊𝒏𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒊𝒏𝒕𝒆𝒓𝒗𝒂𝒍  𝒘𝒉𝒆𝒓𝒆  𝒇  𝒊𝒔 𝒄𝒐𝒏𝒕𝒊𝒏𝒖𝒐𝒖𝒔 , 𝒇𝒐𝒓 𝒇(𝒙) = √𝒙 + 𝟑 . 

 (𝒂)(−𝟒, ∞)           (𝒃) [−𝟑, ∞)          (𝒄)(−∞, −𝟑]            (𝒅)[−𝟒, −𝟑] 
 (𝟒)  𝑫𝒆𝒕𝒆𝒓𝒎𝒊𝒏𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒊𝒏𝒕𝒆𝒓𝒗𝒂𝒍  𝒘𝒉𝒆𝒓𝒆  𝒇  𝒊𝒔 𝒄𝒐𝒏𝒕𝒊𝒏𝒖𝒐𝒖𝒔 , 𝒇𝒐𝒓 𝒇(𝒙) = 𝒍𝒏(𝒔𝒊𝒏 𝒙) . 

 (𝒂)(𝝅𝒏 , 𝝅 + 𝟐𝝅𝒏), 𝒏 ∈ 𝒛           (𝒃)(𝟐𝝅𝒏 , 𝟐𝝅𝒏), 𝒏 ∈ 𝒛          (𝒄)(𝟐𝝅𝒏 , 𝝅 + 𝟐𝝅𝒏), 𝒏 ∈ 𝒛            (𝒅)(𝟐𝝅𝒏 , 𝝅 − 𝟐𝝅𝒏), 𝒏 ∈ 𝒛 𝒇𝒐𝒓 𝒂𝒍𝒍 𝒊𝒏𝒕𝒆𝒈𝒓𝒂𝒍 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆𝒔 𝒐𝒇 𝒏 

 𝐖𝐢𝐭𝐡 𝐛𝐞𝐬𝐭 𝐰𝐢𝐬𝐡𝐞𝐬 𝐟𝐨𝐫 𝐠𝐨𝐨𝐝 𝐥𝐮𝐜𝐤 𝐚𝐧𝐝 𝐬𝐮𝐜𝐜𝐞𝐬𝐬. . . . 𝐌𝐫. 𝐇𝐢𝐥𝐚𝐥 𝐇𝐮𝐬𝐬𝐞𝐢𝐧 
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(𝟓)  𝑬𝒗𝒂𝒍𝒖𝒂𝒕𝒆: 𝒍𝒊𝒎𝒙→−∞ 𝒄𝒐𝒕−𝟏 𝒙 (𝒂)  𝟎                (𝒃) 𝝅𝟐                    (𝒄)𝝅                  (𝒅)∞ (𝟔)  𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒂𝒏 𝒆𝒒𝒖𝒂𝒕𝒊𝒐𝒏 𝒐𝒇 𝒕𝒉𝒆 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒍𝒊𝒏𝒆 𝒕𝒐  𝒚 = 𝟐𝒙+𝟏  𝒂𝒕  𝒙 = 𝟏. 

(𝒂)  𝒚 = −𝟏𝟐 𝒙 + 𝟑𝟐           (𝒃)   𝒚 = 𝟏𝟐 𝒙 + 𝟑𝟐        
 (𝒄)  𝒚 = −𝟏𝟐 𝒙 + 𝟐𝟑            (𝒅)   𝒚 = −𝟏𝟐 𝒙 − 𝟑𝟐 (𝟕)   𝒍𝒆𝒕  𝒔(𝒕) = 𝟏𝟔𝒕𝟐 + 𝟏𝟎   𝑨𝒗𝒆𝒓𝒂𝒈𝒆 𝒗𝒆𝒍𝒐𝒄𝒊𝒕𝒚 𝒃𝒆𝒕𝒘𝒆𝒆𝒏: 

 𝒕 = 𝟏. 𝟗𝟗  𝒂𝒏𝒅 𝒕 = 𝟐 (𝒂)  𝟔𝟏. 𝟖𝟒𝒇𝒕/𝒔          (𝒃)𝟑𝟔. 𝟖𝟒𝒇𝒕/𝒔         (𝒄)𝟔𝟐. 𝟖𝟒𝒇𝒕/𝒔      (𝒅)𝟔𝟑. 𝟖𝟒𝒇𝒕/𝒔 (𝟖)  𝑫𝒆𝒕𝒆𝒓𝒎𝒊𝒏𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆(𝒔)𝒐𝒇 𝒙𝒇𝒐𝒓 𝒘𝒉𝒊𝒄𝒉 𝒕𝒉𝒆 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒍𝒊𝒏𝒆  𝒕𝒐 𝒚 = 𝒇(𝒙)𝒊𝒔 𝒉𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍. 𝒘𝒉𝒆𝒓𝒆   𝒇(𝒙) = 𝒙𝟒 − 𝟒𝒙 + 𝟐  (𝒂) 𝒙 = 𝟐          (𝒃)  𝒙 = −𝟏         (𝒄)  𝒙 = 𝟐      (𝒅)  𝒙 = 𝟏 (𝟗) 𝑫𝒆𝒕𝒆𝒓𝒎𝒊𝒏𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆 𝒐𝒇 𝒙  𝒇𝒐𝒓 𝒘𝒉𝒊𝒄𝒉 𝒕𝒉𝒆 𝒔𝒍𝒐𝒑𝒆 𝒐𝒇 𝒕𝒉𝒆 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒍𝒊𝒏𝒆 𝒕𝒐 𝒚 = 𝒇(𝒙)  𝒅𝒐𝒆𝒔 𝒏𝒐𝒕 𝒆𝒙𝒊𝒔𝒕. 𝒇(𝒙) = |𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 + 𝟒|. (𝒂) 𝑵𝒐 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒍𝒊𝒏𝒆 𝒂𝒕𝒙 = 𝟒, 𝒙 = 𝟏            (𝒃) 𝑵𝒐 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒍𝒊𝒏𝒆 𝒂𝒕𝒙 = −𝟒, 𝒙 = −𝟏        (𝒄)  𝑵𝒐 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒍𝒊𝒏𝒆 𝒂𝒕𝒙 = −𝟒, 𝒙 = 𝟏             (𝒅)   𝑵𝒐 𝒕𝒂𝒏𝒈𝒆𝒏𝒕 𝒍𝒊𝒏𝒆 𝒂𝒕𝒙 = 𝟒, 𝒙 = −𝟏 
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(𝟏𝟎) 𝑻𝒉𝒆 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏 𝒇 𝒊𝒔 𝒄𝒐𝒏𝒕𝒊𝒏𝒖𝒐𝒖𝒔 𝒂𝒏𝒅 𝒅𝒆𝒄𝒓𝒆𝒂𝒔𝒊𝒏𝒈 𝒇𝒐𝒓  𝒙 ≥ 𝟑. 𝑻𝒉𝒆 𝒕𝒂𝒃𝒍𝒆 𝒈𝒊𝒗𝒆𝒔 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆𝒔 𝒐𝒇 𝒇 𝒂𝒕 𝒔𝒆𝒍𝒆𝒄𝒕𝒆𝒅 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆𝒔 𝒐𝒇 𝒙.   𝒙 𝟒. 𝟗 𝟒. 𝟗𝟗𝟗 𝟓. 𝟎𝟎𝟏 𝟓. 𝟏 𝒇(𝒙) 𝟐. 𝟐 𝟐. 𝟎𝟎𝟏 𝟏. 𝟗𝟗𝟗 𝟏. 𝟕𝟓 𝑨𝒑𝒑𝒓𝒐𝒙𝒊𝒎𝒂𝒕𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆 𝒐𝒇 𝐥𝐢𝐦𝒙→𝟓 𝒆𝟑𝒇(𝒙) (𝒂) 𝟒𝟎𝟑. 𝟒𝟐𝟖𝟕              (𝒃)𝟒𝟎𝟓. 𝟖               (𝒄) 𝟒𝟎𝟓. 𝟗      (𝒅) 𝟒𝟎𝟐. 𝟒𝟑 (𝟏𝟏) 𝒅𝒅𝒙 ( 𝟏𝟎√𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 + 𝝅) = 𝒇𝒙=𝒙(𝟑𝒙𝟐−𝒙) 

(𝒂)    𝟏𝟎𝟑 √𝒙𝟒𝟑 − 𝟐                       (𝒃)  −𝟏𝟎𝟑 √𝒙𝟒𝟑 − 𝟐        
 (𝒄)  −𝟏𝟎𝟑 √𝒙𝟒𝟑 + 𝟐                         (𝒅)   −𝟏𝟎𝟑 √𝒙𝟓𝟑 − 𝟐 

 (𝟏𝟐) 𝒅𝒅𝒙 (𝒔𝒊𝒏(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)) = 𝒇𝒙=𝒙(𝟑𝒙𝟐−𝒙) (𝒂) (𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝒙 + 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙)[𝐜𝐨𝐬(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)]   (𝒃)  (𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝒙 × 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙)[𝐜𝐨𝐬(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)]        (𝒄) (𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝒙 − 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙)[𝐜𝐨𝐬(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)]    (𝒅)(𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝒙 × 𝟓𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙)[𝐜𝐨𝐬(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)] (𝟏𝟑) 𝒅𝒅𝒙 ((𝒙𝟐)𝟒𝒙) = 𝒇𝒙=𝒙(𝟑𝒙𝟐−𝒙) (𝒂)  (𝒙𝟖)𝟒𝒙(𝟖 𝒍𝒏 𝒙 + 𝟖)                 (𝒃)  (𝒙𝟐)𝟒𝒙(𝟖 𝒍𝒏 𝒙 − 𝟖)  (𝒄)  (𝒙𝟐)𝟒𝒙(𝟖 𝒍𝒏(𝟐𝒙) + 𝟖)               (𝒅)  (𝒙𝟐)𝟒𝒙(𝟖 𝒍𝒏 𝒙 + 𝟖) 𝐖𝐢𝐭𝐡 𝐛𝐞𝐬𝐭 𝐰𝐢𝐬𝐡𝐞𝐬 𝐟𝐨𝐫 𝐠𝐨𝐨𝐝 𝐥𝐮𝐜𝐤 𝐚𝐧𝐝 𝐬𝐮𝐜𝐜𝐞𝐬𝐬. . . . 𝐌𝐫. 𝐇𝐢𝐥𝐚𝐥 𝐇𝐮𝐬𝐬𝐞𝐢𝐧 
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(𝟏𝟒)  𝑻𝒉𝒆 𝒇𝒐𝒍𝒍𝒐𝒘𝒊𝒏𝒈 𝒇𝒊𝒈𝒖𝒓𝒆𝒔 𝒓𝒆𝒑𝒓𝒆𝒔𝒆𝒏𝒕 𝒕𝒉𝒆 𝒈𝒓𝒂𝒑𝒉   𝐨𝐟 𝐭𝐡𝐞 𝐟𝐮𝐧𝐜𝐭𝐢𝐨𝐧 𝒇(𝒙). 𝐂𝐡𝐨𝐨𝐬𝐞 𝐭𝐡𝐞 𝐜𝐨𝐫𝐫𝐞𝐜𝐭 𝐚𝐧𝐬𝐰𝐞𝐫 𝐭𝐡𝐚𝐭 𝐫𝐞𝐩𝐫𝐞𝐬𝐞𝐧𝐭𝐬   𝒇′′. 

 

 

 𝐖𝐢𝐭𝐡 𝐛𝐞𝐬𝐭 𝐰𝐢𝐬𝐡𝐞𝐬 𝐟𝐨𝐫 𝐠𝐨𝐨𝐝 𝐥𝐮𝐜𝐤 𝐚𝐧𝐝 𝐬𝐮𝐜𝐜𝐞𝐬𝐬. . . . 𝐌𝐫. 𝐇𝐢𝐥𝐚𝐥 𝐇𝐮𝐬𝐬𝐞𝐢𝐧 

 

 

𝑦 = 𝑓(𝑥) 

F’’ F’’ 

F’’ 

 

F’’ 
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(𝟏𝟓)  𝑼𝒔𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒈𝒓𝒂𝒑𝒉 𝒕𝒐 𝒅𝒆𝒕𝒆𝒓𝒎𝒊𝒏𝒆 

 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟏− 𝒇(𝒙) = (𝒂)  − 𝟏                (𝒃) 𝟎              (𝒄) 𝒅𝒐𝒆𝒔 𝒏𝒐𝒕 𝒆𝒙𝒄𝒊𝒔𝒕      (𝒅) 𝟐 (𝟏𝟔) 𝒅𝒅𝒙 (𝒔𝒊𝒏(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)) = 𝒇𝒙=𝒙(𝟑𝒙𝟐−𝒙) (𝒂) (𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝒙 + 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙)[𝐜𝐨𝐬(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)]   (𝒃)  (𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝒙 × 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙)[𝐜𝐨𝐬(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)]        (𝒄) (𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝒙 − 𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙)[𝐜𝐨𝐬(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)]    (𝒅)(𝟐 𝐭𝐚𝐧 𝒙 × 𝟓𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙)[𝐜𝐨𝐬(𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙)] (𝟏𝟕) 𝒅𝒅𝒙 ((𝒙𝟐)𝟒𝒙) = 𝒇𝒙=𝒙(𝟑𝒙𝟐−𝒙) (𝒂)  (𝒙𝟖)𝟒𝒙(𝟖 𝒍𝒏 𝒙 + 𝟖)                 (𝒃)  (𝒙𝟐)𝟒𝒙(𝟖 𝒍𝒏 𝒙 − 𝟖)  (𝒄)  (𝒙𝟐)𝟒𝒙(𝟖 𝒍𝒏(𝟐𝒙) + 𝟖)               (𝒅)  (𝒙𝟐)𝟒𝒙(𝟖 𝒍𝒏 𝒙 + 𝟖) 

 𝐖𝐢𝐭𝐡 𝐛𝐞𝐬𝐭 𝐰𝐢𝐬𝐡𝐞𝐬 𝐟𝐨𝐫 𝐠𝐨𝐨𝐝 𝐥𝐮𝐜𝐤 𝐚𝐧𝐝 𝐬𝐮𝐜𝐜𝐞𝐬𝐬. . . . 𝐌𝐫. 𝐇𝐢𝐥𝐚𝐥 𝐇𝐮𝐬𝐬𝐞𝐢𝐧 
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 (𝟏𝟖)   𝒅𝒅𝒙 (𝐜𝐨𝐬−𝟏 (𝟐𝒙)) = 𝒇𝒙 

  (𝒂) 𝟐𝒙√𝒙𝟐 + 𝟒                 (𝒃)  −𝟐𝒙√𝒙𝟐 − 𝟒 

 (𝒄)  𝟏𝒙√𝒙𝟐 − 𝟒               (𝒅)  𝟐𝒙√𝒙𝟐 − 𝟒 (𝟏𝟗) 𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒅𝒆𝒓𝒊𝒗𝒂𝒕𝒊𝒗𝒆𝒔 𝒊𝒎𝒑𝒍𝒊𝒄𝒊𝒕𝒍𝒚 𝒙𝟐𝒚 − 𝟑𝒚𝟑 = 𝒙𝟐 + 𝟏 (𝒂)𝒚′ = 𝟐𝒙(𝟏 − 𝒚)𝒙𝟐 − 𝟗𝒚𝟐                  (𝒃) 𝒚′ = 𝟐𝒙(𝟑 − 𝒚)𝒙𝟐 − 𝟗𝒚𝟐  

 (𝒄)  𝒚′ = 𝟐𝒙(𝟏 + 𝒚)𝒙𝟐 − 𝟗𝒚𝟐                (𝒅)  𝒚′ = 𝟐𝒙(𝟏 − 𝒚)𝒙𝟐 + 𝟗𝒚𝟐  (𝟐𝟎) 𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒍𝒊𝒏𝒆𝒂𝒓 𝒂𝒑𝒑𝒓𝒐𝒙𝒊𝒎𝒂𝒕𝒊𝒐𝒏, 𝐿(𝑥) 𝒇(𝒙) = √𝟐𝒙 + 𝟗, 𝒙𝟎 = 𝟎 
 (𝒂)  𝑳(𝒙) = 𝟐 + 𝟏𝟑 𝒙                 (𝒃) 𝑳(𝒙) = 𝟑 − 𝟏𝟑 𝒙 

 (𝒄)  𝑳(𝒙) = 𝟑 + 𝟏𝟐 𝒙               (𝒅)  𝑳(𝒙) = 𝟑 + 𝟏𝟑 𝒙 (𝟐𝟏) 𝑭𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒊𝒏𝒅𝒊𝒄𝒂𝒕𝒆𝒅 𝒍𝒊𝒎𝒊𝒕𝒔  𝒍𝒊𝒎𝒙→∞ 𝒙𝟑𝒆𝒙  (𝒂) 𝟑              (𝒃) 𝟎              (𝒄) 𝒅𝒐𝒆𝒔 𝒏𝒐𝒕 𝒆𝒙𝒄𝒊𝒔𝒕      (𝒅) 𝟐 

 𝐖𝐢𝐭𝐡 𝐛𝐞𝐬𝐭 𝐰𝐢𝐬𝐡𝐞𝐬 𝐟𝐨𝐫 𝐠𝐨𝐨𝐝 𝐥𝐮𝐜𝐤 𝐚𝐧𝐝 𝐬𝐮𝐜𝐜𝐞𝐬𝐬. . . . 𝐌𝐫. 𝐇𝐢𝐥𝐚𝐥 𝐇𝐮𝐬𝐬𝐞𝐢𝐧 
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(𝟐𝟐)   𝐈𝐟 𝐭𝐡𝐞 𝐫𝐞𝐥𝐚𝐭𝐢𝐨𝐧𝐬𝐡𝐢𝐩 𝐛𝐞𝐭𝐰𝐞𝐞𝐧 𝐭𝐡𝐞 𝐯𝐞𝐥𝐨𝐜𝐢𝐭𝐲 𝐨𝐟 𝐚 𝐛𝐨𝐝𝐲 𝐕 𝐚𝐧𝐝  𝐭𝐡𝐞 𝐝𝐢𝐬𝐭𝐚𝐧𝐜𝐞 𝐒 𝐭𝐡𝐚𝐭 𝐭𝐡𝐞 𝐛𝐨𝐝𝐲 𝐭𝐫𝐚𝐯𝐞𝐥𝐬 𝐢𝐬 𝐕 = 𝟔√𝑺, 𝐭𝐡𝐞𝐧 𝐭𝐡𝐞 𝐚𝐜𝐜𝐞𝐥𝐞𝐫𝐚𝐭𝐢𝐨𝐧 (𝐚𝐜𝐜𝐞𝐥𝐞𝐫𝐚𝐭𝐢𝐨𝐧) 𝐢𝐬 𝐞𝐪𝐮𝐚𝐥 𝐭𝐨 

 𝐚) 𝟏𝟖 𝒎 𝒔𝟐⁄      𝐛) 𝟑𝟔 𝒎 𝒔𝟐⁄  𝐜) 𝟔 𝒎 𝒔𝟐⁄       𝐝) 𝟓 𝒎 𝒔𝟐⁄  

 (𝟐𝟑)𝑻𝒉𝒆 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆 𝒐𝒇 𝑪 𝒕𝒉𝒂𝒕 𝒔𝒂𝒕𝒊𝒔𝒇𝒊𝒆𝒔 𝒕𝒉𝒆 𝒎𝒆𝒂𝒏 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆  𝒕𝒉𝒆𝒐𝒓𝒆𝒎 𝒐𝒇 𝒕𝒉𝒆 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟑  𝒐𝒗𝒆𝒓 𝒕𝒉𝒆 𝒊𝒏𝒕𝒆𝒓𝒗𝒂𝒍 [𝟎, 𝟐] 𝒊𝒔: 𝒂) 𝟏         𝒃) 𝟏𝟐 𝒄) 𝟎         𝒅) 𝟐 

 

 (𝟐𝟒)  Let  𝒍𝒊𝒎𝒙→∞ 𝒇(𝒙) = 𝒂   ، 𝒍𝒊𝒎𝒙→∞ 𝐠(𝒙) = ∞ 

  ،    𝒕𝒉𝒆 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆     𝒍𝒊𝒎𝒙→∞ 𝒇(𝒙)𝒈(𝒙) = 𝐚) ∞         𝐛)  − ∞  𝐜) 𝟎         𝐝)  غير موجودة  

 (𝟐𝟓)𝑫𝒆𝒕𝒆𝒓𝒎𝒊𝒏𝒆 𝒕𝒉𝒆 𝒊𝒏𝒕𝒆𝒓𝒗𝒂𝒍𝒔 𝒕𝒉𝒂𝒕 𝒔𝒂𝒕𝒊𝒔𝒇𝒚 𝒕𝒉𝒆 𝒇𝒖𝒏𝒄𝒕𝒊𝒐𝒏      𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝟏     𝑹𝒐𝒍𝒍𝒆′𝒔 𝒕𝒉𝒆𝒐𝒓𝒚 𝒂𝒏𝒅 𝒇𝒊𝒏𝒅 𝒕𝒉𝒆 𝒗𝒂𝒍𝒖𝒆 𝒐𝒇 𝒄.    𝒂) [−𝟏, 𝟏] , 𝒄 = 𝟏𝟐     𝒃) [𝟎, 𝟏] , 𝒄 = 𝟏𝟐   𝒄) [−𝟐, 𝟐] , 𝒄 = 𝟎         𝒅) [𝟎, 𝟏] , 𝒄 = 𝟐 

 

 𝐖𝐢𝐭𝐡 𝐛𝐞𝐬𝐭 𝐰𝐢𝐬𝐡𝐞𝐬 𝐟𝐨𝐫 𝐠𝐨𝐨𝐝 𝐥𝐮𝐜𝐤 𝐚𝐧𝐝 𝐬𝐮𝐜𝐜𝐞𝐬𝐬. . . . 𝐌𝐫. 𝐇𝐢𝐥𝐚𝐥 𝐇𝐮𝐬𝐬𝐞𝐢𝐧 
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(𝟐𝟔) 𝑳𝒆𝒕    𝒇(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏−𝟏𝒙𝟐   𝒕𝒉𝒆    𝒍𝒊𝒎𝒉→𝟎 𝒇(𝒙−𝒉)−𝒇(𝒙)𝒉 = 𝐚) 𝟐𝒙√𝟏−𝟒𝒙𝟐        𝐛) 𝟐𝒙√𝒙𝟒−𝟏 𝐜) 𝟐𝒙√𝟏− 𝒙𝟒                 𝐝) −𝟐√𝟏−𝒙𝟐 

 (𝟐𝟕)    𝐋𝐞𝐭 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐, 𝒇: {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒} → ℝ   𝐭𝐡𝐞: (𝒂) 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟑 (𝒇(𝒙))𝒅𝒐𝒆𝒔 𝒏𝒐𝒕 𝒆𝒙𝒊𝒔𝒕    (𝒃)  𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟏+(𝒇(𝒙)) = 𝟏 (𝒄)   𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟐 (𝒇(𝒙)) = 𝟒                                            (𝒅)   𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟒−(𝒇(𝒙)) = 𝟏𝟔 

  

 (𝟐𝟖)    𝑰𝒇 𝒇(𝒙𝟑) =  𝒙𝟔 −  𝟑𝒙𝟑 −  𝟓  , 𝒕𝒉𝒆𝒏 𝒇’(𝟖) =    𝐚) 𝟏𝟒                                 𝐛) 𝟔                               𝐜) 𝟏𝟖                        𝐝) 𝟏𝟑 
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