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 التفوقبالنجاح ومع تمنياتي لكم 

 

 السابعةالوحدة 
 طرائق التكامل
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 خواص التكامل غير المحدود 

 

 

 مراجعة الصيغ وطرق التكامل الأول: الدرس     ///     التكاملطرق : السابعةالوحدة 

 ينيالمساحة بين منحن : أول
 التكاملراجع قواعد   ملاحظة: قواعد التكاملصيغ و
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التكامل على الجمع والطرح  يتوزع
 أو القسمة الضربعلى  ولا يتوزع
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 ساسية و التكامل بالتعويضالأ  التكاملمراجعة قواعد 

  وجد التكاملات التالية:أ
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  وجد التكاملات التالية:أ
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  وجد التكاملات التالية:أ
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  وجد التكاملات التالية:أ
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  وجد التكاملات التالية:أ
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 وجد التكاملات التالية:أ
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 اختزال الرتبة
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  وجد التكاملات التالية:أ
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 الخطوة الرابعة
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 وجد التكاملات التالية:أ

3 2(1) 1x x dx− 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(2)
1

x
dx

x + 
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 وجد التكاملات التالية:أ

2 2

1
(1) dx

x a+ 

 

 

 

 

2 2

1
(2) dx

a x−
 

 

 

 

 

 

2 2

1
(3) dx

x x a−
 

 

 

 

 

 

 

 

 

)الافضل حفظها(ملاحظة: هذه صيغة تكامل 
 

1

2 2

1 1
( )
x

dx sec c
a ax x a

−= +
−

 

)الافضل حفظها(ملاحظة: هذه صيغة تكامل 
 

1

2 2

1
sin ( )

x
dx c

aa x

−= +
−

 

)الافضل حفظها(ملاحظة: هذه صيغة تكامل 
 

1

2 2

1 1
( )
x

dx tan c
a x a a

−= +
+ 
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 (والمقام لا يحلل درجة المقام من   اصغر ) درجة البسط  اكمال المرب  ع

 وجد التكاملات التالية:أ

                                                                                   كمال المربعإ
2

4
(1)

5 2
dx

x x+ + 

 

 

 

 

2

1
(2)

4 8
dx

x x− + 

 

 

 

 

 

 

2

1
(3)

2 20 52
dx

x x+ +
 

 

 

 

 

 

 

المقام من الدرجة الثاني ولا يححل     

ضافة وطرح   إكمال المربع يجب إعند 

 تربيع     xنصف معامل  

 تربيع واحد     x  ن  معامل أبشرط   
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 وجد التكاملات التالية:أ

2

2
(1)

2 5

t
dt

t t+ +
 

 

 

 

 

 

 

 

 

2

1
(2)

6 10

x
dx

x x

+
+ +
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 وجد التكاملات التالية:أ

2

1
(1)

2
dx

x x−
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2

1
(2)

3 2
dx

x x− −
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 و تساوي درجة المقام(أكير من أ ) درجة البسط  القسمة المطولة

     وجد التكاملات التالية:أ

 

  

2
(1)

1

x
dx

x

+
− 

 

 

 
2

2

7
(2)

1

x
dx

x

+
+ 

 

 

 

 

 

3

2

2
(3)

1

x
dx

x +
 

 

 

 

 

 

 

 

)يمكن كتابة الدالة النسبية )f x
 

و  أكبر من أ فيها درجة البسط  الت   
 التال   تساوي درجة المقام على الشكل

   +             
( )f x = 

 الناتج 

 الباقي

 المقسوم عليه 
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                                                          وجد التكاملات التالية:أ
 

2(1) sin 2x dx 

 

 

2 2(2) sin cosx x dx− 

 

 2(3) (sin cos )x x dx+ 

 

 

 

2(4) (sec tan )x x dx+ 

 

 

 

3 2 2(5) cos cos cos cos (1 sin )x dx x x dx x x dx= = −  
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                                                          وجد التكاملات التالية:أ
 

1
(1)

1 cos 2
dx

x+ 

 

 

 

 

1
(2)

1 sin
dx

x− 

 

 

 

 

 

 

 

 

(3) sec x dx 

 

 

 

(4) csc x dx 
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  وجد التكاملات التالية:أ

 تذكر 

 

 

 

 (1) sin 3 cos 2x x dx 

 

 

 

 

(2) cos cosmx nx dx 

 

 

  

 

(3) sin 2 cosx x dx 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1
(1) sin cos sin( ) sin( )

2

1
(2) sin sin cos( ) cos( )

2

1
(3) cos cos cos( ) cos( )

2

A B A B A B

A B A B A B

A B A B A B

= − + +

= − − +

= − + +

 

 بهذا الدرس تكون  نأفضل لالكن ا هذه التمارين من الدرس الثاني...
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  : قيمة كل مما يليوجد أ

2

0

cos
(1)

1 sin

x
dx

x



+ 

 

 

 

ln 2

20
(2)

(3 )

x

x

e
dx

e− 

 

 

 

 

4

3

(3) 3x x dx− 

 

 

 

 

1

2

0

(4) ( 3)x x dx− 
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 بالاجزاءالتكامل 

 

 

(1) sinx x dx 

 

 

 

 تيلي لتسهيل عملية التكامل وهو كالآويمكن استخدام التكامل الجدو

2(2) cosx x dx 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي : التكامل بالأجزاء         طرق  التكامل:   السابعةالوحدة 
 ///       الدرس الثان 

 ينيالمساحة بين منحن : أول

− 

 ملاحظة: يمكن استخدام التكامل الجدولي 

 لىإنتباه لكل التكاملات بالأجزاء مع الإ 

  ي صف )نفس المستوى(أعند التوقف في   استخدام التكامل 

+

 

 ن يكون معه تكاملأفقي ( يجب السهم الراجع )الأ

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com/ /2024/ 2023عمر الخطيب//  محمـدإعداد  / /// لمادة الرياضيات للصف الثاني عشر متقدم  السابعةاوراق عمل الوحدة  162 

 

  وجد التكاملات التالية:أ

2(1) sin 0x ax dx a  

 

 

 

 

 
2 2(2) x

x e dx 

 

 

 

 

 

2

(3)
sec3

x x
dx

x

+
 
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  وجد التكاملات التالية:أ

(1) 8 sin cosx x x dx 

 

 

 

 

 

2(2) secx x dx 

 

 

 

 

 

 

5(3) (2 1)x x dx− 
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  وجد التكاملات التالية:أ

(1) ln x dx 

 

 

 

(2) ln( 1)x dx− 

 

 

 

 

4(3) lnx x dx 

 

 

 

 

 

2(4) lnx x dx 
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  وجد التكاملات التالية:أ

1(1) tan x dx
− 

 

 

 

 

 

 

1(2) sin x dx
− 

 

 

 

 

 

 

1(3) tanx x dx
− 
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  وجد التكاملات التالية:أ

(1) cos ln(sin )x x dx 

 

 

 

 

 

 

2(2) ln(4 )x x dx+ 

 

 

 

 

 

 

(3) x
e dx 

 

 

 

 

 

 

 التكامل بالتعويض ثم الأجزاء
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  وجد التكاملات التالية:أ

(1) sin x dx 

 

 

 

 

 

2(2) (ln )x dx 

 

 

 

 

 

 

 

23(3) 2 x
x e dx 
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                          التكاملات التالية:وجد أ

(1) sinx
e x dx 

 

 

 

 

 

 

 

 

3(2) sin x dx 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 التكاملات المكررة 
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                          وجد التكاملات التالية:أ

3(1) sec x dx 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(2) cos cos 2x x dx 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ممكن حل السؤال عن طريقة المتطابقات 
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التكاملات التاليةكل من اوجد قيمة 
 

1

2

0

(1) cosx x dx 

 

 

 

 

 

1

2 3

0

(2) x
x e dx 

 

 

 

 

 

2

1

(3) x lnx dx 
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  : وجدأ (1) 

lnn
x x dx 

 

 

 

 

  الاختزال للتكاملوجد صيغة أ (2)

n x
x e dx 

 

 

  : صيغة الاختزال التاليةثبت أ (3)

2 21 2
sec sec tan sec

1 1

n n nn
x dx x x dx

n n

− −−
= +

− −  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 صيغ الاختزال
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  ذا كانإ (1)
4

1

(4) 8 , (1) 3 , ( ) 12f f f x dx= − = =   وجد     أف
4

1

(2 3) ( )x f x dx+ 

 

 

 

 

 

 

 

 

    ذا كانإ (2)
5

1

(5) (5) 6, (1) (1) 2 , ( ) 10f f f f f x dx = = − = = =                             

وجد     أف
5

2

1

( )x f x dx 
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(0)شتقاق حيث متصلة وقابلة للإ دالة  fذا كانت إ (1) 1, (1) 2f f= − = 

 وجد                أ    
1

0

( ) ( )x x
e f x e f x dx+ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(0)شتقاق مرتين حيث دوال متصلة وقابلة للإ gو  fذا كانت إ (2) (0) 0, (1) (1) 0f g f g= = = = 

                  نأثبت أ
1 1

0 0

( ) ( ) ( ) ( )f x g x dx f x g x dx =  
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 م تعويضثجزاء أ (4)جزاء أتعويض ثم  (3)جزاء أ (2)تعويض  (1)اكتب طريقة التكامل 

(1) lnx x dx
 

 

2
(2) cos 2x x dx 

2(3) sinx x dx 

3 2(4) x
x e dx 

1/

2
(5)

x
e

dx
x 

ln
(6)

x
dx

x 

(7) sin ln(cos )x x dx 

3

(8) x
e dx 

(9) sin 2x
e x dx 

1(10) tan x dx
− 

35(11) x
x e dx 

(12) sin(ln )x dx 

2
(13) (ln )x dx 

2(14) cscx x dx 

1(15) sin x dx
− 

(16) sin 2 cos3x x dx 
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 sin cosm n
x x dx 

m,     ذا كانتإ:  الحالة الأول n     عدد فردي هماأحد            

     وجد التكاملات التالية:أ

 4(1) cos sinx x dx 

 

 

 

 

 

 
2 3(2) sin cosx x dx 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

uافرض 
 

 الفردية غير الدالة ذات القوى

 الصيغة الأول 

 : طرائق تكامل الدوال المثلثية  الثالث///   الدرس     طرق  التكامل:  السابعةالوحدة 

 ينيالمساحة بين منحن : أول
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      وجد التكاملات التالية:أ

3(1) cos sinx x dx 

 

 

 

 

 

4 3(2) cos sinx x dx 

 

 

 

 

 

 

4(3) sin 2 cos 2x x dx 
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      التكاملات التالية: قيمة وجدأ
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(1) cos sinx x dx


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3

3

(2) cos sinx x dx
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3

3 3
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(3) cos 3 sin 3x x dx
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
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m,     ذا كانتإ :  الحالة الثانية n      عداد زوجيةأكلاهما          

     وجد التكاملات التالية:أ  

 2(1) sin 2x dx 

 

 

2(2) cos ( 1)x dx+ 

 

 

 

4(3) cos x dx 

 

  

 

 

 

2 2(4) sin cosx x dx 

 

 

 

 

2

2

1
sin (1 cos 2 )

2

1
cos (1 cos 2 )

2

x x

x x

= −

= +
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       tan secm n
x x dx  اوcot cscm n

x x dx 

    عدد زوجي  ) secقوة   (  n     ذا كانتإ :  الأولالحالة 

3                                                                وجد التكاملات التالية:أ 2(1) tan secx x dx 
  

  

 

 
4(2) tan secx x dx 

 

 

 

 
2 2(3) cot (2 1) csc (2 1)x x dx− − 

 

 

 

 

4(4) sec dx 

 

 

 

 

tanuافرض  x=
 

 الصيغة الثانية 
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         عدد فردي  ) tanقوة   (  m     اذا كانت:  الثانيةالحالة 

     وجد التكاملات التالية:أ

 5(1) tan secx x dx 

 

 

 

 

 

3 3(2) tan secx x dx 

 

 

 

 

 

 
3(3) cot cscx x dx 

 

 

 

 

 

 

secuافرض  x=
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     وجد التكاملات التالية:أ

4(1) cot cscx x dx 

  

 

 

 

 

3 2 2(2) tan ( 1) sec( 1)x x x dx+ + 
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2 4
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(3) cot cscx x dx
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     التكاملات التالية:وجد أ 

  

(1) sec x dx 

 

 

(2) csc x dx 

 

 

1
(3)

cos 1
dx

x − 

 

 

 

 

 

2nحيث   nوجد  قيمةأ   

3 5 31 1
tan sec sec sec

5 3

n
x x dx x x c= − + 

 

 

 

 

 تكاملات خاصة
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 الصيغة التعويض الفترة  المثلث

 
2 2

 −   
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0 ,

2
x

    
  

  

      : جراء عملية التكامل (إ)دون  التكاملات التالية يجاد كل مناكتب التعويض المثلثي المناسب لإ

 

 

 

 

2

1
(3)

3
dx

x+
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 المثلثية التكامل بالتعويضات 

2
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1

x
dx

x−


2

2
(2)

9

x
dx

x −


عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com/ /2024/ 2023عمر الخطيب//  محمـدإعداد  / /// لمادة الرياضيات للصف الثاني عشر متقدم  السابعةاوراق عمل الوحدة  184 

 

     التكاملات التالية: يجاد كل مناكتب التعويض المثلثي المناسب لإ
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    هوجد حجم المجسم الناتج عن دوران القطع الناقص الذي معادلتأ (1)
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    هن مساحة القطع الناقص الذي معادلتأثبت أ (2)
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  حالات الكسور الجزئية

 

2 3 2 ( 1)( 2) 1 2

x x A B

x x x x x x
= = +

− + − − − − 

2 2

1

( 3) 3

A B C

x x x x x
== + +

+ + 

2 2

1

( 2)( 4) 2 4

A B Cx D

x x x x x x

+
= + +

− + − + 

 

2 2 2 2 2 2 2

1

( 2) ( 4) 2 ( 2) 4 ( 4)

A B C Dx E Fx G

x x x x x x x x

+ +
== + + + +

− + − − + + 

 : التكامل بالكسور الجزئية الرابع///     الدرس       طرق  التكامل:  السابعةالوحدة 

 ينيالمساحة بين منحن : أول

 بسط صورة قبل كتابة الكسور الجزئية له أن الكسر في أكد من أ:  يجب الت ملاحظة

 

 

 عوامل خطية مختلفة  (1)

 العملية العكسية لتوحيد المقامات يالكسور الجزئية ه

 مكرر  منها   عوامل خطية (2)

 ل خطية وتربعية مختلفة عوام (3)

 وتربعية منها مكرر  عوامل خطية (4)

 عندما يكون المقام

 درجة المقام  و تساويأكبر من أدرجة البسط 

 قسمة مطولة

 من درجة المقام أصغردرجة البسط 

 تكامل الدوال النسبية

 البسط مشتقة المقام

(المقام)
  

ln
 المقام يحلل

 كسور جزئية

 )تربيعي(المقام لا يحلل 

 اكمال مربع 
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 بدون حساب الثوابت لكل مما يليالمكافئة اكتب الكسور الجزئية 

2

2
(1)

3x x− 

2
(2)

4

x

x − 

2

5
(3)

2 8x x− − 

(4)
( 1)( 3)( 5)

x

x x x+ − + 

2

7
(5)

( 1)

x

x x

+
+

 

2 2

2 3
(6)

( 1)

x

x

+
− 

3

1
(7)

4x x

−
− 

3
(8)

4

x

x x− 

2

3
(9)

( 1)x x + 

2 2

5 7
(10)

( 1) ( 1)

x

x x

+
− + 

2 2 2

5
(11)

( 2)x x + 

4

1
(12)

1x − 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com/ /2024/ 2023عمر الخطيب//  محمـدإعداد  / /// لمادة الرياضيات للصف الثاني عشر متقدم  السابعةاوراق عمل الوحدة  194 

 

 اكتب تفكيك الكسور الجزئية لكل مما يلي 
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 اكتب تفكيك الكسور الجزئية لكل مما يلي 
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 اكتب تفكيك الكسور الجزئية لكل مما يلي 
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   صلية(أوجد الدالة الأثم  اكتب تفكيك الكسور الجزئية لكل مما يلي ) اوجد التكاملات التالية:
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      وجد التكاملات التالية:أ

2

3

3 7 2
(1)

x x
dx

x x

− −
− 

 

 

 

 

  

3

3 2
(2)

x
dx

x x

+
+ 

 

 

 

 

 

2

3 2

3 1
(3)

1

x
dx

x x x

+
− + −

 

 

 

 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com/ /2024/ 2023عمر الخطيب//  محمـدإعداد  / /// لمادة الرياضيات للصف الثاني عشر متقدم  السابعةاوراق عمل الوحدة  199 

 

      وجد التكاملات التالية:أ
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 و تساوي درجة المقام( أكير من أ ) درجة البسط  القسمة المطولة

     التالية:وجد التكاملات أ
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)النسبيةيمكن كتابة الدالة  )f x
 

و  أكبر من أ فيها درجة البسط  الت   
 التال   تساوي درجة المقام على الشكل

   +             
( )f x  الناتج  =

 الباقي

 المقسوم عليه 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com/ /2024/ 2023عمر الخطيب//  محمـدإعداد  / /// لمادة الرياضيات للصف الثاني عشر متقدم  السابعةاوراق عمل الوحدة  201 

 

      وجد التكاملات التالية:أ

3

2

2
(1)

2 8

x x
dx

x x

+ +
+ − 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2

4
(2)

1

x
dx

x x

+
+ + 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com/ /2024/ 2023عمر الخطيب//  محمـدإعداد  / /// لمادة الرياضيات للصف الثاني عشر متقدم  السابعةاوراق عمل الوحدة  202 

 

      وجد التكاملات التالية:أ
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21الدالة   نأبين  (1)

2

x
y x c e

−= − 2عدد ثابت هي حل للمعادلة التفاضلية   cحيث + 2y y x + = 

 

 

 

  

kxذا كانت  الدالة  إ (2)
y e= حيثk   6عدد ثابت هي حل للمعادلة التفاضلية 0y y y + − = 

 kوجد قيم أف

 

 

 : المعادلات التفاضليةالسادس الدرس      ///                  طرق  التكامل : السابعةالوحدة 

 ينيمنحنالمساحة بين  : أول

 )من خارج الكتاب(ملاحظة:  

 )أكبر مشتقة(  على رتبة للمشتقةأرتبة المعادلة التفاضلية هي ( 1

 أس معامل تفاضلي )أس أكبر مشتقة( أعلىالمعادلة التفاضلية هي  درجة( 2

مثال :   
5 4 7( ) ( )y x y xy +  4و الدرجة :   3الرتبة  :  معادلة تفاضلية من =

 

 

 حيث تم تقديم بعض التمارين من الدرس السابع وتاخير تمارين من الدرس السادس الى السابعتم ترتيب الدرس السادس والسابع بطريقة مختلفة ملاحظة : 
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 جعل كل متغير في طرف (ا)  التالية قابلة للفصلالتفاضلية  ي من المعادلات أحدد 
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 جعل كل متغير في طرف (االتالية قابلة للفصل ) ي من المعادلات  التفاضليةأحدد 
ln(1) x y

y e
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(2) ( ) 2y xy y + = 
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 التي تحقق الشرط الابتدائي صريحةبصورة   وجد حل كل من المعادلات التفاضلية التاليةأ
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y e = = 

 

 

 

2

1
(2) 2 , y(1) 3y x

x
 = + = 

 

 

 

2
(3) , y(0) 2

1

x
y

x
 = =

+ 

 

 

 

4
(4) , y(0) 0

cos

x
y

y
 = =
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 التي تحقق الشرط الابتدائيبصورة صريحة  التفاضلية التاليةوجد حل كل من المعادلات أ

(1) 2 , y(0) 5y y = = 

 

 

 

(2) 2 , y(1) 2y y = − = 

 

 

 

 

(3) 50 , y(0) 70y y = − = 

 

 

 

 

(4) 0.1 10 , y(0) 80y y = − − = 
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 الابتدائيالتي تحقق الشرط  صريحةبصورة  وجد حل كل من المعادلات التفاضلية التاليةأ
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x
y
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(3) sin , y(0) 2y x x = = 
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y
y
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 كل من المعادلات التفاضلية التاليةل بصورة صريحة  العام  لالحوجد أ
2(1) 1y y = +
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 كل من المعادلات التفاضلية التاليةل بصورة صريحة  العام  لالحوجد أ

2(1) 1y y = − 

 

 

 

 

(2) x y
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 كل من المعادلات التفاضلية التاليةل صريحة  بصورة العام  لالحوجد أ

(1) ( ) 2y xy y + = 

 

 

 

 

(2) tany y = 

 

 

 

 

 

(3) ( 1)cosy y x = + 
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 كل من المعادلات التفاضلية التاليةل بصورة صريحة  العام  لالحوجد أ

2(1) cosy x y = 

 

 

 

 
2(2) sin siny x y x = + 
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 بصورة صريحة  وجد حل كل من المعادلات التفاضلية التاليةأ
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 بصورة صريحة  وجد حل كل من المعادلات التفاضلية التاليةأ

2
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 بصورة ضمنية  وجد حل كل من المعادلات التفاضلية التاليةأ

2sec sin
(1) , (0)

cos 5 y

x x
y y

y e
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x yx
y e y
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 بصورة صريحة  وجد حل كل من المعادلات التفاضلية التاليةأ

 ارسم عائلة المنحنيات التي تمثل حلول المعادلةثم 
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 تطبيقات المعادلات التفاضلية 

 

 

 

 

 

 

 المعادلة التفاضلية                               المعادلة التفاضلية                           المعادلة التفاضلية

 

 

 

 حل المعادلة                                         حل المعادلة                                  حل المعادلة 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 المعادلات التفاضليةتطبيقات :  السابعالدرس  ///       طرق  التكامل : السابعةالوحدة 

 ينيالمساحة بين منحن : أول
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معادلة النمو 
 اللوجستي
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 يجاد الثوابت في كل معادلة من خلال الشروط المعطىإممكن 

 المرابحة والاستهلاكيوجد معادلات مرتبطة بالنمو والتضاؤل الأسي مثل 
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)  ذا كانتإ )y t  ن معدل التغيرإفراد مجتمع معين )مثل البكتريا...( فأعدد تمثل  ( )y t  يتناسب  مع
) صليالأ عدد المجتمع )y t نإي أ  

                  ( ) ( )y t k y t  و معامل التضاؤلأعدد ثابت يسمى معامل النمو  k  حيث    =

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)  اضلية فحل المعادلة الت ) ( )y t k y t = 
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0kذا كانتإ   أسي ) زيادة بنسبة ثابتة( يكون نمو 

0kذا كانتإ    تضاؤل أسي ) تناقص بنسبة ثابتة(يكون 

 ) النسبة الثابتة(  النمو والتضاؤل الس ي
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 ساعات 3،وبعد مرور  هخلية من البكتيريا تنمو على حلق 200ن أعند تشخيص حالة مريض وجد 
 ذا كان معدل نمو الخلايا هو نمو أسي.إخلية ،600 صبحت عدد البكتيرياأ

 وحل المعادلة  بالساعات tي زمن ألشروط التي تنمذج عدد الخلايا في ااكتب المعادلة التفاضلية  مع  (أ)

( ) (t) , y(0) 200 (3) 600y t k y y = = = 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ساعات 5وجد عدد الخلايا بعد مرور أ (ب)

 

 

  بتدائي(ي يصبح عدد الخلايا ضعف العدد الإوجد الزمن المضاعف )الزمن الذأ (ج)
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ذا كان معدل نمو الخلايا هو نمو إ، ربع ساعاتأويتضاعف كل خلية  200 مستنبت  بكتيري عدده (1)
 ساعات.7 وجد عدد الخلايا بعد مرور أأسي ،

 

 

 

 

 

 

كان ذا إ،مرات كل خمس ساعات ثلاثويتضاعف تعداده  خلية  200 مستنبت  بكتيري عدده (2)
 ،معدل نمو الخلايا هو نمو أسي

 الساعات.أي زمن بوجد عدد الخلايا ) معادلة المجتمع ( في أ)أ( 

 

 

 

 

 ساعة.15 وجد عدد الخلايا بعد مرور أ)ب( 

 

 .20000لى   إحدد متى يصل المجتمع )ج( 
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ذا كان عمر النصف له هو إ ،بمعدل أسي   ،  تتحلل (  مكونة من  )  عينة كربون    ( 1)
      سنة 

 السنوات tي زمن أنة في عي)أ( اكتب المعادلة التفاضلية  مع الشروط التي تنمذج وزن ال

 

                     

 )ب( حل المعادلة التفاضلية

 

 

 

 

 سنة وجد كتلة العينة بعد مرور   أ (ج)

 

 

 

ذا كان عمر إ،  وتتحلل بالدم  بمعدل أسي،  ذا تم حقن دم مريض بكمية من المورفين هي إ (2) 
 ساعات    10وجد كمية المورفين في الدم بعد  مرور  أساعات ، ف النصف للمورفين  هو 
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ذا كان السؤال اختيار من متعدد  إ ملاحظة: 

 لحل السؤال  نطبق المعادلة مباشرة
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 النظائر المشعة الخطرة ويتحلل بمعدل أسي حيث يبلغ عمر النصف لهحد أمن  (90)يعتبر الاسترنتيوم  (1) 
 عام   84المئوية المتبقية في الجسم بعد مرورالنسبة  وجدأذا امتص جسم كمية منه فإعام، 28

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  حيث تحلل ،صليةمن الكمية الأ %20حافير أحد الأفي  (   )  كربون     تبقى من اذإ( 2)
 حفورةأوجد عمر الأفسنة  5730ذا كان عمر النصف له إ ،بمعدل أسي 
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المتبقية تساوي                المئوية النسبة 
            ة على يالكمية المتبق

100صليةالكمية الأ %  
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،تم اعطاء الشخص المريض علاج )حقنه( لمقاومة هذه  خلية 810 أصيب جسم بالبكتريا وعددها  (1)
 دقيقة  20اذا كان عدد الخلايا يتضاعف كل من هذه الخلايا . %90العلاج  البكتريا  حيث يقتل

 T اوجد، 810وجد ان عدد الخلايا رجع الى   Tوبعد مرور الفترة الزمنية 

 

 

 

 

 

 

 

 

)تشير ابحاث العلماء عام  (2) 0)1950t مساحة اليابسة التي احتاجها عدد سكان الارض   الى ان =

)عام  هكتار  وفي  910لزراعتها هي   30)1980t 92احتاجوا الى  = 10 اذا كان مساحة  هكتار
اليابسة الصالحة للزراعة تنمو بنسبة مئوية ثابتة .اوجد  في اي سنة يكفي عدد السكان زراعة  

93.2 10 هكتار 
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 اؤلضنواع التأالاستهلاك )انخفاض القيمة( وهو من 

 %10  همقدار (مستمر  أسي) بنسبة مئوية ثابتةدرهم  وتتناقص   40000ذا كانت قيمة سيارة  إ (1) 
 سنوات   8وجد قيمة السيارة بعد مرور أسنوي  

 

 

 

 

 

 

سنوات   8د قيمة السيارة بعد مرور وجأ خطي،درهم  وتتناقص بمعدل   40000كانت قيمة سيارة   إ(2)
 ن قيمة السيارة تصبح صفر بعد عشرين سنةأحيث 

, (0) 40000, (20) 0
dy

r y y
dt

= = = 
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 درهم 8000وتصبح قيمتها سي  ،أدرهم  وتتناقص بمعدل   14000 جديدة هو ةلآبيع ذا كانت قيمة إ
 زمني أ في  ةلأوجد قيمة الآ، درهم  1000تصبح خرده  ةلالآن قيمة أحيث  سنوات ،  4بعد مرور

 

ض   )ن أافير )y t
 سنة   tبعد   ةلثمن الآ 

 السنوي يحقق المعادلة التفاضلية  ةل لآاقيمة  تغير ن معدل إف

( ( ) 1000) , (0) 14000, (4) 8000
dy

k y t y y
dt

= − = = 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 بمعدل يتناسب مع الفرق بين السعر الحالي وقيمة الخردة لها  ةعادة البيع للآلإ تتناقص قيمة     ملاحظة:

 الخردةسؤال 
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 نواع النموأالمركبة والفائدة المركبة المستمرة وهو من  )المرابحة ( الفائدة
 

 

 

 

 

 

 

 5جمالي المبلغ بعد إوجد أ،ف   تساويحد البنوك بفائدة مركبة أدرهم في   ذا تم استثمارإ
 سنوات في الحالات التالية

 رباح سنوي)أ( توزيع الأ

 

 رباح  نصف سنوي)ب( توزيع الأ

 

 رباح  ربع سنوي)ج( توزيع الأ

 

 رباح  شهري)د( توزيع الأ

 

 رباح  يومي)هـ( توزيع الأ

 

1000003%

ي الرب  ح المركب يعطى بالمعادلة  الفائدة المركبة : إ
 جمالي المبلغ ف 

(1 )ntr
A P

n
= +

 

 حيث 

 A  بعد  اجمالي المبلغtسنة  

 P  الذي تم استثماره  المبلغ 

  r  الفائدة المركبة 

  n   عدد مرات توزي    ع الارباح بالسنة الواحدة 

1n = 

2n = 

4n = 

12n = 

365n = 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com/ /2024/ 2023عمر الخطيب//  محمـدإعداد  / /// لمادة الرياضيات للصف الثاني عشر متقدم  السابعةاوراق عمل الوحدة  227 

 

 

 

 

 

 

 

 

  %3 هي )نمو أسي (  مركبة مستمرةحد البنوك بفائدة أدرهم في   ذا تم استثمار  إ

 السنوات tي زمن أجمالي المبلغ في إ)أ( اكتب المعادلة التفاضلية  مع الشروط التي تنمذج 

 

 حل المعادلة التفاضلية (ب)

 

 

 

 

 سنوات  5 وجد اجمالي المبلغ بعدأ (ج)

 

 

  وجد متى يتضاعف المبلغ الذي تم استثمارهأ (د)

 

100000

ي الرب  ح المركب : إالمستمرةالفائدة المركبة 
 يعطى بالمعادلة  المستمر جمالي المبلغ ف 

rt
A Pe=

 

 حيث 

  Aبعد  جمالي المبلغ إtسنة  

 P  الذي تم استثماره  المبلغ 

  r  الفائدة المركبة 

 التفاضلية والشروط هي المعادلة 

(0)

y ry

y P

 =
= 
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     هصبح  لديأو ،مستمرة  حد البنوك بفائدة مركبةأفي   1990عام    10000  استثمر خالد اذا  (1)

  المستمرة  ركبةمعدل المرابحة الم وجد  أ ، 2000عام   20000

  

 

 

 

 %4)نمو أسي ( هي   مركبة مستمرةحد البنوك بفائدة أفي  Pمبلغ من المال سلطان  ذا استثمار إ (2)
 وجد المبلغ الذي تم استثمارة أ،سنوات    5بعد  درهم 90000واصبح المبلغ 

 

 

 

 

 

)  في عام  (3) 0)1985t فاذا كانت قيمة ، درهم   34رية بمبلغ ااشترى شخص بطاقات تذك  =
     1995  في عام درهم   9800صبحت قيمتها  أ)نمو أسي (  و  بنسبة مئوية ثابتة  البطاقات تزيد 

   t ي زمن أتعطي قيمة هذة البطاقات في  معادلةوجد أف
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يداع إويتم  %8)نمو أسي ( هي   مركبة مستمرةحد البنوك بفائدة أفي P مبلغ من المالذا تم استثمار إ
 سنة.  20جمالي المبلغ مليون درهم بعدإذا وصل إوجد المبلغ الذي تم استثمارة أدرهم سنوياً، 2000 مبلغ 

ض   )yن أافير )t
 سنة  t   اجمالي المبلغ بعد  

 المبلغ السنوي يحقق المعادلة التفاضلية   تغير ن معدل إف
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 سؤال المليون

0.08 ( ) 2000 , (20) 1,000,000 , (0)
dy

y t y y P
dt

= + = =
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سنة بفائدة مركبة قدرها  30 ن يسدد المبلغ  على أعلى دولار لشراء بيت  150000 اقتراض ذا تم إ
 .القسط الشهريوجد أ، p وبقسط شهري هو8%

)y  نأافترض  )t
 سنة     t  بعد   قيالمبلغ المتب 

 يحقق المعادلة التفاضلية   نهإف
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 الرهن العقاري

0.08 ( ) 12 , (0) 150000, (30) 0
dy

y t p y y
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في  صبحت بعد دقيقتين أ، و القهوة عند سكبها هي   حرارة  مشروبدرجة ن أذا علمت إ

 20غرفة درجة حرارتها

 بالدقائق tي زمن أ)أ( اكتب المعادلة التفاضلية  مع الشروط التي تنمذج درجة حرارة المشروب عند 

 

 حل المعادلة التفاضلية (ب)

 

 

 

 

 دقائق  10درجة حرارة مشروب القهوة بعد  وجدأ (ج)

 

 50C عندها صبح درجة حرارة القهوةتوجد الزمن الذي أ (د)

 

 

80C75C

 ( )
a

y k y t T =  قانون نيوتن بالتبريد −

aدرجة حرارة مشروب القهوة داخل كوب في غرفة درجة حرارتها  تعطى
T                         

                التفاضلية                                                                                                                     بالمعادلة 
) ثابت المعادلة   بالدقائق ،  ي زمن أدرجة حرارة مشروب القهوة في      حيث   )y ttk

 ودرجة حرارة المحيط بها درجة الحرارة الحاليةبمعدل يتناسب مع الفرق بين  درجة الحرارة تتناقص قيمة     ملاحظة:

 ( )
a

y k y t T = − 
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وبعد دقيقتين أصبحت درجة ،  21Cفي غرفة درجة حرارتها 10C  تم صب مشروب مثلج  حرارتة (1)

 دقائق 10رارته بعد حاوجد درجة  13Cحرارته 

 

 

 

 

 

 

وبعد دقيقة واحدة أصبحت ،  21Cفي غرفة درجة حرارتها 93C  وضع وعاء حساء درجة حرارتة (2)

 49Cاوجد متى تصل درجة حرارتة الى  82Cدرجة حرارته 
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)تمت نمذجة عدد السكان  )y t   ي زمن  بالسنوات بالمعادلة أبعد لمجتمع معين( )y ky M y = − 

عدل بمثابت يرتبط    و  ، قصى( الاستعابية لعدد السكان )الحد الأثابت القدرة   Mحيث     
r)معدل النمو السكاني النمو السكاني  kM=) 

 بالسنوات هو  tي زمن أيجاد عدد السكان في  أن حل المعادلة التفاضلية لإبين 

 

 صلييساوي عدد السكان الأ y(0)من خلال الشرط   هيجادإعدد ثابت يمكن  Aحيث 
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 معادلة النمو اللوجستي

)تتم نمذجة عدد السكان  )y t   أي  زمن  بعدلمجتمع معينt                                    بالسنوات بالمعادلة التفاضلية

                               .( )y ky M y = −                                                                                                          
عدل ثابت يرتبط بم   ، و  ثابت القدرة الإستعابية لعدد السكان )الحد الأقصى(    Mحيث    
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0.007k حيث بفرضية النمو اللوجستي  سنوياً سمكة في حوض لتربية الاسماك وتنمو  350وضعت  = 

 سمكة،  1000الحوض  الاستيعابية   تقدر و 

)أ( اكتب المعادلة التي تمثل  معدل نمو الاسماك في الحوض مع الشروط )المعادلة التفاضلية(                             

( ) ( )

0.007 (1000 ) , (0) 350

y t ky M y

y y y y

 = −
 = − = 

 المعادلة التفاضلية()حل سماك في الحوض مع مرور الزمن  اكتب المعادلة التي تمثل عدد الأ (ب)

 

 

 

 

 

 

 

 سنة ( 0.5)   شهرأ 6سماك في الحوض بعد مرور   جد عدد الأو( أج)

 

 

 ـ( ارسم دالة النمو اللوجستيد)
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 حيث بفرضية النمو اللوجتسي مليون نسمة  وينمو  10حدى الدول  عدد سكان إكان  ذا إ( 1)

0.001k   سنوات خمسوجد عدد السكان  بعد أمليون نسمة، 20الاستيعابية  ه ، وقدرت=

 

 

 

 

 

(0)  حل المعادلة التفاضلية التالية      ( 2) 4 , 2 (5 )y y y y= = −    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 بحمد الله السابعةنتهت الوحدة ا

 

 معادلة نمو لوجستي
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 اختر الاجابة الصحيحة لكل فقرة من الفقرات التالية

(1) sec3 tan3x x dx 

(a)
1

sec3
9

x c+   (b)
1

sec3
3

x c+   

(c)
1

sec3 tan3
9

x x c+   (d)
1

sec3 tan3
3

x x c+   

 

2(2) sin 2x dx = 

(a)
1

(1 sin 4 )
2

x c− +   (b)
1

(2 sin 2 )
2

x x c− +   

(c)
1

(1 cos4 )
2

x c− +   (d)
1

(4 sin 4 )
8

x x c− +   

 

2sin
(3)

1 cos

x
dx

x
=

− 

(a) cosx x c+ +   (b) cosx x c− +   

(c) sinx x c− +   (d) sinx x c+ +   

 

الأول                اسئلة الدرس        / / / / /               السابع  الوحدة 

جابات التمارين العامة موجودة ا السابعةتمارين عامة على الوحدة 
 في آخر صفحة بالوحدة
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2

1 sin
(4)

2 cos

x
dx

x x
+ = 

(a)
1

ln sec
2

x x c+ +   (b) ln 2 secx x c+ +   

(c)
1

ln sec tan
2

x x x c+ +   (d)
1

ln tan
2

x x c+ +   

 

2 3 4(5) 15 ( 1)x x dx+ = 

(a)
3 6( 1)x c+ +   (b)

3 615( 1)x c+ +   

(c)
3 5( 1)x c+ +   (d)

3 66( 1)x c+ +   

2
(6)

3 5

x
dx

x
=

+
 

(a)
3

2 2
1

(3 5)
9

x c+ +   (b)
3

2 2
1

(3 5)
4

x c+ +   

(c)
1

2 2
1

(3 5)
3

x c+ +   (d)
3

2 2
3

(3 5)
2

x c+ +   

 

6(7) sin cosx x dx = 

(a)
71

cos
7

x c+   (b)
71

cos
7

x c− +   

(c)
2 71

sin cos
14

x x c+   (d)
21

sin
2

x c+   
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2 3(8) cosx x dx = 

(a)
31

sin
3

x c+   (b)
31

sin
3

x c− +   

(c)
3 31

sin
3

x x c+   (d)
3 31
sin

3
x x c− +   

 

2 2

1
(9) dx

x a+ 

(a)
1

2

1
tan ( )

x
c

a a

− +   (b)
11

tan ( )x c
a

− +   

(c)
11

tan ( )
x

c
a a

− +   (d)
1

2 2

1
tan ( )

x
c

a a

− +   

 
2 1(10) 3 x

x e dx
+ = 

(a)
2 16 xe c+ +   (b)

2

2 xxe c+   

(c)
2

2 xe c+   (d)
2 13

2
xe c+ +   

1 2

2

(tan )
(11)

1

x
dx

x

−

=
+ 

(a)
1 3(tan )x c
− +   (b)

2 3( 1)x c+ +   

(c)
1 31

(tan )
3

x c
− +   (d)

2 31
( 1)

3
x c+ +   
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2(12) sec tanx x dx = 

(a)
3

2
2

(tan )
3

x c+   (b)
3

2
3

(tan )
2

x c+   

(c)
31

(sec )
3

x c+   (d) 31
(sec )

3
x c− +   

 

(13) 1x x dx− = 

(a)
3

2 22 ( 1)x x c− +   (b)
5 3

2 2( 1) ( 1)x x c− + − +   

(c)
3

2 2
2

( )
3

x x c− +   (d)
5 3

2 2
2 2

( 1) ( 1)
5 3

x x c− + − +   

 

1
(14) dx

x x
=

+ 

(a) ln 1 x c+ +   (b) 2ln 1 x c+ +   

(c) ln x x c+ +   (d) 2ln x x c+ +   

2

1
(15)

9 4
dx

x
=

+ 

(a)
11 3

tan ( )
6 2

x c
− +   (b)

12 3
tan ( )

3 2
x c

− +   

(c)
11 2

tan ( )
6 3

x c
− +   (d)

11 9
tan ( )

9 4
x c

− +   
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2

1
(16)

6 10
dx

x x
=

− + 

(a)
1tan ( 3)x c
− + +    (b)

1sec ( 3)x c
− + +   

(c)
1tan ( 3)x c
− − +   (d)

1sin ( 3)x c
− − +   

3

8
(17)

1

x
dx

x
=

+ 

(a)
1 41

tan ( )
2

x c
− +   (b)

41
tan( )

2
x c+   

(c)
1 4tan ( )x c
− +   (d)

1 41
tan ( )

4
x c

− +   

2

3
(18)

( 2) 5
dx

x − + 

(a) 13 ( 2)
tan

5 5

x
c

− −
+   (b) 16 ( 2)

tan
5 5

x
c

− −
+   

(c) 13 ( 2)
tan

5 5

x
c

− −
+   (d) 13 ( 5)

tan
5 2

x
c

− −
+   

 

tan 2 2(19) (1 )sec 2x
e x dx+ = 

(a)
tan 2tan x

x e c+ +   (b)
tan 2x

x e c+ +   

(c)
tan 21

(tan 2 )
2

x
x e c+ +   (d)

tan 21

2

x
x e c+ +   
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3(20) 2(tan tan )x x dx+ = 

(a)
2tan x c+   (b)

2sec x c+   

(c)
3sec x c+   (d) 2x c+   

 
2 ln(21) 4 x x

e dx
+ = 

(a)
2

x
e c+   (b)

2

2 x
xe c+   

(c)
2

2 x
e c+   (d)

2
x

xe c+   

 

4 2

1
(22) dx

x x
=

−
 

(a)
1sec x c
− +   (b)

1csc x c
− +   

(c)
1sin x c
− +   (d)

1cos x c
− +   

5(23) (2 1)x x dx+ = 

(a) 7 61 1
(2 1) (2 1)

28 24
x x c+ − + +   

(b)   

(c)   (d)   

7 61 1
(2 1) (2 1)

28 24
x x c+ + + +

8 71 1
(2 1) (2 1)

28 24
x x c+ − + + 7 61 1

(2 1) (2 1)
14 12

x x c+ − + +
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(24) sec x dx = 

 

(25) csc x dx = 

(a)    (b)   

(c)   (d)   

 

2

1
(26)

3 2

x
dx

x x

+

− −
 

(a)
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ln)2  يمكن تحويل التكاملباستخدام التعويض المناسب  (44)  )x dx     الى
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2(8) sinx x
e e dx 

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 

2(9) ( )lnx dx 

(a)
2(ln ) 2 ln 2x x x x x c− + +   (b)

2(ln ) 2 ln 2x x x x x c+ + +   

(c)
31

(ln )
3

x c+   (d) 2( ln )x x x c+   

 

3(10) sec x dx = 

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 

  
23(11) 2 x

x e dx = 

(a)
2 22 x x

x e e c− +   (b)
2 22 x x

x e e c+ +   

(c)

2 231

3

x x
x e e c− +   (d)

231

3

x
x e c+   

cos sinx x x
e e e c− + + cos sinx x x

e e e c− +

sin cosx x x
e e e c+ + cos sinx x x

e e e c− +

1
sec tan ln sec tan

2
x x x x c + +  + 

1
sec tan ln sec tan

2
x x x x c − +  + 

1
sec tan ln sec tan

2
x x x x c + + +  + 

1
sec tan ln sec tan

2
x x x x c +  + 
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3 2(12) 2 sinx x dx 

(a)
2 2cos sinx x x c+ +   (b)

2 2 2cos sinx x x c− + +   

(c)
4cos x c− +   (d) cos sinx x x c+ +   

0

(13) 2 cosx x dx



 

(a) 4   (b) 6   

(c) 4−   (d) 0   

 

2

1

(14) lnx dx 

(a) ln 4 1−   (b) ln 2 1−   

(c) ln 4 1+   (d) 2ln 2   

 

1

0
(15) x

x e dx
− = 

(a) 1 2e−   (b)
11 2e
−−   

(c) 1 2e+   (d)
11 2e
−+   
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( ) ( )
4

1
4 8, 1 3, ( ) 12f f f x dx= − = =

2عند استخدام التكامل بالأجزاء لإيجاد التكامل     (16) lnx x dx   فإن 

(a)
2 , lnu x dv x= =   (b)

2ln ,u x dv x= =   

(c)
2 ln , 1u x x dv= =   (d) , lnu x dv x x= =   

إذا كان  (17)
 

3sec sec tan ( ) tanx dx x x g x x dx= −  

)ن إف )g x  تساوي 

(a) sec x    (b)
2sec x   

(c)
3sec x   (d) sec tanx x   

)2    إذا كان   (18) ) sin ( ) cos 3 cosf x x dx f x x x x dx= − +      فإن( )f x 

(a)
3

x c− +   (b)
3

x c+   

(c)
23x c+   (d)

23x c− +   

 ذا كانتإ (19)

  

                           يساوي                                                 قيمة  نإف

(a)    (b)   

(c)   (d)   

88− 24−

127− 137−

4

1

(2 3) ( ) dxx f x+
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 اعتمد على الجدول المجاور وقيمة التكامل  (20)

           

5

3

( ) ( ) 9f x g x dx
−

 =          

   فإن                            
5

3

( ) ( )f x g x dx
−

      يساوي
 

(a) 2−    (b) 5   

(c) 12   (d) 17   

               ذا كانتإ (21)

 وكانت  كل من:        

         

  

 تساوي     قيمة  نإف

(a)   (b)   

(c)   (d)   

(0)متصلة وقابلة للإشتقاق حيث      دالة  fذا كانت إ (22) 1, (1) 2f f= − = 

فإن         
1

0

( ) ( )x x
e f x e f x dx+            يساوي  

(a) 2 1e +    (b) 2 1e −   

(c) 2    (d) 3   

 

4− 4

2− 2

( ) ( ) ( ) ( )2 3, 5 7, 2 4, 5 2f f g g= = = =

1 2T T+

( ) ( ) ( ) ( )
5 5

1 2

2 2

,T dx T dxf x g x f x g x = = 
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3(1) tan secx x dx 

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 

2(2) cos ( 1)x dx+ 

(a)
1 1

sin 2( 1)
2 2

x x c+ + +   (b)
1 1

sin 2( 1)
2 2

x x c− + +   

(c)
1 1

sin( 1)
2 2

x x c+ + +   (d)
1 1

sin 2( 1)
2 4

x x c+ + +   

2 3(3) sin cosx x dx = 

(a)
3 32

sin cos
3

x x c+   (b)
4 3 51 1

sin cos sin cos
4 3

x x x x c− +   

(c)
4 51 1

sin cos cos
4 5

x x x c− +   (d)
3 51 1

sin sin
3 5

x x c− +   

 

 

3(4) sin x dx = 

(a)
21

cos sin cos
3

x x x c− +   (b)   

(c)   (d)   

21
sec sec

2
x x c− + 31

sec sec
3

x x c− +

21
sec sec

2
x x c+ + 31

sec sec
3

x x c− + +

41
sin

4
x c+

31
cos cos

3
x x c− + 41

cos
4

x c+

الثالث               اسئلة الدرس        / / / / /            السابعة  الوحدة 
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4(5) sec tanx x dx = 

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 
3(6) tan secx x dx = 

(a)     (b)   

(c)   (d)   

 

3(7) cot x dx 

(a)
21

cot ln sin
2

x x c− − +   (b)
21

cot ln sin
2

x x c+ +   

(c)
41

cot
4

x c+   (d)
41

csc
4

x c− +   

 

4(8) sec x dx = 

(a)    (b)   

(c)   (d)   

3 7

2 2
2 2

(tan ) (tan )
3 7

x x c− +
3 7

2 2
2 2

(tan ) (tan )
3 7

x x c+ +

11

72
1 1

(tan ) (tan )
2 7

x x c− +
3 7

2 2
1 1

(tan ) (tan )
3 7

x x c− +

31
sec

3
x c− + 31

sec
3

x c+

41
sec

4
x c+ 31

tan
3

x c+

31
tan tan

3
x x c− + 51

sec
5

x c+

31
tan tan

3
x x c+ +

44sec tanx x c+
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2 2(9) cot cscx x dx = 

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 

2 2(10) sin cosx x dx 

(a)
1 1

sin 4
8 32

x x c− +   (b)
1 1

sin 4
4 16

x x c− +   

(c)
1 1

sin 2
8 32

x x c− +   (d)
1 1

sin 4
8 32

x x c+ +   

2

0

cos
(11)

1 sin

x
dx

x



=
+ 

(a) 2 2    (b) 2 2−   

(c) 2( 2 1)−   (d) 2( 2 1)+   

32

4

(12) sin cosx x dx



 = 

(a)
1

8
−   (b)

1

8
  

(c)
3

16
−   (d)

3

16
  

31
cot

3
x c+ 31

csc
3

x c+

31
cot

3
x c− + 3 31

cot csc
9

x x c+
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4

4 4

0

(13) tan secx x dx



 

(a)
2

5
  (b)

12

35
  

(c)
17

21
  (d)

24

35
  

 

3

3 3

4

(14) cos 3 sin 3x x dx




 

(a) 72−   (b) 2   

(c)
1

72

−
  (d)

1

36

−
  

 لإيجاد التكامل  (15)
2 9x

dx
x

−
    نستخدم التعويض     

(a) 3sinx =   (b)
23secx =   

(c) 3secx =   (d) 3tanx =   

 

2 لإيجاد التكامل  (16) 4x x dx−    نستخدم التعويض     

(a) 2sin 2x = −   (b)
22sec 4x = −   

(c) 2sec 2x = +   (d) 2sec 2x = −   
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21

x
c

x
+

− 21

x
c

x

−
+

−
21 x

c
x

−
− +

21 x
c

x

−
+

21

x
c

x
+

−

2

2

1x
c

x

+
+

2 1x
c

x

+
− +

22x التكامل  باستخدام التعويض المناسب يمكن كتابة  (17) x dx−  بالصورة  

(a) cos d    (b)
2cos d    

(c)
2sin d    (d) cos d    

 

التكامل  باستخدام التعويض المناسب يمكن كتابة  (18)
24 x

dx
x

−
 بالصورة  

(a) tan d    (b)
1

sec tan
2

d     

(c)

2cos
2

sin
d

 
   (d)

2sin
2

cos
d

 
   

2 2

1
(19)

1
dx

x x−
 

(a)  (b)  

(c)  (d)  

 

2 3/2

1
(20)

( 1)
dx

x + 

(a)  (b)  

(c) 2 1

x
c

x
+

+   
(d)  
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2 1
(21)

x
dx

x

−
 

(a)    (b)   

(c)   (d)   

 

2 2

1
(22)

9
dx

x x−
 

(a)
29

9

x
c

x

−
+   (b)

29

9

x
c

x

−
− +   

(c)
2

9

9

x
c

x
+

−
  (d)

2

9

9

x
c

x
− +

−
  

1 2

2

20
(23)

1

x
dx

x
=

−
 

(a)

1 2

2

0

sin

cos
d

 
   (b)

1 2

2

0

cos

sin
d

 
   

(c)
23

0
sin d



    (d)
26

0
sin d



    

2

2

0

(24) 4 x dx− 

(a)    (b) 2   

(c)
4


  (d)

2


  

2 11 secx x c
−− + + 2 11 secx x c

−+ + +

2 11 secx x c
−− − + 2 11 cosx x c

−− − +
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     ذا كانإ (25)
3 6 41 1

sin cos cos cos
6 4

n
x x dx x x c= − +  

 
 تساوي   nفإن قيمة   

(a) 1   (b) 2   

(c) 3   (d) 4   
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2المكافئة  للكسر   الكسور الجزئية  (1) 2

5 7

( 1) ( 1)

x

x x

+
+  )بدون حساب الثوابت (  هي       +

(a)
21 1

A Bx C

x x

+
+

+ +
  (b)

2 2( 1) 1

A Bx C

x x

+
+

+ +
  

(c)
2 21 ( 1) 1

A B Cx D

x x x

+
+ +

+ + +
  (d)

2 21 ( 1) 1

A B C

x x x
+ +

+ + +
  

 

    الكسور الجزئية المكافة للكسر (2)
2

4 5

2 5 3

x

x x

−
− −

   

 

(a)
2 1

2 1 3x x
+

+ −
  (b)

1 2

2 1 3x x
+

+ −
  

(c)
2 1

2 1 3x x

−
+

+ −
  (d)

2 1

2 1 3x x

−
+

+ −
  

2لايجاد التكامل   (3)

1

1
dx

x − نستخدم طريقة 

(a) التعويض      (b)   الأجزاء   

(c) الكسور الجزئية    (d) التعويضات المثلثية    

لايجاد التكامل   (4)
2

2 1

x
dx

x + نستخدم طريقة 

(a) التعويض      (b)   الأجزاء   

(c) الكسور الجزئية    (d)   القسمة المطولة 

الرابع               اسئلة الدرس        / / / / /            السابعة  الوحدة 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com/ /2024/ 2023عمر الخطيب//  محمـدإعداد  / /// لمادة الرياضيات للصف الثاني عشر متقدم  السابعةاوراق عمل الوحدة  263 

 

1
(5)

( 1)( 2)
dx

x x
=

− + 

(a)
1 1

ln
3 2

x
c

x

−
+

+
  (b)

1 2
ln

3 1

x
c

x

+
+

−
  

(c)
1

ln ( 1)( 2)
3

x x c− + +   (d)
ln 1

3ln 2

x

x

−
+

  

 

2

1
(6) dx

x x
=

+ 

(a)
11 1

tan ( )
2 2

x c
− + +   (b)

21
ln

2
x x c+ +   

(c)
1

ln
x

c
x

+
+   (d) ln

1

x
c

x
+

+
  

 

2

1
(7)

( )( 1)
dx

x x x
=

+ + 

 

(a) ln ln 1
1

C
A x B x c

x
+ + − +

+
  

 

(b)
2

ln ln 1
( 1)

C
A x B x c

x
+ + + +

+
  

 

(c)
2ln ln 1A x x B x c+ + + +   (d) 2ln ln 1A x B x c+ + +   

,حيث         ,C B A   ثوابت 
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إذا كان  (8)
 

3
ln 1 ln 2

( 1)( 2)

x
dx A x B x c

x x
= − + + +

− + 

  ن إف

(a) 1 , 2A B= =    (b) 2 , 1A B= =   

(c) 1, 2A B= − =   (d) 1 , 2A B= = −   

2

3

1
(9)

x x
dx

x x

+ +
+ 

(a)
1ln tanx x c
−+ +   (b)

1 2ln tanx x c
−+ +   

(c) ln ln 1x x c+ + +   (d)
2ln ln 1x x c+ + +   

3 2

5
(10)

2

x
dx

x x x

− +
− − 

(a)
5 1

ln ln 2 2ln 1
2 2

x x x c+ − − + +   (b)
5 1

ln ln 2 ln 1
2 2

x x x c− + − + + +   

(c)
5 1

ln ln 2 2ln 1
2 2

x x x c+ − + − +   (d)
5 1

ln ln 2 2ln 1
2 2

x x x c− + − + − +   

3 2

4 5
(11)

x
dx

x x

−
− 

(a)
5

ln
1

x
c

x x
− +

−
  (b)

1 5
ln

x
c

x x

−
− +   

(c)
5

ln
1

x
c

x x
+ +

−
  (d) ln 5ln

1

x
x c

x
− +

−
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3

22

1
(12)

2 3

x
dx

x x

+
=

+ − 

(a)
1

ln3
2

  (b)
1 12

ln
2 5

  

(c) ln12   
(d)

1 ln3 6
ln

2 5

−
  

(13)
2

x
dx

x
=

+ 

(a) ln 2x x c+ +   (b) 2ln 2x x c+ + +   

(c) 2ln 2x x c− + +   (d) ln 2x x c+ + +   

2
1

20
(14)

1

x
dx

x
=

+ 

(a) 0    (b) ln 2   

(c)
ln 2

2
   (d)

4

4

−
  

2

2cos
(15)

sin 1

x
dx

x
=

− 

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 

1 sin 2
ln

2 sin 2

x
c

x

−
+

+
1 sin 2

ln
2 sin 2

x
c

x

−
− +

+

21
ln sin 4

2
x c− + 21

ln sin 4
2

x c+ +
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 إحدى المعادلات التفاضلية التالية قابلة للفصل  (1)

(a)   (b)   

(c)   (d)  

 

 قابلة للفصل غيرأي من المعادلات التفاضلية التالية   (2)

(a) sin( )y x y = +   (b)
lnx y

y e
+ =   

(c)
2 1

xy
y

x
 =

+
  (d)

cosy x

x y


=   

 

4أي من الدوال التالية هو حل للمعادلة التفاضلية  (3) 0y y − = 
(a)

2x
y e=    (b) 2 x

y e=   

(c) sin 2y x=   (d) cos 2y x=   

 

(0)إن حل  المعادلة التفاضلية    (4) , ,y A y k y= 0Aحيث    =   هو 

(a)
kt

y A e=   (b) y A kt c= +   

(c)
Akt

y e=   (d)
kt

y e A= +   

3 ( )y x x y = + lnx y
y e

+ =

3 cos( )y x x y = +

السادس                اسئلة الدرس        / / / / /           السابعة  الوحدة 

2 2

3xy
y

x y
 =

+
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(0)إن حل  المعادلة التفاضلية    (5) 5 , 2y y y= −  هو  =

(a)
25 t

y e=   (b)
25 t

y e
−=   

(c)
25 t

y e= −   (d)
2 5t

y e= −   

(1)إن حل  المعادلة التفاضلية    (6) 1 , 2y y y=  هو  =

(a)
2 12 t

y e
−=   (b) 2 1y t= −   

(c)
2 2t

y e
−=   (d)

22 1t
y e= −   

 هي التفاضلية     إن حل  المعادلة (7)

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 هي إن حل  المعادلة التفاضلية       (8)

(a)   (b)   

(c)   (d)   

إن حل  المعادلة التفاضلية    (9)
23

(0) , cos
4

y y y
 =  بصورة صريحة هو   =

(a)
1tan ( 1)y x
−= −   (b)

1tan 1y x
−= −   

(c)
1tan ( 1)y x
−= +   (d)

1tan ( )y x c
−= +   

 

2 1y y = +

x
y e A= + x

y Ae=

tan( )y x c= + tany x c= +

21y y = −

cos( )y x c= + siny x c= +

1siny x c
−= + sin( )y x c= +
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2
(0) 2 ,

1

x
y y

x
= =

+

2

2

1

xy
y

x
 =

+

 

 هي                                         إن حل  المعادلة التفاضلية   (10)

(a)     (b)   

(c)   (d)   

 

 هي                            إن حل  المعادلة التفاضلية  (11)

(a)    (b)   

(c)   (d)   

2yإن حل  المعادلة التفاضلية    (12) xy x =  بصورة صريحة هو     +

(a)
21

tan( )
2

y x c= +   (b)
21

tan( )
2

y x c= +   

(c)
21

tan( )
2

y A x=   (d)
2tan( )y Ax=   

 هي     إن حل  المعادلة التفاضلية      (13)

(a)    (b)   

(c)   (d)   

 

21
ln 1

2
y x c= + + 21

ln 1 2
2

y x= + +

21
ln 1

2
y x= + 11

tan 2
2

y x
−= +

2( 1)y A x= + 2( 1)y x A= + +

2ln( 1)y x c= + + 2ln( 1)y A x= +

2

2

8
sec

1
y x

x
 = +

+

1tan 8tany x x c
−= + + 18tan secy x x c

−= + +

1sin secy x x c
−= + + 18tan tany x x c

−= + +
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(0) 0 , x y
y y e

−= =(2)y

 هي إن حل  المعادلة التفاضلية     (14)

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 

 تساوي          فإن إذا كانت                                                        (15)

(a)   (b)   

(c)   (d) 2   

 

22    إن حل  المعادلة التفاضلية  (16) cosy x y  هي صريحةبصورة     =

(a)
1tany x c
−= +    (b)

1tan ( )y x c
−= +   

(c)
1 2tany x c
−= +   (d)

1 2tan ( )y x c
−= +   

 

(0)إن حل  المعادلة التفاضلية    (17) 80 , 0.1 10y y y= = −  هو   −

(a)
0.1100 20 t

y e
−= −   (b)

0.1180 100t
y e

−= −   

(c)
0.110 70 t

y e= +   (d)
0.170 10t

y e
−= +   

 

x y
y e

− =

ln x
y e c= + ln( )x

y e c= +

ln x
y A e= 2 1y x= +

4 2e

22e
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(0) 1 , siny y x x= =

cos sin 1y x x x= − + +

2
(0) 1 ,

x

x
y y

ye

−= =

إن حل  المعادلة التفاضلية    (18)
3

(1) 1,
1

x
y y

y
= =

 بصورة صريحة هو     +

(a) 21 3 1y x= − + +   (b) 21 3 1y x= − − +   

(c)
21 3 1y x= −  +   (d)

21 3 1y x= − + −   

 هي إن حل  المعادلة التفاضلية                                                            (19) 

(a)   (b)   

(c)   (d)  

 

   التفاضلية    لة إن حل  المعاد  (20)
2sin

(0) 1,
x x

y y
y

−= − =        هيبصورة صريحة 

(a)
2cosy x= −    (b)

2cosy x=   

(c)
2cosy x=    (d)

2 2cosy x=   

 

 هيبصورة ضمنية                                                    إن حل  المعادلة التفاضلية (21) 

(a)    (b)
21 x

y e
−= −   

(c)   (d)   

cos sin 1y x x x= + + 2 cos 1y x x= − +

2 21
sin 1

4
y x x= +

22 1 x
y e

−= +

x
y e

−= 22 x
y e

−=
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2( ) 0 , sin cos
2

y y x x
 = =(0)y

    إن حل  المعادلة التفاضلية  (22)
sin

(0) ,
cos

x
y y

y y
 =  هيبصورة ضمنية     =

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 

)    إذا كان   (23) ) ( )f x f x (1)حيث     = 1f )فان  = )f x   تساوي
     

 

(a)
x

e c+   (b)
x c

e
+   

(c) 1x
e −   (d)

1x
e

−   

)2    إذا كان   (24) ) 3 2f x x x = (2)حيث     + 3f تساوي   f(1)فإن  =
     

 

(a) 10−    (b) 7−   

(c) 10   (d) 13  

 

 تساوي            فإن                                                               إذا كانت   (25)

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 

cos sin siny y y x+ = cos sin siny y y x − = − +

sin sin cosy y y x+ = − sin cos cosy y y x+ = −

1− 1

1

3

1

3
−
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y ky =

 

 

                 سنوات  ، ويتضاعف كل                     مجتمع سكاني ينمو حسب المعادلة  التفاضلية (1)
 تساوي إن قيمة  

(a)    (b)   

(c)   (d)   

)0.231ان عدد الخلايا  على حلقه تنموا بالمعادلة عند تشخيص حالة مريض وجد  (2)  ) 300 t
y t e=    

 لعدد الخلايا تقريباً يساوي فإن الزمن المضاعف

(a) 300   (b) 30   

(c) 3   (d) 0.3   

   بعد شرب فنجان من القوة حسب المعادلة التفاضلية التالية يحتفظ الجسم بمادة الكفاين  (3)

( ) 0.14 ( )y t y t =  نصف كمية هالذي يبقى فيبالساعات  ن الزمن إحيث الزمن بالساعات ،ف  −
 تقريباَ   تساويفي الجسم    الكفايين

(a) 5    (b) 2.5   

(c) 10   (d) 8   

إذا كان معدل نمو الخلايا هو نمو  ويتضاعف كل أربع ساعات ،   مجتمع بكتيري عدده   (4)
 ساعات يساوي أسي، فإن عدد الخلايا بعد مرور 

(a)    (b)   

(c)   (d)   

 

10

k

0.069 0.2

5 3.22

100

7

673 336

700 400

السابع               اسئلة الدرس        / / / / /            السابعة  الوحدة 
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تتحلل  بمعدل أسي، إذا كان عمر النصف  ،  مكونة من (   )   عينة كربون    (5)
 سنة تساوي تقريباً سنة فإن كتلة العينة بعد مرور    له هو 

(a)   (b)   

(c)   (d)   

وتتحلل بالدم  بمعدل أسي، إذا كان  ،   إذا تم حقن دم مريض بكمية من المورفين هي     (6)
ساعة   ساعات ، فإن كمية المورفين في الدم بعد  مرور    عمر النصف للمورفين  هو 

 تساوي 

(a)   (b)   

(c)    (d)   

وتتحلل بالدم  بمعدل أسي، إذا كان  ،   إذا تم حقن دم مريض بكمية من المورفين هي     (7)
ساعات ، فإن الزمن بالساعات التي تصبح  كمية المورفين في  عمر النصف للمورفين  هو 

 هي   الدم تساوي    

(a)    (b)   

(c)   (d)   

،فإن  درهم في أحد البنوك بفائدة مركبة مستمرة هي   إذا تم استثمار   (8) 
 المعادلة التي تمثل إجمالي المبلغ عند أي زمن بالسنوات هي  

(a)   (b)   

(c)   (d)   

1414
C50 g

60008000

20 g 0 g

2 g 10 g

0.4 g

324

0.00156 g 0.008 g

0.00321 g 0.00052 g

0.8 g

3

0.1 g

6 9

12 15

1000003%

0.03100000 t
y e= 0.031000 t

y e=

100000(1.03)t
y = 3100000 t

y e=
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 ن قيمةإف،    درهم وتتناقص بمعدل أسي مستمر  هو   إذا كانت قيمة سيارة    (9)
 قيمة خردة لها(سنوات هو  )لا يوجد    السيارة  بعد مرور

(a)    (b)   

(c)   (d)   

، وتوزع الأرباح  درهم في أحد البنوك بفائدة مركبة هي    100000إذا تم استثمار    (10) 
  سنوات  يعطي بالقيمة  5شهرياً فان إجمالي  المبلغ بعد 

(a)
600.03

100000(1 )
60

A = +   (b) 600.03
100000(1 )

12
A = +   

(c) 603
100000(1 )

12
A = +   (d) 50.03

100000(1 )
12

A = +   

 

النظائر المشعة الخطرة ويتحلل بمعدل أسي حيث يبلغ عمر النصف من أحد  (90)يعتبر الاسترنتيوم    (11)
 عام هي  84ن النسبة المتبقية في الجسم بعد مرورإذا امتص جسم كمية منه فإ،  عام 28 له

(a) 12.5%    (b) 25%   

(c) 14.5%   (d) 29%   

 

  يتحلل حيث  من الكمية الأصلية  %20في أحد الأحافير هو  (   )  كربون     إذا تبقى من (12)
 فإن  عمر الاحفورة بالسنوات  هو  سنة  5730ذا كان عمر النصف له إ ،مستمر بمعدل أسي 

 (a) 13304   (b) 6652   

(c) 26609   (d) 6876   

6000010%

5

30000 57000

40738 36391

3%

1414
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)  في عام  (13)  0)1985t درهم فإذا كانت قيمة   34اشترى شخص بطاقات تذكارية بمبلغ    =
)درهم عام   9800)نمو أسي (  وأصبحت قيمتها    بنسبة مئوية ثابتة  البطاقات تزيد  10)1995t = 
 هي  t البطاقات في أي زمن  قيمة هذة تعطي فإن المعادلة التي

(a)
1 9800

ln( )
10 3434

t

y e=   (b)
9800

ln( )
3434

t

y e=   

(c)

34
ln( )

980034
t

y e=   (d)
34

ln( )
98009800

t

y e=   

وأصبح   ، مستمرة  حد البنوك بفائدة مركبةأفي   1990عام    10000  استثمر خالد ذا إ (14)
 هي  المستمرة  ركبةالم معدل )الفائدة ( المرابحة    فإن  2000عام    20000  لديه  

(a) 6.9%   (b) 69%   

(c) 3.45%   (d) 0.069%   

دقيقة    وبعد مرور  خلية تنمو على حلق المريض ،  عند تشخيص حالة مريض وجد أن  (15)
خلية ، إذا كان معدل نمو الخلايا هو نمو أسي، فإن عدد الخلايا  أصبحت عدد الخلايا 

 ساعات يساوي بعد مرور 

(a)   (b)   

(c)   (d)   

 

)يتم نمذجة درجة حرارة مشروب القهوة  (16) )y t بالمعادلة 30داخل كوب في غرفة درجة  حرارتها 

(a) 30y y =   (b) 30 ( 30)y y = −   

(c) ( 30)y k y = −   (d) y k y =   

30030

900

3

218700 139968

64800 21870
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 بالمعادلة  إذا تمت نمذجة درجة حرارة مشروب القهوة داخل كوب في غرفة درجة حرارتها  (17)

 

 ثابت المعادلة   بالدقائق ،  درجة حرارة مشروب القهوة في أي زمن      حيث  

ن درجة إف  صبحت بعد دقيقتينأو،    ذا علمت ان حرارة  مشروب القهوة عند سكبها هيإ

  دقائق  تساوي     القهوة بعد مرورحرارة 

(a)    (b)   

(c)   (d)   

 حيثمليون نسمة  وينمو  بفرضية النمو اللوجستي   عدد سكان إحدى الدول  كان  إذا (18)
0.001k سنوات  ن عدد السكان  بعد مرور  امليون نسمة ،ف  وقدرته الاستيعابية     =

 هو  

(a) 116 million    (b) 23.4 million   

(c) 29.2 million   (d) 21.1 million   

 

مع مرور   التفاضليةن المعادلة إينمو  بفرضية النمو اللوجتسي فعدد سكان إحدى الدول  كان  إذا  (19)
 النموذج ممكن أن تكون تمثل هذا  الزمن التي

(a) ( ) 0.025y t t =   (b) ( ) 0.025y t y =   

(c) ( ) 0.025 (5000 )y t t y = −   (d) ( ) 0.025 (5000 )y t y y = −   

20C

 ( ) 20y k y t = −

( )y ttk

80C75C

5

67.5C 68.3C

73C 70.1C

20

1005
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(0)       حل المعادلة التفاضلية  (20) 4 , (5 )y y y y= =  هو     −

(a)

5

5

5

1 4

t

t

e
y

e
=

+
  (b)

5

5

20

1 4

t

t

e
y

e
=

+
  

(c)

5

5

2

1

t

t

e
y

e
=

+
  (d)

5

5

4

1 5

t

t

e
y

e
=

+
  

 الشكل المجاور يمثل حل لاحدى المعادلة التفاضلية التالية (21))

 

 
(a) (120 )y ky y = −   (b) 120y ky = +   

(c) ( 120)y k y = −   (d) 120y k =   

 

 

 بحمد الله،،، انتهت اسئلة الوحدة السابعة 
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