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 2ـ ف  متقدم 12الرياضيات ــ 

   القيم العظمى والصغرى( 4 ـ 3)
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 حدد القيم القصوى للدوال التالية: تدريب:
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 القيم القصوى المطلقة )القيم القصوى(
 )داخلية أو طرفية(

 للدالة في مجالها قيمة  أصغروهي  للدالة في مجالها قيمة أعلىوهي 

 القيم الصغرى المطلقة )القيم الصغرى( القيم العظمى المطلقة )القيم العظمى(

 ............................................. عظمى:
 

 ............................................. صغرى:

 ..................................... عظمى:
 

 .................................... صغرى:
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 القيم القصوى المحلية )النسبية(
 )داخلية(

قمة 
 جبل

قاع 
نقطة في  أعلىوهي  وادي

 جوارها المباشر 
نقطة في   أصغروهي 

 جوارها المباشر 

 القيم الصغرى المحلية )النسبية( القيم العظمى المحلية )النسبية(
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 مجال الدوال المتصلة في تحديد القيم القصوى المطلقة :تأثير  استكشاف:
 الدالة المجال الرسم البياني القيم القصوى المطلقة

 

 ...................: قيمة عظمى مطلقة
 

 ................... :قيمة صغرى مطلقة
 

 

 

( -  ,  ) 

 
 

2y = x 

 
 

 

 ...................قيمة عظمى مطلقة: 
 

 ...................قيمة صغرى مطلقة: 
 

 

 

[ 0 , 2 ] 

 

 
2y = x 

 

 

 

 ...................قيمة عظمى مطلقة: 
 

 ...................قيمة صغرى مطلقة: 
 

 

 

( 0 , 2 ] 

 

 
2y = x 

 

 

 

 ...................قيمة عظمى مطلقة: 
 

 ...................قيمة صغرى مطلقة: 
 

 

 

( 0 , 2 ) 

 

 
2y = x 

 

 
 

 
 

 أكتب على الرسم المقابل :تدريب
 المطلقةنوع كل القيم القصوى 
 .المحليةوكذلك القيم القصوى 

 

 ( ( أم خطأ )  حدد صح )  :تدريب
 ( كل قيمة قصوى مطلقة تكون محلية. )   ( 1
 . )   (مطلقةتكون  محلية( كل قيمة قصوى  2
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 :725تمارين ص 
المطلقة )إذا كانت موجودة( للدالة في الفترة  القيم القصوى لتحديد مكاناستخدم التمثيل البياني 

𝒇(𝒙)   .𝟏 المُعطاة. = 𝟏𝒙𝟐 − 𝟏 

 
 
 

 .................................... :عظمى مطلقة
 

 ....................................صغرى مطلقة: 
 
 
 

 .................................... :عظمى مطلقة
 

 ....................................صغرى مطلقة: 
 
 
 

 .................................... :عظمى مطلقة
 

 ....................................صغرى مطلقة: 
 
 
 
 

 .................................... :عظمى مطلقة
 

 ....................................صغرى مطلقة: 
 
 
 
 
 
 
 
 

 : ملاحظة
 
   x …… =عند   :الجواب  .......... القصوى موقع( القيم  أو)مكان  حدد السؤال:( 1
 
   …… = (.…)f الجواب:  حدد القيم القصوى ..........  ( السؤال:2

(𝒂)  (𝟎, 𝟏) ∪ ( 𝟏, ∞ ) 

(𝒃)  (−𝟏 , 𝟏) 

(𝒄)  (𝟎 , 𝟏) 

(𝒅)  [− 𝟏𝟐 , 𝟏𝟐 ] 
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 :825تمارين ص 
  بحيث: fلدلة متصلة . ارسم تمثيلاا بيانياا 39

 
  (2 , 2-)التمثيل البياني يكون في الفترة       

 
 غير موجودة fالقيمة العظمى المطلقة للدالة       

 
 2هي  fالقيمة الصغرى المطلقة للدالة       

 
 
 
 
 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  بحيث: fلدلة متصلة . ارسم تمثيلاا بيانياا 41

 
  (2 , 2-)التمثيل البياني يكون في الفترة       

 
 4هي  fالقيمة العظمى المطلقة للدالة       

 
 2هي  fالقيمة الصغرى المطلقة للدالة       

 
 
 
 
 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  بحيث: fلدلة . ارسم تمثيلاا بيانياا 42

 
  [ 2 , 2 - ]التمثيل البياني يكون في الفترة       

 
  fلا توجد قيمة عظمى مطلقة للدالة       

 
  fلا توجد قيمة صغرى مطلقة للدالة       

 
 
 
 

 
 
 
 

 تفكير ناقد
هل توجد حلولاا أخرى 

 صحيحة للمسألة؟

 تفكير ناقد
هل توجد حلولاا أخرى 

 صحيحة للمسألة؟

 تفكير ناقد
هل توجد حلولاا أخرى 

 صحيحة للمسألة؟
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 في مجال الدالة يكون عندها  داخليةنقطة  تحدث عند الحرجة للدالة الأعداد

( x ) غير موجودة
/

f       أو       ( x ) = 0
/

f  
 

 :والقيم القصوى المحلية النقطة الحرجة للدالة وعلاقتها بالمشتقة الأولى :استكشاف
 

4 3 2 1 

  
 

 

    x = 0عند 

( x ) 
/……………f  

 

 فهي نقطة ......... للدالة
 

    x = 0عند 

)  ( x
/……………f  

 

 فهي نقطة ......... للدالة
 

    x = 0عند 

( x ) = …../
f  

 

 فهي نقطة ......... للدالة
 

    x = 0عند 

( x ) = …../
f  

 

 فهي نقطة ......... للدالة
 

฀         توجد฀  لا توجد 
 قيمة قصوى محلية 

฀         توجد฀  لا توجد 
 قيمة قصوى محلية 

฀         توجد฀  لا توجد 
 قصوى محلية قيمة 

฀         توجد฀  لا توجد 
 قيمة قصوى محلية 

 

 (:  Χ(  أو  )   √ضع )  تدريب:
 

 للدالة يوجد عنده قيماا قصوى محلية.   )      ( عدد حرج( كل 1
 
ا( كل قيمة قصوى محلية للدالة تكون 2  للدالة.   )     ( عدداا حرجا

 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ا أو المشتقة غير  مما سبق   مُعرفة.يتضح أن القيم القصوى المحلية تحدث فقط عندما تكون المشتقة صفرا
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 شار إليها:م  أوجد القيم القصوى المطلقة لكل دالة في الفترة ال: 258تمارين ص 

 
 

 ...............................................................................................: المشتقة الأولى
 

 ( x )  الأعداد الحرجة:
/

f            أوغير موجودة                               ( x ) = 0
/

f  
 

............................................................................................................................. ...... 
 

............................................................................................................................. ...... 
 

 .............................................................................................         : قيم الدالة
 

............................................................................................. 
 

............................................................................................. 
 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 أوجد القيم القصوى المطلقة لكل دالة في الفترة ال شار إليها:: 258تمارين ص 

 
 

 .............................................................................................. : الأولىالمشتقة 
 

 ( x )  الأعداد الحرجة:
/

f            أوغير موجودة                               ( x ) = 0
/

f  
 

............................................................................................................................. ...... 
 

........................................................................................................................... ........ 
 

 .............................................................................................         : قيم الدالة
 

............................................................................................. 
 

............................................................................................. 
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 الفترة ال شار إليها:أوجد القيم القصوى المطلقة لكل دالة في : 258تمارين ص 

 
 

 .............................................................................................. : المشتقة الأولى
 

 ( x )  الأعداد الحرجة:
/

f            أوغير موجودة                               ( x ) = 0
/

f  

 
............................................................................................................................. ...... 

 
........................................................................................................................... ........ 

 
 .............................................................................................         : قيم الدالة

 
............................................................................................. 

 
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 أوجد القيم القصوى المطلقة لكل دالة في الفترة ال شار إليها:: 258تمارين ص 

 
 

 .............................................................................................. : الأولىالمشتقة 
 

 ( x )  الأعداد الحرجة:
/

f            أوغير موجودة                               ( x ) = 0
/

f  

 
............................................................................................................................. ...... 

 
........................................................................................................................... ........ 

 
 .............................................................................................         : قيم الدالة

 
............................................................................................. 

 
............................................................................................. 

 
............................................................................................. 

 
 
 
 

 لإيجاد القيم القصوى المطلقة كالتالي: Geogebraيمكنك استخدام برنامج  مختبر الرياضيات:
  Enter في نافذة الإدخال واضغط  f(x)( اكتب الدالة 1
 لتحصل على القيمة العظمى المطلقة.  Enterثم                                                           ( استخدم الأمر    2
 لتحصل على القيمة العظمى المطلقة.  Enterثم                               ( استخدم الأمر                                3
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   القيم العظمى والصغرى( 4 ـ 3)

 
 
 

𝒇(𝒙)  .𝟏𝟐                                                 :258تمارين ص  = √𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝐜𝐨𝐬 𝒙 

: جد كل الأعداد الحرجة يدوياا.  أولًا
 ............................... :مجال الدالة

 
 .............................................................................................. : المشتقة الأولى

 
 ( x )  الأعداد الحرجة:

/
f        أوغير موجودة                               ( x ) = 0

/
f  

 
............................................................................................................................. ...... 

 
........................................................................................................................... ........ 

 
............................................................................................................................. ...... 

 
........................................................................................................................... ........ 

 
............................................................................................................................. ...... 

 
 ................................................................................................................ ................... 

 
ثانياا: استخدم تكنولوجيا التمثيل البياني لتحديد هل العدد الحرج يمثل قيمة عظمى محلية أو صغري 

 محلية أو لً يمثل أياا منهما.
𝒇(𝒙)  لترسم الدالة Geogebraاستخدم برنامج  مختبر الرياضيات: = √𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝐜𝐨𝐬 𝒙 
 القيم العظمى المحلية والقيم الصغرى المحلية. مواقع وحدد من الرسم                      

 

 
 

 ...................................................................................: عند القيم العظمى المحلية
 

 ..................................................................................: عند القيم الصغرى المحلية
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10  

 2ـ ف  متقدم 12الرياضيات ــ 

   القيم العظمى والصغرى( 4 ـ 3)

 
 
 

𝒇(𝒙)  .𝟐𝟑                                  :258تمارين ص  = {𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟏         𝒊𝒇  𝒙 < 𝟎𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟑         𝒊𝒇  𝒙 ≥ 𝟎 

: جد كل الأعداد الحرجة يدوياا.  أولًا
 ............................... :مجال الدالة

 
 .............................................................................................. : المشتقة الأولى

 
 ( x )  الأعداد الحرجة:

/
f        أوغير موجودة                               ( x ) = 0

/
f  

 
............................................................................................................................. ...... 

 
............................................................................................................................. ...... 

 
........................................................................................................................... ........ 

 
............................................................................................................................. ...... 

 
................................................................................................................. .................. 

 
ثانياا: استخدم تكنولوجيا التمثيل البياني لتحديد هل العدد الحرج يمثل قيمة عظمى محلية أو صغري 

 محلية أو لً يمثل أياا منهما.
  Geogebraاستخدم برنامج  مختبر الرياضيات:

 
 Enterثم                                                اكتب: f(x)لترسم الفرع الأول للدالة 

 
 Enterثم                                               اكتب: f(x)لترسم الفرع الثاني للدالة  
 
 القيم العظمى المحلية والقيم الصغرى المحلية.مواقع وحدد من الرسم  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 القيم الصغرى المحلية عند:
 

 ................................................. 
 

 القيم العظمى المحلية عند:
 

 ................................................. 
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