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 الرٌاضٌات المتقدمة
 الثانً عشر المتقدم 

  2018/2019الفصل الدراسً الأول 

 )تمهٌدٌة(الوحدة الأولى 
 كثٌرات الحدود والدوال النسبٌة

 

 الثانٌةالوحدة 
 النهاٌات والاتصال

 

 

 

 

 

 

 

 اعداد وتقدٌم

 مدرس الرٌاضٌات صكبان صالح محمد
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 ) تمهٌد(الوحدة الأولى

 ضٌع التالٌة سوف ندرس ونراجع الموا
 كثٌرات الحدود والدوال النسبٌة                          

                  الدوال العكسٌة                           

 الدوال المثلثٌة والدوال المثلثٌة العكسٌة                          

 الدوال الأسٌة واللوغارٌتمٌة                          

 تحوٌلات الدوال                                

 

 الوحدة الثانٌة

 النهاٌات والاتصال
 

 -سوف ندرس فً هذه الوحدة المواضٌع التالٌة :

              عامة مهمةمراجعة                            

 مفهوم النهاٌة                                 

 حساب النهاٌات                                  

 الاتصال ونتائجه                         

 النهاٌات التً تتضمن اللانهاٌة وخطوط التقارب                         

 التعرٌف الرسمً للنهاٌة                         

 النهاٌات وأخطاء فقدان الدلالة                        
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 الوحدة الأولىعامة  مراجعة

   -:مهمة مراجعة 

  -البعد بٌن نقطتٌن ) طول قطعة مستقٌمة ( :           

 

 ) نقطتٌن( مٌل القطعة المستقٌمة                                     

 

                      أوجد مٌل القطعة المستقٌمة المارة بالنقطتٌن  :  1س

 

 

 

 معادلة  -(:2مٌل                -(:1لتكن النقطتٌن                                     أوجد    ( :  2س

 

  

 

 هل النقاط التالٌة                                                        تقع على إستقامة واحدة بٌن ذلك؟  -(: 3س

 

 

 

 مستقٌم ٌمر بالنقطة          ومٌله       أوجد نقطة ثانٌة تقع على المستقٌم ؟ ومثله بٌانٌاً . -(:4س
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 ؟ 5أوجد معادلة المستقٌم المار بالنقطة            ومٌله  -(:5س

 

 

  

 أوجد معادلة مستقٌم ٌكون مواز للمستقٌم                   وٌمر بالنقطة           ؟ -(:6س

 

 

 

 ؟          أوجد معادلة مستقٌم عمودي على المستقٌم                         وٌمر بالنقطة  -(:7س

 

 

 

 مراجعة إٌجاد مجال الدالة 

 

 

 

 

 

  -ماذا تلاحظ :

 ؟ حدود كثٌرةأي من الدوال التالٌة هً   -سؤال:
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 -أوجد المجال لكل من الدوال التالٌة :        

 

 

 

 

 

 

 

 

  -ماذا تلاحظ:

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

2

1
5) ( )

9

x
f x

x





2

4
6) ( )

16

x
f x

x





........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................ 

2

3 1
7) ( )

9 8

x
f x

x x




 
1

8) ( )f x
x



........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................ 

9) ( ) 4f x x  10) ( ) 5f x x 

2
11) ( ) 2f x x x 

2
12) ( ) 12f x x x  

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................ 

2
14) ( )

1

x
f x

x




(

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................ 

2

3
13) ( )

4

x
f x

x






........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................ 



 -اسم الطالب :                2018/2019الثانً عشر المتقدم            الفصل الدراسً الأول 
 -المدرســـــة :                   الوحدة الأولى والثانٌة الرٌاضٌات                                  

   youtubeتابع الدروس على   www.jawamea.comجوامع الرٌاضٌات  موقع د     صكبان صالح محم:  مدرس المادة
                

Telegram 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 حل المتباٌنة الخطٌة   -(:8س

 

 

 حل المتباٌنة ثنائٌة الطرف   -(:9س

 

 

 حل المتباٌنة   -(:10س
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 لأي عددٌن حقٌقٌن     -بعض خواص القٌمة المطلقة :

 

 

 

 حل المتباٌنة  -(:11س

 

 

 إذا كانت                     عبر عن      كفترة ؟  -(:12س

 

 

 لإختبار أي شكل بٌانً فٌما إذا كان ٌمثل دالة أم لا ؟ -ملاحظـــــــــــــــــــة:

 فإن الشكل لا ٌمثل دالة إذا قطع الشكل البٌانً فً نقطتٌن إختبار المستقٌم الرأسً   -الجـــــــــــــــــــواب :     

 

 أو من خلال القانون العامإٌجاد الأصفار بالتحلٌل إلى العوامل 

 أوجد الأصفار ) نقاط التقاطع مع المحورٌن ( للدالة   -(:13س

 

 

 أوجد الأصفار للدالة   -(:14س
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  أوجد نقاط تقاطع المستقٌم                       مع القطع المكافًء -(:15س

 

 

 الدوالتركٌب 

 

 

 

 

 

 

 أوجد كل من                              أذا كانت                                  -(:16س

 .ثم حدد مجال كل منهما                  

 

 

 

 لتمثٌل البٌانً صف التحوٌلات للحصول على التمثٌل البٌانً للدالة                               من ا -(: 17س

 للدالة     
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 . والدوال المثلثٌة العكسٌة الأساسٌة  الدوال المثلثٌة

                                                     

  

 

 

 

 

 

   -: مجال الدالة                                                            -: مجال الدالة 

   -مدى الدالة :                                                            -ى الدالة  :مد 

  -دورة الدالة :                                                             -دورة الدالة :  

 

 

 

 

 

 

  تحذف لندرتها )فقط للتدرٌب -مجال الدالة :                                                          -مجال الدالة : 

   -مدى الدالة :                                                           -مدى الدالة  :       

  -دورة الدالة :                                                             -دورة الدالة :        

    -خطوط التقارب :                                                        -خطوط التقارب :       
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 ٌحذف المجال  -المجال :

 

 الدوال المثلثٌة المعكوسة

 

 

 

 

 

             

 أوجد قٌمة  -(:1س
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  -استخدم مثلثاً لتحوٌل كل تعبٌر الى أبسط صورة : -(:2س

 

 

 

 

 

 حل المعادلة المثلثٌة  -(:3س

 

 

 

 حل المعادلات اللوغارٌتمٌة  -(:4س

 

 

 

 

 أعد صٌاغة التعبٌر كلوغارٌتم منفرد ) واحد(. -(:5س

 

 

 

 أوجد دالة بالشكل                         حٌث أن -(:6س

 

 

 

 

1 3
1) tan(cos )

5



1 2
2) csc(sin )

3



........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

2cos 1 0x  
........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................
4ln 8 , ln ln( 1) ln 2x x x    

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................ 

1 3
3ln 2 ln , ln 4ln 2

2 4
 

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

( )
bx

f x ae(0) 3 , (3) 4f f 
........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................

........................................................................................................................................................................................................



 -اسم الطالب :                2018/2019الثانً عشر المتقدم            الفصل الدراسً الأول 
 -المدرســـــة :                   الوحدة الأولى والثانٌة الرٌاضٌات                                  

   youtubeتابع الدروس على   www.jawamea.comجوامع الرٌاضٌات  موقع د     صكبان صالح محم:  مدرس المادة
                

Telegram 

 حدد عدد حلول المعادلة  -(:7س

 

 

 وحدد المجال لكل منهما.                    حدد الدوال   -(:8س

 

 

 

 

 التالٌة التً تحدث للدالة ؟تمثل شكلاً بٌانٌاً , صف التحوٌلات                  الدالة لتكن  -(:9س

 

 

 

 

 ثم وضح طرٌقة التحوٌلات التً حدثت للدالة لكل من الدوال التالٌة . أكمل الى المربع الكامل  -(:10س

 

 

 

 

 بدون استخدام الآلة الحاسبة أوجد قٌمة   -(:11س

 

 

 

 

 ساب التفاضل والتكاملالتً سٌحتاجها الطالب فً ح الوحدة الأولىهذه النقاط الأساسٌة فً مراجعة 
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 الوحدة الثانٌة النهاٌات والاتصال   

                              

 بالفترة                       قدر طول قوس المنحنى   -(:1س

 

  

 

 عند                      قدر مٌل المنحنى  -(:2س

 

 

 

 

  ون لكً تكون اي دالة معكوس لدالة أخرى ٌجب أن ٌك

فعلاً  إما متناقصة إذا كانت الدالة متصلة على الفترة وتكون  -: الجوابمتى ٌكون للدالة معكوس ؟   -: سؤال  
 ( one to one ) أو متزاٌدة فعلاً على تلك الفترة ؟ وتسمى

        متعاكستان بٌن ذلك ؟                                                     هل الدالتان -(:3س

 

 

 

 أوجد مجال الدالة ؟ هل لها دالة عكسٌة ؟ أوجد الدالة العكسٌة   لتكن -(:4س
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 إٌجاد قٌمة النهاٌات

 بالشكل  عن النهاٌة من جهة الٌمٌننعبر -(:1

  نعبرعن النهاٌة من جهة الٌسار بالشكل -(:2

 موجودة عند نقطة ؟متى تكون النهاٌة  : )س

  -ونعبر عنها بالشكل :                                                    -الجواب :

 -من الشكل المجاور الذي ٌمثل بٌان الدالة             والمطلوب أٌجاد : -(:1س

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 -لكل مما ٌلً :            وحدد إن كانت النهاٌة موجودة  عند  الدلٌل العددي(: استخدم 2س
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 -ارسم التمثٌل البٌانً للدالة بالخواص التالٌة : -(:3س

 غٌر موجودة                      
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 تحساب النهاٌا                                                       

 -قواعد لحساب النهاٌات :

 عدد ثابت     حٌث                                                                  

 أن نفرض 

 موجودة               

 

 

 

 

 -لإٌجاد أي نهاٌة نتبع ما ٌلً :

إذا لم ٌظهر       هذا ٌعنً أن النهاٌة موجودة  وقٌمتها ظهرت  النهاٌةنعوض عن قٌمة المتغٌر فً  -(:1
 مباشرةً 

  -هً :ٌجب أن تعملها وأمامك ثلاث خطوات  إذا ظهرعندك        سٌكون -(:2

 للحصول على قٌمة النهاٌة  التعوٌض* ثم     الإختصار*      التحلٌل* 

  والتً سنتعرف على جمٌعها  للنهاٌاتمن حالات عدم التعٌٌٌن حالة الحالة        هً   -ملاحظــــــــــــــــــــــــة :
. 

  -ة :أحسب قٌمة النهاٌات التالٌ  -(:1س
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 ( الضرب فً المرافقلا تنسى فً حالة وجود الجذر التربٌعً ) 

 

 المرافق    الناتج 
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 دالة أكبر عدد صحٌح

 

 

 

 

 

 

 إذا كانت النهاٌة على شكل كسور
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 -نهاٌات الدوال المثلثٌة:

 )الزاوٌة مقدرة بالرادٌان(                                    
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 للمتفوقٌن فقط 
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 الاتصال ونتائجه                                                    

  -الشكل المجاور ٌمثل بٌان الدالة            والمطلوب : -:)س
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  -شرط إتصال الدالة عند نقطة :

 إذا تحقق الشرط                   النقطة  تكون الدالة      متصلة عند

 

 ٌجب أن تكون الدالة معرفة عند  أي

 موجودة  عند هذه النقطة .  النهاٌةوكذلك 

 تكون متصله على مجالها .) كسرٌة , جذرٌة , لوغارٌتمٌة , دائرٌة ........( كل دالة    -ملاحظــــــــــــــــــــة:

 دائماً .     متصله على مجالها فهً أما الدالة كثٌرة الحدود                             

 

 -: الدالتان           متصلتان عند             . عندها ٌكوننظرٌة          إذا كانت 

 متصلة عند  

 عند متصلة  

 متصلة عند  

 -نظرٌة           إذا كانت                          و      دالة متصلة عند       فٌكون :

 

 

 -:             على فترة مغلقة الدالة  تصالشروط ا

   أن تكون متصلة على الفترة المفتوحة -(:1

 تصلة من جهة الٌسار للنقطة أن تكون الدالة م -(:2

 أن تكون الدالة متصلة من جهة الٌمٌن للنقطة -(:3

 

 إذا لم تكن الدالة متصلة عند نقطة فإنها منفصلة عند هذه النقطة .  -ملاحظة :

 فجوة         ,    قفزه           لانهائً         تذبذبً  .      -: أنواع الانفصال

 . عند هذه النقطةالذي ٌمكن التخلص منه ) إصلاحه , إزالته ( وبذلك تكون الدالة متصلة النوع الوحٌد  الفجوة
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 حدد نقاط إنفصال الدالة     ثم اذكر نوع هذا الإنفصال .  -(:1س
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  .حدد الفترات التً تكون عندها الدالة             متصلة  -(:2س
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 لٌة عند النقاط المؤشرة أزائها .اادرس إتصال كل من الدوال الت -(:3س
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  اوجد قٌمة        لتكون الدالة متصلة عند  -(:3س

 

 

 

 

 

 

 اوجد قٌمة        لتكون الدالة متصلة عند   -(:5س
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 حدد قٌم           التً تجعل الدالة متصلة . -(:7س

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 التً تجعل الدالة متصلة .     أوجد قٌمة       -(:8س

 

 

 

 

 

 

 

 

 الدالة التالٌة  ال نقاط إتص حدد-(:9س
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والمطلوب  إٌجاد قٌم      التً عندها الدالة منفصلة ؟ ثم              الشكل المجاور ٌمثل بٌان الدالة  -(:10س
 أن نجعل الدالة عندها متصلة ولماذا ؟ ٌمكن  نقاط الإنفصال بٌن نوع هذا الإنفصال . وأي من 

 

 

 

 

 

 

 

 

 إذا كانت                                       وكانت   -:رةنظرٌة الشطٌ

 فإن                                 

 استخدم نظرٌة الشطٌرة لتحدد قٌمة النهاٌة  -(:1س

 

 

 

 

 لتكن  -(:2س

 باستخدام نظرٌة ) الإحاطة( الشطٌرة أوجد 
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  والأفقٌةالرأسٌة  هاٌة : وخطوط التقاربالنهاٌات التً تتضمن اللان                    

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 -: (والمائلة والأفقٌة الرأسٌة) خطوط التقارب

  -: من الدوال التالٌة لكل  الرأسٌةحدد خطوط التقارب  -(:1س
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 ؟؟( أعلاه 2) كما فً السؤال رقم الكسرٌة مقارب رأسً للدالة ال كٌف تجد  -:على شكل سؤال ملاحظة 

نجد مجالها ثم نلاحط هل ٌوجد إختصار بٌن عوامل البسط والمقام / ثم بعد  -اذا كانت الدالة كسرٌة : -: الجواب
 .ذلك نحدد أصفار المقام والتً تمثل مقاربات رأسٌة 

 . وحدد المقاربات الرأسٌة .أوجد قٌمة النهاٌات التالٌة  -(:2س
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  -المقاربات الأفقٌة :

 المقارب الأفقً 

 

 

 المقارب الرأسً

 

 

 

 ٌكون                 مقارب أفقً للدالة                   إذا كان    -تعرٌف :

 -: أوجد النهاٌات التالٌة -(:3س

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 ولذلك            مقارب أفقًت درجة البسط أصغر من درجة المقام .فً التمارٌن أعلاه كان   -ملاحظـــــــــة :
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 أوجد النهاٌات التالٌة .  -(:4س

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

البسط تساوي درجة المقام . ولذلك ٌجب قسمة حدود البسط فً التمارٌن أعلاه كانت درجة   -ملاحظـــــــــة:
 : ) المعامل على المعامل(             . هنا ٌوجد مقارب أفقً   د فً المقام (وحدود المقام على أكبر أس )موجو
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  -أوجد النهاٌات التالٌة : -(:5س

 

 

 

 

 

 

 

 

 . لاٌوجد مقارب أفقًفً النهاٌات أعلاه كانت درجة البسط أكبر من درجة المقام . ولذلك   -ملاحظـــــــة:

إذا كانت درجة البسط أكبر من درجة المقام                                  مقارب مائل     ٌكون للدالة   -تعرٌف :
 بــ ) واحد ( .

 حدد خطوط التقارب الرأسٌة والمائلة . -(:6س

 

 

 

 

 

 معكوسة . مثلثٌةولدالة  الأسٌةالنهاٌة للدالة  -(:ملحوظة 
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 أوجد                                              لتكن  -(:7س

 

 

 

 

 

 

 -أوجد قٌمة النهاٌات التالٌة : -(:8س
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 أوجد دالة تربٌعٌة           بحٌث ٌكون                               له خط تقاربً واحد  -(:9س

 ؟            وخط تقاربً رأسً واحد بالضبط       

 

 

 

 المقارب الأفقً           -مهمة :واص وخملاحظات 

 إذا كانت  

  

 عدداً زوجٌاً                          

 عدداً زوجٌاً                                                                      

 

 

 

 أن هذه الخواص سبق وإن مرت علٌنا فً موضوع النهاٌات  نلاحظ

 

 مقارب رأسً 
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 التعرٌف الرسمً للنهاٌة                                                 

لتكن الدالة           معرفة على فترة محذوف مركزها      ) أو غٌر محذوف ( . فإنه ٌقال أن لها   -تعرٌف:
 نهاٌة             عندما             . إذا وفقط إذا كانت 

 

 

 

 بر عن        وعن            كفترة ؟ع -(:1س

 

 

 

 

 .أوجد بالرموز       بدلالة        ) ٌعنً مقارنة(  -(:2س
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 من     .          ضمن مسافة               التً تكون لها        أوجد قٌم  -(:3س

 

 

 

 

 

 لك باستخدام تعرٌف النهاٌة .اثبت أن                                وذ -(:4س

 

 

 

 

 

 استخدم تعرٌف النهاٌة لإثبات أن  -(:5س

 

 

 

 

 

 استخدم التعرٌف لإثبات أن  -(:6س
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 استخدام تعرٌف النهاٌة عندما تكون النهاٌة لا نهائٌة

 النهاٌة      عند          معرفة فً الفترة              . فإن للدالة             إذا كانت الدالة   -تعرٌف :

 أي  

 صغٌراً بالقدر الذي نرٌده بإختٌار       كبٌرة كبراً كافٌاً الذي ٌضمن                      عندما نجعل 

 

 إذا كانت الدالة            معرفة فً الفترة              . فإن للدالة           النهاٌة      عند  -تعرٌف:

 

 صغٌراً بالقدر الذي نرٌده بإختٌار       صغٌرة صغراً كافٌاً الذي ٌضمن                     نجعل  عندما

 

 اثبت أن  -(:1س

 

 

 

 اثبت أن  -(:2س

 

 

 

 أوجد        أو        المناظرة  لــ              لكل نهاٌة عند اللانهاٌة  -(:3س

 

 

 

 

 مة إن شاء الله الوحدة الثالثة قاد / تنسونا من صالح دعاؤكممع تمنٌاتً للجمٌع بالتوفٌق ولا 
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