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 الحجوم الدورانية                     

     الوحدة السادسة         
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 مسائل غير دورانية  

 

 ,        والمستقيمات       أوجد حجم المجسم الذي قاعدته المنطقة المحصورة بين  ( 1

 :حيث المقاطع العرضية على المحور هي           

      مثلثات متطابقة الاضلاع قواعدها في المستوى -أ 

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

     مربعات اقطارها في المستوى -ب 

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

     أقراص دائرية أقطارها في المستوى    -ج 

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

..................................................................................................................... 

 

م بالشرائح )مقاطع عرضية(الحجو  
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        و       ( أوجد حجم المجسم الذي يقع بين مستويين عموديين على المحور السينيي عند 2

بين       متطابقة الأضلاع قواعدها في المستوى والمقاطع العرضية العمودية على المحور هي مثلثات 

 ومحور السينات       √   

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................

..................................................................................................................... 

 

 

جد حجم المجسم الذي يقع بين مستويين عموديين على المحور السيني والمقاطع العرضية العمودية أو  (3

( )      :  بين     على المحور هي مربعات أقطارها في المستوى           ( )        

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

..................................................................................................................... 
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   (   )   : ( أوجد حجم المجسم الذي الذي قاعدته المنطقة المحصورة بين منحنى الدالة4

 : هيورحوالمقاطع العرضية على الم                : والمستقيمات

 .  مربعات قواعدها في المستوى   -أ

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

 

 .  أنصاف دوائرأقطارها في المستوى   -ب
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

 

 .  مثلثات قواعدها في المستوى  -ج
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

..................................................................................................................... 
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         عندأوجد حجم المجسم الذب يقع بين مستويين عموديين على المحور السيني  -5

 
           

 
 

 يقع أحد ضلعي مة متطابقتين ووالمفاطع العرضية على المحور هي مثلثات قائمة الزاوية ضلعي القائ

 ومحور السينات .  ( )     القائمة بين 

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................

..................................................................................................................... 
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.................................................................................................................... 

 ( قدر الحجم من مساحات المقطع العرضي6

2.0 1.5 1.0 0.5 0.0  ( ) 

1.2 1.3 1.4 1.2 1.0  ( )(   

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................  
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 :  أوجد الحجم إذا كان لدى (    )و (    )و  (     )هي مثلث رؤوسه    ( قاعدة المجسم 7

 .أ ( مقاطع عرضية مربعة 

 .................................................................... 

 .................................................................... 

 .................................................................... 

 .................................................................... 

 .................................................................... 

.......................................................................................................................

...................................................................................................................... 

 .  ب( مقاطع عرضية نصف دائرة متعامدة على المحور 

.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

 .  ج( مقاطع عرضية مثلثات متطابقة الأضلاع متعامدة علر المحور 
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 
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 . أوجد الحجم إذا كان        و       هي المنطقة المحدودة بواسطة   ( قاعدة المجسم 8

 :   لدى 

 .  متعامدة على المحور أ ( مقاطع عرضية مربعة 
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

 .  متعامدة على المحورب ( مقاطع عرضية على شكل نصف دائرة 
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

 .   ج(مقاطع عرضية مثلثات متساوية الأضلاع متعامدة على المحور 
.....................................................................................................................
.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

..................................................................................................................... 
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 :  أوجد الحجم إذا كان لدى         الدائرة : هي   ( قاعدة المجسم 9

 .مقاطع عرضية مربعة   أ (
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

 .  مقاطع عرضية نصف دائرة متعامدة على المحور ب( 

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

..................................................................................................................... 

 ج( مقاطع عرضية مثلثات متطابقة الأضلاع .

.....................................................................................................................

.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 
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 . أوجد الحجم إذا كان   √    و      هي المنطقة المحدودة بواسطة   قاعدة المجسم  ( 11

 :   لدى 

 .أ( مقاطع عرضية مربعة 

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

. 

 .  ب( مقاطع عرضية على شكل نصف دائرة متعامدة على المحور

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

 .  ج( مثلثات متطابقة الأضلاع متعامدة على المحور 

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 
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 متراً.  131متراً ، ويرتفع من قاعدة مربعة طول ضلعها  151يبلغ ارتفاع الهرم الأكبر في الجيزة ( 11

 احسب حجمه باستخدام التكامل .
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

..................................................................................................................... 
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

..................................................................................................................... 

     ( يتم إعطاء الرسم التخطيطي لقبة 11
  

  
)بالأمتار( ، بمقاطع          لكل  

 . أوجد حجمه .  عرضية دائرية متعاكدة على المحور 

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
.....................................................................................................................

.....................................................................................................................
..................................................................................................................... 
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أوجد حجم المجسم الناشىء من دوران المنطقة المحصورة بين المستقيم  ( 11

  
 

 
 .دورة كاملة حول محور السينات          حيث       والمنحنى    

 الحل

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

....................................................................... 

.................................................................................................................... 

___________________________________________________________ 

𝑔(𝑥) إذا كان   (11  
1

 
𝑥         𝑓(𝑥) مجسم الناشىء من دوران المنطقة المظللة أوجد حجم ال √  𝑥

 دورة كاملة حول محور السينات   ( )             ( ) بين المنحنيين المحصورة 

 الحل 

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................  

 مسائل دورانية
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( )   إذا كان  (13             ( ) أوجد حجم المجسم الناشىء من دوران المنطقة المظللة   √ 

دورة كاملة   ( )    ( ) المحصورة بين المنحنيين 

 حول محور السينات 

........................الحل.....................................

..................................................................

..................................................................

..................................................................

..................................................................

..................................................................

..................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

__________________________________________________________ 

     إذا كانت   (14
 

 
( )    حيث      أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة       

 المظللة دورة كاملة حول محور السينات 

.........................................الحل...........................

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

......  
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( ) اوجد الحجم الناتج من دوران المنطقة المحصورة بين منحنى الدالة  (15  
 

  1
 حيث 

 ملة حول محور السينات.وفي الربع الاول دورة كاومحور الصادات       والمستقيم      

...........................الحل............................................

............................................................................

............................................................................

............................................................................

............................................................................

............................................................................

............................................................................

............................................................................

............................................................................

.....................................................................................................................                                            

 في    والمستقيم        أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحددة بالمنحنى   (16

 : دورة كاملة حول [   ]  

 محور السينات -أ

....................................الحل.............................

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

..................................................................................................................... 
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    المستقيم  -ب

..........................................................................

.......................................................................... 

..........................................................................

..........................................................................

..........................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

..................................................................................................................... 

 أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بالدوال التالية :   -11

  ( )         ( )  
 

  1
حول    والمستقيم   

 محور السينات .

 الحل

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................

.......................................................................................................................

.....................................................................................................................  

 

𝑥 

𝑦 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

( ) محددة بالمنحنى أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة ال  -18  والمستقيمان   √ 

 دورة كاملة حول :          

 ( محور السينات1

…………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………….. 

     ( المستقيم 1

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

........................................................................................................... 

..................................................................................................................... 

     ( المستقيم 3

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

 

𝑦 

𝑥 
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  محور ال  (4

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

........................................................................................................... 

..................................................................................................................... 

    المستقيم  ( 5

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

........................................................................................................... 

..................................................................................................................... 

     المستقيم ( 6

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

........................................................................................................... 

..................................................................................................................... 
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 الدالتين:بمنحنى منطقة المحددة ( أوجد حجم المجسم الدوراني الناتج من دوران ال19

  ( )     ( )      ( ) ع الأول دورة كاملة حول ومحور الصادات في الرب        ( )    

 محور السينات 

 الحل

 

.....................................................................

.....................................................................

.....................................................................

.....................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

......................................................................................................................  

أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة  (11

 ومحورالسينات    √   بين المنحنى 

 ت .دورة كاملة حول محور السينا [   ]على 

 الحل

......................................................................

......................................................................

......................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................  
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

( ) ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحصورة بين 11     ( ) ومحور  ( )   

 السينات دورة كاملة حول محور السينات.

 الحل

 

................................................................

................................................................

................................................................

................................................................

................................................................

................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

................................................................. 

..................................................................................................................... 

 على             ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بين المنحنيين 11

 حول :[ √   ]

         ( المستقيم1

 

................................................................................

................................................................................

................................................................................

................................................................................

.......................................................................................................................  
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 ( محور السينات1

.................................................................................

.................................................................................

.............................................. .. 

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

....................................................................................................................... 

 ( محور الصادات 3

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

............................................................... 

     ( المستقيم 4

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

.................................................................................

........................  
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

   ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بين 13
1

 
   

 دورة كاملة حول :                ,

    ( المستقيم   1

.....................................................................

.....................................................................

.....................................................................

.....................................................................

.....................................................................

.....................................................................

..................................................................... 

      ( المستقيم    1

......................................................................

........................................................ 

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................  

    المستقيم    (3

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................

......................................................................  
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

         (المستقيم 4

.............................................................................

.............................................................................

.............................................................................

.............................................................................

....................................................................................................................... 

                               ( المستقيم 5

 

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

.......................................................................................................................

 ...................................................................................................................... 

أوجد أحجام المجسمات التي تم                     ةهي المنطقة المحدودة بواسط  ( لتكن 24

 حول كل من التالي :  الحصول عليها من دوران 

  ( المحور 1

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

....................................................................................................................... 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

     ( المستقيم 2

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

.................................................................... ....... 

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

.................................................................................... 

    ( المستقيم 3

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

.................................................................................... 

    ( المستقيم 4

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

.......................................................................................................................

........................................................................................... 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

                       ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بين 15

 حول :

  (  المحور1

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

............................................................................... 

  المستقيم           ( 1

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

............................................................................... 

 ( محور السينات .3

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

..................................................................................................... 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

  ( أوجد حجم المنطقة المحدودة بواسطة 16
 

 
                     

  

 
 حول : 

1 )      

..........................................................................

..........................................................................

..........................................................................

..........................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

  ( المحور1

....................................................................... 

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................

.......................................................................................................................  

√  لمحدودة بواسطة ( أوجد حجم المنطقة ا27
 

    
 حول :     و    والمحور   

 .  ( المحور 1

....................................................................... 

.............................................................................

.............................................................................

.............................................................................

............................................ 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

     ( المحور 1

....................................................................... 

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

......................................................................................................................  

 حول :   والمحور   والمحور       ( أوجد حجم المنطقة المحدودة بواسطة 18

  ( المحور 1

....................................................................... 

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

...................................  

 

  ( المحور 1

....................................................................... 

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

.............................................................................. 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

 3)      

....................................................................... 

.............................................................................

.............................................................................

.............................................................................

.............................................................................

............................................................................. 

4)       

....................................................................... 

............................................................................

............ 

............................................................................

............................................................................

............................................................................

............................................................................

...................................... 

5)      

....................................................................... 

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

............................................. 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

6)       

....................................................................... 

.............................................................................

.............................................................................

.............................................................................

.............................................................................

............................................................................. 

 ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بين 19

 حول :                

1 )        

....................................................................... 

........................................................................

........................................................................

........................................................................

........................................................................

........................................................................ 

  المحور   ( 2

....................................................................... 

........................................................................

........ 

........................................................................

........................................................................

........................................................................

........................................................................

................. 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

3)        

....................................................................... 

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

......................................................................... 

 4)       

..................................................................... .. 

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

......................................................................... 

 

5)       

....................................................................... 

.......................................................................... 

..........................................................................

..........................................................................

..........................................................................

.......................................................................... 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

6)        

....................................................................... 

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

......................................................................... 

 

    ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بواسطة31

 حول :                      

  (  المحور1

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

..................................................................................................................... 

 

  ( المحور 1

........................................................................................ 

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................  

........................................................................................ 
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 الفصل الدراسي الثالث الصف الثاني عشر علمي

نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

3 )    

........................................................................................ 

........................................................................................

........................................................................................ 

........................................................................................

........................................................................................ 

 

4 )    

........................................................................................ 

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................ 

5)      

........................................................................................

........................................................................................ 

........................................................................................

........................................................................................ 

6 )    

........................................................................................

........................................................................................ 

........................................................................................

........................................................................................ 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

. أثبت أن   حول المحور  (    )و (   ) و (    ) ذي رؤسه( بفرض أنه يتم دوران المثلث ال31

حجم المجسم الناتج يساوي 
  

 
 . 

 

............................................................................

............................................................................

............................................................................ 

............................................................................

............................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

___________________________________________________________ 

           ( أثبت قانون حجم الكرة بدوران الدائرة 31

  حول المحور 

...........................................................................

...........................................................................

........................................................................... 

...........................................................................

...........................................................................

....................................................................................................................... 

.......................................................................................................................

...................................................................................................................... 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

         مع (   )( أثبت أن حجم المجسم الناتج من دوران المربع المكون من كل نقاط 33

 .   هو   حول المحور        و      

.......................................................................................................................

...................................................................................................................... 

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

....................................................................................................................... 

....................................................................................................................... 

 هو  حول المحور       ( أثبت أن حجم المجسم الناتج من دوران الدائرة 34
  

 
 . 

.......................................................................................................................

...................................................................................................................... 

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

....................................................................................................................... 
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 الفصل الدراسي الثالث الصف الثاني عشر علمي

نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

 ( أوجد حجم تقاطعات الكرتين تكونت احداهما بدوران الدائرة 53

1(   )والأخرى تكونت بدوران الدائرة     حول المحور              حول         

 .  محور

 الحل

.........................................................

.........................................................

.........................................................

.........................................................

.........................................................

.........................................................

....................................................................................................................... 

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

....................................................................................................................... 

 ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحصورة بين : 36

      ( )       ( )  محور السينات .دورة كاملة حول                  

.......................................................................................................................

...................................................................................................................... 

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

....................................................................................................................... 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

  

 

 ( استخدم طريقة الأصداف لإيجاد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بين 1

 .  حول المحور في الربع الأول        و          

 

 

 

 

 

___________________________________________________________ 

 حول   والمحور        ( أوجد حجم المجسم الذي تكون بدوران المنطقة المحدودة بالمنحنى 1

     المستقيم  

 

 

 

 

 

 

 

 

بالأصداف الأسطوانية الحجوم  

𝑥  القطر نصف 

  𝑥  ارتفاع 

   نصف القطر    
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

 حسب حجم المجسم الذي تكون بتدوير المنطقة المحدودة بواسطة( ا3

 حول :                   

1 )      

.............................................................................

.............................................................................

............................................................................. 

.............................................................................

.............................................................................

.............................................................................

..............................................................................  

1 )     

..............................................................................

..............................................................................

.............................................................................. 

.............................................................................. 

.............................................................................. 

3 )    

...............................................................................

...............................................................................

............................................................................... 

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

. 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

               ( أوجد حجم المجسم الذي تكون بدوران المنطقة المحدودة بالتمثيلين البيانيين 4

 حول :

    ( المستقيم 1

 

 

 

 

 

 

     ( المستقيم2

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑥    

  𝑥  نصف القطر 

𝑦  𝑐𝑜𝑠(𝑥) 

𝑦  𝑥  

𝑦  𝑥  

𝑦     (𝑥) 

𝑟    𝑥  

𝑅       (𝑥) 

𝑦    

𝑥 

𝑦 

𝑥 

𝑦 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

     ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحصورة بين 5

 على الفترة  والمحور

    ( 1حول        ⌈    ⌉  

..........................................................................

..........................................................................

..........................................................................

..........................................................................

....................................................................................................................... 

     (  حول 1

........................................................................... 

...........................................................................

...........................................................................

...........................................................................

...........................................................................

..................................................................................................................... 

 

 ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحصورة بين 6

 حول                                

......................................................................... المحور(1

......................................................................................

......................................................................................

......................................................................................

...................................................................................... 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

1 )     

.................................................................................... 

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................................................... 

                √  ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بين 1

 حول         لكل 

  ( محور 1

........................................................................... 

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

....................................................................................................................... 

  ( محور 1

........................................................................... 

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

..............................................................................

....................................................................................................................... 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

  

 

     حول         ( أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بواسطة 8

 الحل

...........................................................................................

...........................................................................................

...........................................................................................

...........................................................................................

...........................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

     حول          دوران المنطقة المحدودة بواسطة  ( أوجد حجم المجسم الناتج من9

 الحل

......................................................................................

...................................................................................... 

......................................................................................

......................................................................................

......................................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

 ( استخدم الأصداف الأسطوانية لإيجاد الحجم الناتج من دوران المنطقة المحددة بواسطة 11

            (1       حول                             

 الحل

........................................................................... 

...........................................................................

...........................................................................

...........................................................................

...........................................................................

...........................................................................

...........................................................................

....................................................................................................................... 

 الحل                                           (   1

 

........................................................................ 

........................................................................

........................................................................

........................................................................

........................................................................

........................................................................ 

........................................................................

........................................................................

.......................................................................................................................  
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نا بالنجاح والتوفيق         إعداد الأستاذ : أحمد عبد السميع                          مع تمنيات  

 

 

 ( استخدم الأصداف الأسطوانية لإيجاد الحجم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بواسطة11

                 )      حول               

 الحل

.................................................................................... 

....................................................................................

....................................................................................

....................................................................................  

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

 

1   )    

 

........................................................................................ 

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

....................................................................................................................... 
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من دوران المنطقة ( استخدم الأصداف الأسطوانية لإيجاد الحجم الناتج 11

 المحدودة بواسطة 

    حول                                

 الحل

......................................................................... 

.........................................................................

.........................................................................

.........................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

...................................................................................................................... 

 

 

. 

باستخدام الأصداف الإسطوانية أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المحدودة بواسطة ( 13

 حول :    و     (   )  

1 )    

 

......................................................................... 

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

... 
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1 )     

 

......................................................................... 

.............................................................................

.............................................................................

.............................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................... 

 

 ة مناسبة لإيجاد كل حجم ناتج من دوران المنطقة المحدودة بواسطة أفضل طريق م( استخد14

  (  المحور 1حول                           

.......................................................................................

.......................................................................................

.......................................................................................

.......................................................................................

.......................................................................................

....................................................................................... 
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  (  المحور 1

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

........................................................................................

.......................................................................................................................

........................................................................................................ 

 

 بــن دوران المنطقة المحدودة ( استخدم أفضل طريقة مناسبة لإيجاد كل حجم ناتج م15

 حول :             

1 )    

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

.............................................................................................................. 

1 )    

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................
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............ 

 

3 )     

..................................................................................... 

.....................................................................................

.....................................................................................

.....................................................................................

..................................................................................... 

.....................................................................................

.....................................................................................

.....................................................................................

.....................................................................................

....................................................................................................................... 

 

 

4 )     

................................................................................... 

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

................................................................................... 

...................................................................................

.......................................................................................................................

..................................................................................................................... 
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    استخدم أفضل طريقة مناسبة لإيجاد كل حجم ناتج من دوران المنطقة المحدودة بواسطة  (16

 حول :  والمحور            

  ( المحور1

 

................................................................................... 

...................................................................................

...................................................................................

...................................................................................

..................................................................................................................... 

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

 

 

  ( المحور1

...........................................................................................

...........................................................................................

...........................................................................................

........................................................................................... 

...........................................................................................

...........................................................................................

....................................................................................................................... 
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 ومحور الصادات       لمحددة بالقطع الزائد ( أوجد حجم المجسم الناشىء من دوران المنطقة ا11

 دورة كاملة حول :           والمستقيمان 

 ( محور الصادات 1

............................................................................... 

...............................................................................

...............................................................................

...............................................................................

............................................................................... 

...............................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

 ( محور السينات1

 

 

........................................................................... 

...........................................................................

...........................................................................

...........................................................................

...........................................................................

...........................................................................

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 
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 والمماس      √  ( أوجد حجم المجسم الناشىء عن دوران المنطقة المحصورة بين المنحنى18

 ومحور السينات دورة كاملة حول محور السينات   (   )المرسوم للمنحنى عند النقطة  

 

.................................................................. 

..................................................................

..................................................................

..................................................................

..................................................................

.................................................................. 

.......................................................................................................................

....................................................................................................................... 

19 )a b c   أوجد حجم الجسم الناشىء من دوران هذا   (   )    (   )    (   )  مثلث فيه 

 المثلث دورة كاملة حول محور السينات 

 

................................................................ 

................................................................

................................................................

................................................................

................................................................

................................................................

.......................................................................................................................

.......................................................................................................................

...................................................................................................................... 
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