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𝒚قدّر طول المنحنى   . 7 = 𝒇ሺ𝒙ሻ    ة المحددة باستخدام ي الفتر
𝒏فى = 𝒏  ،قطع       𝟒 = 𝒇ሺ𝒙ሻ   قطعة        𝟐 = 𝒄𝒐𝒔 𝒙  , 𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝝅𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒚.  قدّر طول المنحنى 8 = 𝒔𝒊𝒏 𝒙     ة ي الفتر
𝟎 فى ≤ 𝒙 ≤ 𝝅𝟐  باستخدام𝒏 = 𝒏قطع   ،      𝟒 =  قطعة        𝟐

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

ሺ 𝒙 , 𝒚 ሻ 

 

 

 

 

 

ሺ 𝒙 , 𝒚 ሻ 
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𝒚.  قدّر طول قوس المنحنى 9 = ඥ𝒙 + ة    𝟏 ي الفتر
𝟎فى ≤ 𝒙 ≤ 𝒏باستخدام      𝟑 = 𝒏قطع   ،      𝟒 =  قطعة        𝟐

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒚. قدّر طول المنحنى 10 = 𝒇ሺ𝒙ሻ     ة المحددة باستخدام ي الفتر
𝒏فى = 𝒏قطع   ،      𝟒 = 𝒇ሺ𝒙ሻ   قطعة        𝟐 = 𝟏𝒙 , 𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

ሺ 𝒙 , 𝒚 ሻ 
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  Estimating the Arc Length of a Curveتقدير طول قوس من المنحنى 

𝒂ሻ 𝟗    𝒃ሻ 𝟒ඥ𝟏𝟎  𝒄ሻ  ඥ𝟐 + ඥ𝟏𝟎   𝒅ሻ 𝟐ඥ𝟐 + 𝟐ඥ𝟏𝟎   
 

  

𝒂ሻ  ඥ𝟐   𝒃ሻ ඥ𝟔  𝒄ሻ  𝟐ඥ𝟐  𝒅ሻ   𝟐  

𝒚قدّر طول قوس المنحنى  . 1.3مثال  = 𝒔𝒊𝒏 𝒙      ة ي الفتر
𝟎   فى ≤ 𝒙 ≤ 𝝅 باستخدام  قطعتان 𝒂ሻ  𝑺 ≈ 𝟒. 𝟒𝟒𝟏𝟖  𝒃ሻ 𝑺 ≈  𝟑. 𝟕𝟐𝟒𝟐 𝒄ሻ  𝑺 ≈ 𝟐. 𝟒𝟑𝟔𝟏   𝒅ሻ 𝑺 ≈ 𝟏. 𝟖𝟔𝟐𝟏  

 

 
  

11.Estimate the arc length of the curve     𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 + 𝟏   on the interval   −𝟐 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 

using  𝒏 = 𝟒   line segments 

𝒇ሺ𝒙ሻ  قدّر طول قوس المنحنى .. 11 = 𝒙𝟐 + ي   𝟏
فى

ة   𝟐−الفتر ≤ 𝒙 ≤ 𝒏  باستخدام 𝟐 = قطعة    𝟒
 مستقيمة

12.Estimate the arc length of the curve   𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟑 + 𝟐   on the interval   −𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏 

using  𝒏 = 𝟐   line segments 

𝒇ሺ𝒙ሻ  .قدّر طول قوس المنحنى 12 = 𝒙𝟑 + ة    𝟐 ي الفتر
فى −𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝒏  باستخدام 𝟏 =  قطعة مستقيمة   𝟐

 2023-2022وزاري 
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ي كل مما يلي 
ي  لتحديد كل نهاية ) إذا كانت موجودة ( أو اذكر عدم وجودها فى

 استخدم التمثيل البيانى

7. 

7.   𝒂ሻ  𝒍𝒊𝒎        𝒙→𝟎−  𝒇ሺ𝒙ሻ =                             𝒃 ሻ  𝒍𝒊𝒎 𝒇ሺ𝒙ሻ𝒙→𝟎+ =       𝒄ሻ𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟎  𝒇ሺ𝒙ሻ =                               𝑬𝟏ሻ 𝒇ሺ𝟎ሻ =  𝒅ሻ  𝒍𝒊𝒎   𝒙→−𝟐−  𝒇ሺ𝒙ሻ =                             𝒆ሻ  𝒍𝒊𝒎 𝒇ሺ𝒙ሻ𝒙→−𝟐+  𝒇ሻ 𝒍𝒊𝒎 𝒙→−𝟐 𝒇ሺ𝒙ሻ =               𝒈ሻ   𝒍𝒊𝒎 𝒙→−𝟏 𝒇ሺ𝒙ሻ =       𝒉ሻ𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟏− 𝒇ሺ𝒙ሻ =   
 

8. 𝒂ሻ   𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟏− 𝒇ሺ𝒙ሻ =                        𝒃ሻ 𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟏+ 𝒇ሺ𝒙ሻ =            𝒄ሻ 𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟏  𝒇ሺ𝒙ሻ =   
 𝒅ሻ 𝒍𝒊𝒎            𝒙→𝟐− 𝒇ሺ𝒙ሻ =                       𝒆ሻ  𝒍𝒊𝒎 𝒇ሺ𝒙ሻ𝒙→−𝟐+ = 

 𝒇ሻ   𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟐  𝒇ሺ𝒙ሻ =                      𝒈ሻ 𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟑− 𝒇ሺ𝒙ሻ =                     𝒉ሻ 𝒍𝒊𝒎 𝒙→−𝟑 𝒇ሺ𝒙ሻ = 

   
 9. 

𝒂ሻ  𝒍𝒊𝒎        𝒙→𝟐−  𝒇ሺ𝒙ሻ =                  𝒃ሻ  𝒍𝒊𝒎        𝒙→𝟐+  𝒇ሺ𝒙ሻ = 

 𝒄ሻ𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟐  𝒇ሺ𝒙ሻ =                    𝒅ሻ𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟏  𝒇ሺ𝒙ሻ =                           
 𝒆ሻ 𝒍𝒊𝒎       𝒙→𝟑  𝒇ሺ𝒙ሻ = 
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10. 

 

𝒂ሻ  𝒍𝒊𝒎        𝒙→𝟎−  𝒇ሺ𝒙ሻ =                     𝒃 ሻ  𝒍𝒊𝒎 𝒇ሺ𝒙ሻ𝒙→𝟎+ =           

 𝒄ሻ𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟎  𝒇ሺ𝒙ሻ =                                              
 𝒆ሻ  𝒍𝒊𝒎        𝒙→−𝟏  𝒇ሺ𝒙ሻ =                    𝒇 ሻ  𝒍𝒊𝒎 𝒇ሺ𝒙ሻ𝒙→𝟏− =                       

 

ي  لتحديد النهاية ) إن وجدت (   .1
                                        استخدم التمثيل البيانى

 

 

ي  لتحديد النهاية ) إن وجدت (   .2
 استخدم التمثيل البيانى

 

  

𝒍𝒊𝒎            𝒙→𝟐− 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝑎ሻ  2  𝑏ሻ − 1  𝑐ሻ   3  𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 غ م  
 

𝒍𝒊𝒎 𝒇ሺ𝒙ሻ𝒙→𝟐+ = 𝑎ሻ  2  𝑏ሻ − 1  𝑐ሻ   3  𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 غ م  
 

𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟐  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝑎ሻ  2  𝑏ሻ − 1  𝑐ሻ   3  𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 غ م  
 

  𝒍𝒊𝒎        𝒙→𝟎− 𝒇ሺ𝒙ሻ = 

𝑎ሻ  2  𝑏ሻ − 2  𝑐ሻ   0  𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 غ م  

𝒍𝒊𝒎 𝒇ሺ𝒙ሻ𝒙→𝟎+ = 

𝑎ሻ  2  𝑏ሻ − 2  𝑐ሻ   0  𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 غ م  
 

𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟎  𝒇ሺ𝒙ሻ = 

𝑎ሻ  2  𝑏ሻ − 2  𝑐ሻ   0  𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 غ م  
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𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟎  .1 مكتوبة بتوزيع مختلف  28-1 جميع الاسئلة ൫𝒙𝟐 − 𝟑 𝒙 + 𝟏 ൯                  𝟐 . 𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟐 ඥ2𝑥 + 13           𝟒. 𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟐 𝒙 − 𝟓𝒙𝟐 + 𝟒                                           
 

 

     𝟓. 𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟑  𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟔𝒙 − 𝟑                                    𝟔.  𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟏 𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟐                                 
 

 

 

 𝟕.   𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟐  𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐𝒙𝟐 − 𝟒                          𝟖. 𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟏  𝒙𝟑 − 𝟏 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟑 

 

 

 

 

 

        𝟏𝟔. 𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟒 𝒙𝟑 − 𝟔𝟒 𝒙 − 𝟒                         𝟐𝟔.  𝒍𝒊𝒎 𝒉→𝟎  ሺ𝟏 + 𝒉 ሻ𝟑 − 𝟏𝒉  
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𝟏𝟑. 𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟎  ඥ𝒙 + 𝟒 − 𝟐𝒙                                             𝟏𝟒.  𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟎 𝟐𝒙𝟑 − ඥ𝒙 + 𝟗                                        
 
 
 
 
 
 
 
 
     𝟏𝟓.  𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟏  𝒙 − 𝟏ξ𝒙 − 𝟏                                     𝟑.   𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟎 𝐜𝐨𝐬−𝟏 𝒙𝟐

 

 

 

 

 

 

 𝟗.  𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎 𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒕𝒂𝒏 𝒙                                                 𝟏𝟎.    𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎 𝒕𝒂𝒏 𝒙 𝒙      
 

     

 𝟏𝟐.   𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎  𝒙𝟐 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙                                𝟐𝟖.   𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎  𝒕𝒂𝒏 𝒙𝟓𝒙     
 

 

   𝟐𝟕. 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟐  𝒔𝒊𝒏ሺ 𝒙𝟐 − 𝟒 ሻ𝒙𝟐 − 𝟒                                     𝟐𝟎.  𝒍𝒊𝒎𝐱→𝟎  𝒔𝒊𝒏ȁ𝒙ȁ𝒙                                                               
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𝟏𝟖. 𝒍𝒊𝒎𝐱→𝟎   ቆ𝟐𝒙 − 𝟐ȁ𝒙ȁ ቇ                                        19. 𝒍𝒊𝒎𝐱→𝟎  𝟏 − 𝒆𝟐𝒙𝟏 − 𝒆𝒙  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 𝟏𝟕.   𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟏   ൬ 𝟏𝒙 − 𝟏 − 𝟐𝒙𝟐 − 𝟏 ൰                         11. 𝒍𝒊𝒎𝐱→𝟎  𝒙𝒆−𝟐𝒙+𝟏𝒙𝟐 + 𝒙  

 
 
 
 
 
 
 
 
 𝟐𝟓.  𝒍𝒊𝒎𝐡→𝟎  ൫𝟐 + 𝒉 ൯𝟐 − 𝟒𝒉  

 
 
 
 
 
 

 نهاية الدوال متعددة التعريف

 نهاية الدالة متعددة التعريف   3.9مثال 

𝒍𝒊𝒎𝐱→𝟎  أوجد قيمة    𝒇ሺ𝒙ሻ   حيث𝑓ሺ𝑥ሻ   دالة متعددة التعريف𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜𝒙𝟐 + 𝟐 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝟏 , 𝒙 < 𝟎           𝒆𝒙 − 𝟒       , 𝒙 ≥ 𝟎 
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𝒍𝒊𝒎𝐱→𝟐  . أوجد قيمة  21  𝒇ሺ𝒙ሻ   حيث𝑓ሺ𝑥ሻ   دالة متعددة التعريف𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜ 𝟐𝒙        , 𝒙 < 𝟐          𝒙𝟐         , 𝒙 ≥ 𝟐            

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇ሺ𝒙ሻدالة متعددة التعريف   𝑓ሺ𝑥ሻحيث   𝒍𝒊𝒎𝐱→−𝟏 𝒇ሺ𝒙ሻ  .  أوجد قيمة  22 =  ൜𝒙𝟐 + 𝟏         , 𝒙 < −𝟏           𝟑𝒙 + 𝟏         , 𝒙 ≥ −𝟏          

 

 

 

 

 

 

𝒍𝒊𝒎𝐱→𝟏  .أوجد  24و    𝒍𝒊𝒎𝐱→−𝟏 𝒇ሺ𝒙ሻ  أوجد قيمة   23  𝒇ሺ𝒙ሻ          حيث𝑓ሺ𝑥ሻ   دالة متعددة التعريف 

𝒇ሺ𝒙ሻ =  ቐ 𝟐𝒙 + 𝟏     , 𝒙 < −𝟏𝟑              ,   − 𝟏 < 𝒙 < 𝟏 𝟐𝒙 + 𝟏        ,       𝒙 > 𝟏               
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•  𝑙𝑖𝑚           𝑥→4 𝑥2−16𝑥−4  𝑎ሻ  8                                   𝑏ሻ 1                                       𝑐ሻ  0                             𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 

• 𝑙𝑖𝑚𝑥→3 18−2𝑥2𝑥3−27  

𝑎ሻ − 29 𝑏ሻ  43            𝑐ሻ  49        𝑑ሻ − 49 

𝒍𝒊𝒎𝒙→𝒂إذا كانت   .   • 𝒙𝟐−𝟓𝒙−𝟔𝒙−𝒂 ) موجودة ، فإن قيمة ) قيم𝑎        هي 𝑎ሻ   𝑜𝑛𝑙𝑦 − 6 𝑏ሻ  𝑜𝑛𝑙𝑦 − 1  𝑐ሻ    6  𝑜𝑟 − 1 𝑑ሻ − 6 𝑜𝑟  1   
 

• 𝒍𝒊𝒎 𝒉→𝟎  ሺ𝟒+𝒉 ሻ𝟑−𝟔𝟒𝒉  𝑎ሻ  − 48 𝑏ሻ 48  𝑐ሻ   0  𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 

• . lim𝑥→9 9𝑥−𝑥2ξ𝑥−3  𝑎ሻ   18  𝑏ሻ − 18  𝑐ሻ    54 𝑑ሻ − 54  
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• . 𝑙𝑖𝑚 𝑥→0  ξ𝑥+4−2𝑥  𝑎ሻ 4  𝑏ሻ 2 𝑐ሻ  0.5  𝑑ሻ 0.25 

 

• . 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟑  𝒔𝒊𝒏  ൫𝒙𝟐−𝟗 ൯𝟗−𝒙𝟐  𝑎ሻ   1 𝑏ሻ − 1 𝑐ሻ  9   𝑑ሻ − 9 

• .  𝒊𝒇  𝒍𝒊𝒎                   𝒙→𝟎+ 𝟏−𝒄𝒐𝒔 𝒙 𝒙𝟐   = 𝟏𝟐     𝒇𝒊𝒏𝒅൫أوجد൯       𝒍𝒊𝒎 𝒙→𝟎+  ඥ𝟏−𝒄𝒐𝒔 𝒙 𝒙 = 

𝑎ሻ   ඥ2/2 𝑏ሻ  0.25 𝑐ሻ   1  𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 

𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎.إذا كانت    •  ሺ 𝟒𝒙 ∙ 𝒄𝒔𝒄 𝒂𝒙 + 𝟑𝒆𝒙ሻ =  𝒂 𝑎ሻ   5 𝑏ሻ  1.25 𝑐ሻ   20  𝑑ሻ  0.8أوجد قيمة     𝟖

 

• . 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟓 𝒕𝒂𝒏ሺ𝟑 𝒙−𝟏𝟓ሻ൫𝒙𝟐−𝟐𝟓൯  𝑎ሻ  𝐷𝑁𝐸  𝑏ሻ  0 𝑐ሻ 0.3   𝑑ሻ 3  
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𝒇ሺ𝒙ሻدالة متعددة التعريف   𝑓ሺ𝑥ሻحيث   𝒍𝒊𝒎𝐱→−𝟏 𝒇ሺ𝒙ሻ  . أوجد قيمة   • =  ൜𝒙𝟐 + 𝟏         , 𝒙 < −𝟏           𝟑𝒙 + 𝟓       , 𝒙 > −𝟏          𝑎ሻ   0 𝑏ሻ − 8 𝑐ሻ    2 𝑑ሻ  𝐷𝑁𝐸 

 

𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟏إذا كان  .  • ȁ𝒙+𝟏ȁ−𝟐𝒙𝟐−𝒙   = 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎 𝟓𝒙𝒔𝒊𝒏 𝒌𝒙   فأوجد قيمة𝑘 

𝑎ሻ  5  𝑏ሻ − 5  𝑐ሻ   1/5  𝑑ሻ − 1/5  
 

 𝟗. 𝒍𝒊𝒎𝒙→𝟎 𝒔𝒊𝒏ȁ𝒙ȁ𝒙  𝑎ሻ  1  𝑏ሻ − 1 𝑐ሻ  0   𝑑ሻ 𝐷𝑁𝐸   
 

 

𝟐. 𝐥𝐢𝐦𝒙→𝟎
𝟏𝟑 − 𝟏𝟑 + 𝒙𝒙  𝑎ሻ  1/9  𝑏ሻ − 1/9  𝑐ሻ  9   𝑑ሻ − 9 
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ي التمارين   
.𝟏𝟓 عند النقطة المعطاة   سبب عدم الاتصالوضح  20و  15فى 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝒙 − 𝟏    𝒂𝒕   𝒙 = 𝟏                      𝟏𝟔.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 − 𝟏 𝒙 − 𝟏     𝒂𝒕  𝒙 = 𝟏 

 

 

 

 

 𝟏𝟕. 𝒇ሺ𝒙ሻ =   𝒔𝒊𝒏 𝟏𝒙      𝒂𝒕  𝒙 = 𝟎                           𝟏𝟖. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒆𝒙−𝟏𝒆𝒙 − 𝟏     𝒂𝒕  𝒙 = 𝟎 

 

 

 

 

𝟏𝟗. 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ቐ 𝒙𝟐            ,     𝒙 < 𝟐𝟑            ,   𝒙 = 𝟐𝟑𝒙 − 𝟐      ,      𝒙 > 𝟐                      𝒂𝒕    𝒙 = 𝟐   
 

 

   𝟐𝟎. 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜𝒙𝟐            , 𝒙 < 𝟐𝟑𝒙 − 𝟐    , 𝒙 > 𝟐          𝒂𝒕      𝒙 = 𝟐 

 

 

 

 

 

ي تكون عندها الدالة متصلة  ات النر .𝟐𝟏 حدّد الفتر 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ඥ𝒙 + 𝟑                                             𝟐𝟐. 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ඥ𝒙𝟐 − 𝟒                  
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ي تكون عندها الدالة متصلة  ات النر .𝟐𝟑 حدّد الفتر 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ඥ𝒙 + 𝟐𝟑                                        𝟐𝟒. 𝒇ሺ𝒙ሻ = ሺ 𝒙 − 𝟏 ሻ𝟑𝟐             
 

 

 

 

 

 

 

    𝟐𝟓. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏−𝟏ሺ 𝒙 + 𝟐 ሻ                         𝟐𝟔. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒍𝒏 ሺ𝒔𝒊𝒏 𝒙 ሻ     
 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟕. 𝒇ሺ𝒙ሻ = ඥ𝒙 + 𝟏 + 𝒆𝒙𝒙𝟐 − 𝟐                            𝟐𝟖.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒍𝒏 ൫𝒙𝟐 − 𝟏 ൯ඥ𝒙𝟐 − 𝟐𝒙  
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ي تكون عندها  الدالة     • ات ( النر ة ) الفتر .حدّد الفتر 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥+2𝑥2−𝑥−6     متصلة 𝑎ሻ ሺ − ∞ , 3 ሻ ∪ ሺ 3 , ∞ ሻ 𝑏ሻ ሺ − ∞ , −2 ሻ ∪ ሺ 3 , ∞ ሻ 𝑐ሻ  ሺ − ∞ , −2 ሻ ∪ ሺ−2 , 3 ሻ ∪ ሺ 3 , ∞ ሻ 𝑑ሻ [ −2 , 3 ]   
ي تكون عندها   • ات ( النر ة ) الفتر 𝑓ሺ𝑥ሻحدّد الفتر =  ඥ4 − 𝑥2    . متصلة  𝑎ሻ ሺ − ∞ , −2 ሻ ∪ ሺ 2 , ∞ ሻ 𝑏ሻ  ሺ− ∞, −2 ] ∪ [ 2 , ∞ ሻ 𝑐ሻ [ −2 , 2 ] 𝑑ሻ ሺ −2 , 2 ሻ 

ي تكون عندها الدالة    • ات( النر ة ) الفتر .. حدّد الفتر 𝑓ሺ𝑥ሻ = 3 𝑙𝑛 ሺ𝑥 − 2 ሻ      متصلة 𝑎ሻ   ሺ− ∞ , 2 ሻ ∪ ሺ 2 , ∞ ሻ 𝑏ሻ [2 , ∞ ሻ 𝑐ሻ ሺ 2 , ∞ ሻ 𝑑ሻ   ሺ− ∞ , 2 ሻ 

ي تكون عندها الدالة    • ات النر .. حدّد الفتر . 𝑓ሺ𝑥ሻ = 3𝑒𝑥−2      متصلة 𝑎ሻ   ሺ− ∞ , 𝑙𝑛 2 ሻ ∪ ሺ 𝑙𝑛 2 , ∞ ሻ 𝑏ሻ ሺ− ∞ , 2 ሻ ∪ ሺ 2 , ∞ ሻ 𝑐ሻ ሺ 𝑙𝑛 2 , ∞ ሻ 𝑑ሻ  ሺ − ∞ , ∞ ሻ 

ي تكون عندها الدالة    • ات النر 𝑓ሺ𝑥ሻ . حدّد الفتر = 𝑙𝑛ሺ 4 − 𝑥2ሻ      متصلة 𝑎ሻ   ሺ− ∞ , −2 ሻ ∪ ሺ 2 , ∞ ሻ 𝑏ሻ ሺ− ∞ , −2 ] ∪ [ 2 , ∞ ሻ 𝑐ሻ ሺ −2 , 2 ሻ 𝑑ሻ   [ −2 , 2 ] 

ي تكون عندها الدالة    • ات( النر ة ) الفتر .. حدّد الفتر 𝑓ሺ𝑥ሻ = 3 𝑙𝑛 ሺ𝑥 − 2 ሻ      متصلة 𝑎ሻ   ሺ− ∞ , 2 ሻ ∪ ሺ 2 , ∞ ሻ 𝑏ሻ [2 , ∞ ሻ 𝑐ሻ ሺ 2 , ∞ ሻ 𝑑ሻ   ሺ− ∞ , 2 ሻ 

ي تكون عندها الدالة    • ات النر .. حدّد الفتر . 𝑓ሺ𝑥ሻ = 3𝑒𝑥−2      متصلة 𝑎ሻ   ሺ− ∞ , 𝑙𝑛 2 ሻ ∪ ሺ 𝑙𝑛 2 , ∞ ሻ 𝑏ሻ ሺ− ∞ , 2 ሻ ∪ ሺ 2 , ∞ ሻ 𝑐ሻ ሺ 𝑙𝑛 2 , ∞ ሻ 𝑑ሻ  ሺ − ∞ , ∞ ሻ 

ي تكون عندها الدالة    • ات النر 𝑓ሺ𝑥ሻ . حدّد الفتر = 𝑙𝑛ሺ 4 − 𝑥2ሻ      متصلة 𝑎ሻ   ሺ− ∞ , −2 ሻ ∪ ሺ 2 , ∞ ሻ 𝑏ሻ ሺ− ∞ , −2 ] ∪ [ 2 , ∞ ሻ 𝑐ሻ ሺ −2 , 2 ሻ 𝑑ሻ   [ −2 , 2 ] 
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𝒇ሺ𝒙ሻ    إذا كانت • =  {𝟐 − 𝒙 𝒔𝒊𝒏 𝟏𝒙    , 𝒙 ≠ 𝟎𝒂                      ,   𝒙 = 𝒙متصلة عند    𝟎 =   𝒂فأوجد قيمة   𝟎

 𝑎ሻ  𝑎 = 2  𝑏ሻ  𝑎 =  −2  𝑐ሻ  𝑎 = 0 𝑑ሻ 𝑎 = 0.5 

 

ي تكون عندها الدالة   • ات ( النر ة ) الفتر 𝑓ሺ𝑥ሻحدّد الفتر = ξ𝑥+1+𝑒𝑥𝑥2−2    . متصلة 𝑎ሻ    ቀ− ඥ2 , −1ቁ ∪ ቀ 1 , ඥ2 ቁ 𝑏ሻ  ቂ−1 , ඥ2 ቁ ∪ ቀ ඥ2 , ∞ ቁ 𝑐ሻ  ሺ−1 , ∞ ሻ 𝑑ሻ  ቀඥ2 , ∞ ቁ 

𝑔ሺ𝑥ሻ اوجد نقاط عدم اتصال  الدالة ) إن كانت موجودة ( للدالة        • =  ቐ 2 − 𝑥      ,      𝑥 ≤ 1 2𝑥2 − 1     , 1 < 𝑥 < 2𝑥 + 3       ,      𝑥 ≥ 2   𝑎ሻ 𝑥 = 1 , 𝑥 = 2 𝑏ሻ 𝑥 = 1  𝑜𝑛𝑙𝑦  𝑐ሻ 𝑥 = 2  𝑜𝑛𝑙𝑦  𝑑ሻ لا يوجد نقاط عدم اتصل  
 

ي تكون فيها الدالة    • ات ( النر ة ) الفتر 𝒇ሺ𝒙ሻ   حدّد الفتر = ඥ𝒙 + , ∞− 𝒂ሻ ሺ متصلة     𝟐 𝟐 ]   𝒃ሻ  ሺ−𝟐    , ∞ ሻ 𝒄ሻ ሺ −∞ , −𝟐 ]  𝒅ሻ [− 𝟐 , ∞ ሻ   
 

 لتكن   الدالة الموضحة  •

𝑓ሺ𝑥ሻ =  ቐ𝑥2 − 4 𝑥 − 2     , 𝑥 ≠ 2 0               , 𝑥 = 2  
 أي من العبارات التالية صحيحة ؟

i.  𝑙𝑖𝑚𝑥→2 𝑓ሺ𝑥ሻ   موجودة 

ii.  𝒇ሺ𝟐ሻ    موجودة 

iii. 𝒇      متصلة  عند𝒙 = 𝟐 𝐚ሻ  𝐢 𝐨𝐧𝐥𝐲 𝒃ሻ 𝐢 𝐚𝐧𝐝 𝐢𝐢  𝒄ሻ 𝐢  𝐚𝐧𝐝 𝐢𝐢𝐢 𝒅ሻ 𝐢𝐢 𝐨𝐧𝐥𝐲 
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ي خط التقارب  الرأسي  .  𝟐𝟑ሺ𝐚ሻ حدّد كل خطوط التقارب الأفقية و الرأسية ، ثمّ حدّد النهايات على جانن  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟒 − 𝒙𝟐                                      𝟐𝟑ሺ𝒃ሻ.   𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐𝟒 − 𝒙𝟐          
 

 

 

 

 

 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟒ሺ𝒂ሻ.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙ඥ𝟒 + 𝒙𝟐                                      𝟐𝟒ሺ𝒃ሻ. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙ඥ𝟒 − 𝒙𝟐  
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ي خط التقارب  الرأسي  𝒇ሺ𝒙ሻ  .𝟐𝟓 حدّد كل خطوط التقارب الأفقية و الرأسية ، ثمّ حدّد النهايات على جانن  = 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟑                                         𝟐𝟔. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟏 − 𝒙𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي خط التقارب  الرأسي  .𝟐𝟕 حدّد كل خطوط التقارب الأفقية و الرأسية ، ثمّ حدّد النهايات على جانن  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒 𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒙 − 𝟏     
 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟖.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒍𝒏 ሺ𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙 ሻ 
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.𝟐𝟗 32-29حدّد كل خطوط التقارب الرأسية و المائلة  𝒚 = 𝒙𝟑𝟒 − 𝒙𝟐                                                    𝟑𝟎. 𝒚 = 𝒙𝟐 + 𝟏 𝒙 − 𝟐    
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

.𝟑𝟏 حدّد كل خطوط التقارب الرأسية و المائلة 𝒚 =  𝒙𝟑𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟒                                                    𝟑𝟐. 𝒚 = 𝒙𝟒𝒙𝟑 + 𝟐      
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

ض أنّ الدالة   51 𝒇ሺ𝒙ሻدالة نسبية   𝒇ሺ𝒙ሻ. لنفتر = 𝒑ሺ𝒙ሻ 𝒒ሺ𝒙ሻ     حيث درجة𝒑ሺ𝒙ሻ   أكت  من درجة𝒒ሺ𝒙ሻ حدّد ما إذا كان ، 

     𝒚 = 𝒇ሺ𝒙ሻ  ي
 له خط تقارب أفقر
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ض أنّ الدالة   52 𝒇ሺ𝒙ሻدالة نسبية   𝒇ሺ𝒙ሻ. لنفتر = 𝒑ሺ𝒙ሻ 𝒒ሺ𝒙ሻ   ) حيث درجة  )أكت  أس𝒑ሺ𝒙ሻ   أقل  من درجة𝒒ሺ𝒙ሻ  ، 

ي  
ي  فى

𝒚حدّد خط التقارب الأفقر = 𝒇ሺ𝒙ሻ 

 

 

 

 

 

ض أنّ الدالة   53 𝒇ሺ𝒙ሻدالة نسبية    𝒇ሺ𝒙ሻ. لنفتر = 𝒑ሺ𝒙ሻ 𝒒ሺ𝒙ሻ     إذا كان𝒚 = 𝒇ሺ𝒙ሻ    له خط تقارب مائل𝒚 = 𝒙 + ، فكيف   𝟐

 𝒒ሺ𝒙ሻبدرجة  𝒑ሺ𝒙ሻيمكن مقارنة درجة  

 

 

 

ض أنّ الدالة   54 𝒇ሺ𝒙ሻدالة نسبية    𝒇ሺ𝒙ሻ. لنفتر = 𝒑ሺ𝒙ሻ 𝒒ሺ𝒙ሻ     إذا كان𝒚 = 𝒇ሺ𝒙ሻ     ي
𝒚له خط تقارب أفقر = ، فكيف يمكن   𝟐

 𝒒ሺ𝒙ሻبدرجة  𝒑ሺ𝒙ሻمقارنة درجة  

 

 

 

 

𝒇ሺ𝒙ሻبحيث يكون للدالة    𝒒ሺ𝒙ሻ. أوجد دالة تربيعية  55 = 𝒙𝟐−𝟒 𝒒ሺ𝒙ሻ    ي واحد  هو
𝒚خط تقارب أفقر = − و خط تقارب رأسي   𝟏𝟐

𝒙واحد هو = 𝟑 

 

 

 

𝒇ሺ𝒙ሻبحيث يكون للدالة    𝒒ሺ𝒙ሻ. . أوجد دالة تربيعية  56 = 𝒙𝟐−𝟒 𝒒ሺ𝒙ሻ    ي واحد  هو
𝒚خط تقارب أفقر = 𝟐   

𝒙و خطي تقارب رأسيان هما   = ±𝟑 

 

 

 

 

 

𝒇ሺ𝒙ሻبحيث يكون للدالة    𝒈ሺ𝒙ሻ. . أوجد دالة تربيعية  57 = 𝒙𝟑−𝟑 𝒈ሺ𝒙ሻ    ليس  لها خط تقارب رأسي  ، و لها خط تقارب مائل هو𝒚 = 𝒙 

𝒇ሺ𝒙ሻبحيث يكون للدالة    𝒈ሺ𝒙ሻ. . أوجد دالة  58  = 𝒙−𝟒 𝒈ሺ𝒙ሻ      ى  هما 𝒚ليس  لها خط تقارب رأسي  ، و لها خطي تقارب أفقيي  = ±𝟏 
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𝑓ሺ𝑥ሻحدّد كل خطوط التقارب الرأسية و المائلة للدالة      • = 𝑥34−𝑥2 𝑎ሻ 𝑥 =  −2 ,    𝑥 = 2 ,   𝑦 = 𝑥 𝑏ሻ  𝑥 =  −2 ,    𝑥 = 2 ,   𝑦 = 4𝑥 𝑐ሻ  𝑥 =  4 ,      𝑦 = −𝑥 𝑑ሻ  𝑥 =  −2 ,    𝑥 = 2 ,   𝑦 = −𝑥  
𝒚حدّد  خطوط التقارب المائلة للدالة   • = 𝒙𝟐+𝟏𝒙−𝟐 𝒂ሻ   𝒚 =  −𝟐  𝒃ሻ  𝒚 = 𝟓 𝒄ሻ  𝒚 = 𝒙 + 𝟐  𝒅ሻ  𝒚 = 𝒙 − 𝟐 

𝑓ሺ𝑥ሻ       .جميع  المقاربات الرأسية و الأفقية  للدالة  النسبية     • =  𝑥2−4 𝑥+3𝑥2−9 

 ሺ𝒂ሻ  مقارب رأسي𝒙 = ي   𝟑
𝒚و مقارب  أفقر = 𝟎 

  ሺ𝒃ሻ  مقارب رأسي𝒙 = ي   𝟑
𝒚و مقارب  أفقر = 𝟏 

 ሺ𝒄ሻ  مقارب رأسي𝒙 = ي   𝟑−
𝒚و مقارب  أفقر = 𝟏 

 ሺ𝒅ሻ   مقاربان رأسيان هما𝒙 = ي   ±𝟑
𝒚و مقارب  أفقر = 𝟏 

𝒇ሺ𝒙ሻ. حدّد كل خطوط التقارب الأفقية للدالة    • = 𝒙ඥ𝒙𝟐+𝟏         

10. Determine all horizontal asymptotes for 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙ඥ𝒙𝟐+𝟏  𝒂ሻ   𝒚 = 𝟎  𝒃ሻ   𝒚 =  −𝟏  𝒄ሻ   𝒚 = 𝟏 𝒅ሻ  𝒚 =  −𝟏 , 𝒚 = 𝟏 

𝒇ሺ𝒙ሻ. حدّد كل خطوط التقارب الأفقية للدالة    • = 𝟐𝒙ඥ𝒙𝟐−𝟗        𝒂ሻ   𝒚 = −𝟑 , 𝒚 = 3  𝒃ሻ   𝒚 =  2  𝒄ሻ   𝒚 = 𝟑 𝒅ሻ  𝒚 =  −2 , 𝒚 = 𝟐 

𝒇ሺ𝒙ሻلتكن    .6 = 𝒙𝟐−𝟒ሺ𝒂𝒙+𝒃ሻሺ 𝒙+𝒄ሻ   أوجد قيم𝒂  , 𝒃   , 𝒄    وط التالية ي  تحقق الشر  النر

ي  معادلته   
𝒚مقارب أفقر = 𝒙،  انفصال قابل للازالة )فجوة (  عند          𝟑 = 𝒙،  مقارب رأسي  معادلته      𝟐 = −𝟔 𝒂ሻ  𝑎 = 3 , 𝑏 = 2 , 𝑐 = 2 𝒃ሻ  𝑎 = 13 , 𝑏 = 2 , 𝑐 = −2 𝒄ሻ  𝑎 = 13  , 𝑏 = 2 , 𝑐 = 2 𝒅ሻ  𝑎 = 13 , 𝑏 = −2 , 𝑐 = −2  
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ح سبب عدم وجود مماس  . 23 𝒚للدالة بيانياً  و عددياً  اشر = 𝒇ሺ𝒙ሻ  =  ȁ  𝒙 − 𝟏 ȁ        عند𝑥 = 1 

 باستخدام  النهايات ) تعريف ميل  المماس (  
 

 
 

 
 

 
 
 
 

 

𝒚للدالة   بيانياً  و عددياً  سبب عدم وجود مماس    وضّح . 24 = 𝒇ሺ𝒙ሻ  = 𝟒𝒙𝒙−𝟏          عند𝑥 = 1 

  
 

 

 

 

 
 
 
 
 

 

𝒚للدالة بيانياً  و عددياً  سبب عدم وجود مماس    . وضّح 25 = 𝒇ሺ𝒙ሻ  =  ൜𝒙𝟐 − 𝟏   , 𝒙 < 𝟎𝒙 + 𝟏    , 𝒙 ≥ 𝑥عند         𝟎 = 0 
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𝒚للدالة    بيانياً  و عددياً    سبب عدم وجود مماس  وضّح . 26 = 𝒇ሺ𝒙ሻ  =  ൜ −𝟐 𝒙       ,   𝒙 < 𝟎𝒙𝟐 − 𝟒𝒙    ,   𝒙 > 𝑥عند          𝟎 = 0 

 

 
 

 

 

 
 
 
 

 

 ارسم مماساً مقبولًا عند النقطة المعلومة أو حدّد إذا كان غتر موجود . 
 

                                    
 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
  

27 28 

30 29 
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ح سبب عدم وجود مماس  للدالة   • 𝒚اشر = 𝒇ሺ𝒙ሻ  =  ȁ  𝒙 − 𝟏 ȁ        عند𝒙 = 𝟏 
 ሺ𝒂ሻ    الدالة غتر معرّفة عند 𝒙 = 𝟏     ሺ𝒃ሻ   الدالة غتر متصلة  عند 𝒙 = 𝟏     ሺ𝒄ሻ   النهاية غتر موجودة  عند 𝒙 = 𝟏     ሺ𝒅ሻ    الدالة غتر قابلة للاشتقاق  عند 𝒙 = 𝟏     

𝒇ሺ𝒙ሻالدالة    • =  ඥȁ𝒙 − 𝟏ȁ  معرّفة  لجميع قيم 𝒙     أي من الجمل الآتية صحيحة ؟  ، 𝑨ሻ 𝐥𝐢𝐦𝒙→𝟏 𝒇ሺ𝒙ሻ ≠ 𝟎  𝑩ሻ  𝒙 = متصلة و غير قابلة للاشتقاق عند        𝟏 𝒇ሺ𝒙ሻ 𝑪ሻ  𝒙 = متصلة و غير قابلة للاشتقاق عند   غير    𝟏 𝒇ሺ𝒙ሻ 𝑫ሻ  𝒙 = غير  متصلة و قابلة للاشتقاق عند       𝟏 𝒇ሺ𝒙ሻ 
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𝑠ሺ𝑡ሻاستخدم دالة  الموقع   .  . 15 = 4.9𝑡2 +  عند  السرعة المتجهة اللحظية بالأمتار  ، لإيجاد   5
𝑡الزمن  = 1 𝑎𝑛𝑑 𝑡 = 2         

 

 

 
 
 
 
 

𝑠ሺ𝑡ሻاستخدم دالة  الموقع   .  . 16 = 4𝑡 − 4.9𝑡2   عند  السرعة المتجهة اللحظية بالأمتار  ، لإيجاد 
𝑡الزمن  = 0 𝑎𝑛𝑑  𝑡 = 1         

 
 
 
 
 

 

𝒔ሺ𝒕ሻاستخدم دالة  الموقع .   17 = ξ𝒕 + 𝑡عند الزمن  السرعة المتجهةاللحظية بالأمتار  ، لإيجاد     𝟏𝟔 = 0 𝑎𝑛𝑑 𝑡 = 2        
 

 
 
 
 
 

 

𝒔ሺ𝒕ሻاستخدم دالة  الموقع .   18 = 𝟒𝒕 𝑡عند الزمن  السرعة المتجهةاللحظية بالأمتار  ، لإيجاد      = 2   𝑎𝑛𝑑  𝑡 = 4        

 باستخدام  النهايات  ( )    
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 إيجاد السرعة المتجهة المتوسطة و اللحظية   
𝒔ሺ𝒕ሻ. الدالة  19 = 𝟏𝟔𝒕𝟐 + ي الزمن   𝟏𝟎

ى      𝑡تمثل موقع الجسم بالقدم  فى  بالثانية ، أوجد السرعة المتوسطة بير
a)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     0 = 2  
b)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1 = 2  
c)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1.9 = 2  
d)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1.99 = 2  

 ثم قدّر السرعة اللحظية 
 

 

 
 
 
 
 

𝒔ሺ𝒕ሻالدالة  . 20 = 𝟑𝒕𝟑 + 𝒕   ي الزمن
ى       𝑡تمثل موقع الجسم بالقدم  فى  بالثانية ، أوجد السرعة المتوسطة بير

a)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     0 = 2  
b)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1 = 2  
c)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1.9 = 2  
d)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1.99 = 2  

 ثم قدّر السرعة اللحظية 
 
 

𝒔ሺ𝒕ሻالدالة  . 21 =  ξ𝒕𝟐 + 𝟖𝒕   ي الزمن
ى       𝑡تمثل موقع الجسم بالقدم  فى  بالثانية ، أوجد السرعة المتوسطة بير

a)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     0 = 2  
b)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1 = 2  
c)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1.9 = 2  
d)  ى   السرعة المتوسطة ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1.99 = 2  

 ثم قدّر السرعة اللحظية 
 
 

sሺtሻالدالة   22 = 3sin ሺt − 2ሻ        ي الزمن
ى       tتمثل موقع الجسم بالقدم  فى  بالثانية ، أوجد السرعة المتوسطة بير

ى   السرعة المتوسطة  • ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     0 = 2  
ى   السرعة المتوسطة  • ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1 = 2  
ى   السرعة المتوسطة  • ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1.9 = 2  
ى   السرعة المتوسطة  • ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و     1.99 = 2  

 ثم قدّر السرعة اللحظية 
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𝒔ሺ𝒕ሻالدالة   .  • =  ඥ𝒕𝟐 + 𝟖𝒕   ي الزمن
ى   السرعة المتوسطة بالثانية ،     𝑡تمثل موقع الجسم بالقدم  فى ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و      0 = 2   𝒂ሻ    ඥ5 𝒃ሻ   − ඥ5  

𝒄ሻ  2ඥ55  

𝒅ሻ  − 2ඥ55   
 
 

𝒔ሺ𝒕ሻالدالة   .  • = 𝟏𝟔𝒕𝟐 + ي الزمن   𝟏𝟎
 بالثانية ،     𝑡تمثل موقع الجسم بالقدم  فى

ى   السرعة المتوسطة   ى الزمنير 𝑡بير = 𝑡و      0 = 𝑡عند الزمن  السرعة اللحظية ، و   2 = 2 𝒂ሻ   32 𝑓𝑡/ sec       ,    64 𝑓𝑡/𝑠𝑒𝑐 𝒃ሻ  − 32 𝑓𝑡/ sec   , − 64 𝑓𝑡/𝑠𝑒𝑐  𝒄ሻ  42 𝑓𝑡/ sec        ,    64 𝑓𝑡/𝑠𝑒𝑐 𝒅ሻ − 42 𝑓𝑡/ sec   ,   −64 𝑓𝑡/𝑠𝑒𝑐  
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𝐷+𝑓ሺ𝑎ሻالمشتقة من الطرف الأيمن  تعريف   = limℎ→0+ 𝑓 ൫𝑎+ℎ൯−𝑓ሺ𝑎ሻℎ   

𝐷−𝑓ሺ𝑎ሻتعريف المشتقة من الطرف الأيسر  = limℎ→0− 𝑓 ൫𝑎+ℎ൯−𝑓ሺ𝑎ሻℎ 

ي  الطرف الأيمن 19
ي الطرف الأيسر      𝐷+ 𝑓ሺ0ሻ.احسب المشتقة فى

𝒇ሺ𝒙ሻ   .19 موجودة ؟؟ 𝑓′ሺ0ሻهل   𝐷− 𝑓ሺ0ሻو المشتقة فى =  ൜ 𝟐𝒙 + 𝟏  ,    𝒙 < 𝟎𝟑𝒙 + 𝟏    ,   𝒙 ≥ 𝟎 

 

 

 

 

 

ي  الطرف الأيمن 20
ي الطرف الأيسر      𝐷+ 𝑓ሺ0ሻ.احسب المشتقة فى

𝒇ሺ𝒙ሻ  .20 موجودة ؟؟ 𝑓′ሺ0ሻهل   𝐷− 𝑓ሺ0ሻو المشتقة فى =  ൜𝟎     ,   𝒙 < 𝟎𝟐𝒙  ,   𝒙 ≥ 𝟎  
 

 

 

 

 

ي  الطرف الأيمن 21
ي الطرف الأيسر      𝐷+ 𝑓ሺ0ሻ.احسب المشتقة فى

.21 موجودة ؟؟ 𝑓′ሺ0ሻهل   𝐷− 𝑓ሺ0ሻو المشتقة فى 𝒇ሺ𝒙ሻ =  {𝒙𝟐     ,   𝒙 < 𝟎𝒙𝟑  ,    𝒙 ≥ 𝟎   
 

 

 

 

 

 

ي  الطرف الأيمن 22
ي الطرف الأيسر      𝐷+ 𝑓ሺ0ሻ.احسب المشتقة فى

.22 موجودة ؟؟ 𝑓′ሺ0ሻهل       𝐷− 𝑓ሺ0ሻو المشتقة فى 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜ 𝟐𝒙 , 𝒙 < 𝟎𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 , 𝒙 ≥ 𝟎  
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𝒇ሺ𝒙ሻ.  حيث   32 =  ൜ 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 , 𝒙 < 𝟎𝒂 𝒙 + 𝒃 , 𝒙 ≥  موجوداً   𝑓′ሺ0ሻبحيث يكون  𝑏و   𝑎أوجد جميع الأعداد الحقيقية   𝟎

 

 

 
 
 
 

𝐱حدّد الدالة القابلة للاشتقاق  عند      • = 𝟐 

𝒂ሻ 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜𝟒𝒙               ,        𝒙 < 𝟐𝒙𝟐 + 𝟒        ,       𝒙 ≥ 𝟐 𝒃ሻ 𝒇ሺ𝒙ሻ =  {𝟒               ,        𝒙 < 𝟐𝟐𝒙            ,       𝒙 ≥ 𝟐  𝒄ሻ  𝒇ሺ𝒙ሻ =  {𝟒 + 𝟐𝒙          ,        𝒙 < 𝟐𝟐𝒙                 ,       𝒙 ≥ 𝟐  𝒅ሻ 𝒇ሺ𝒙ሻ =  {𝟑𝒙               ,        𝒙 < 𝟐𝒙 + 𝟒        ,       𝒙 ≥ 𝟐  

𝐱عند      غتر قابلة للاشتقاقأي من الدوال الآتية   • =  ؟   𝟐

𝒂ሻ  𝒇ሺ𝒙ሻ =  { 𝟒    ,      𝒙 < 𝟐𝟐𝒙    ,     𝒙 ≥ 𝟐    𝒃ሻ 𝒈ሺ𝒙ሻ = 𝟐𝒙 + 𝟐 𝒄ሻ  𝒉ሺ𝒙ሻ =  ȁ𝒙 − 𝟐ȁ𝟐
 𝒅ሻ  𝒒ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 − 𝟒 

 

 

𝑥الدوال الآتية غتر قابلة للاشتقاق  عند     منأي    • = 𝑎ሻ  𝑓ሺ𝑥ሻ ؟   2 =  ൜ 4𝑥 − 1    ,      𝑥 < 2𝑥2 + 1     ,    𝑥 ≥ 2    𝑏ሻ 𝑔ሺ𝑥ሻ = 1𝑥 + 2 𝑐ሻ  ℎሺ𝑥ሻ =  ȁ𝑥 − 2ȁ2
 𝑑ሻ  𝑞ሺ𝑥ሻ = 𝑥2 − 4 

 
 
 
  

2017-2018 

2019-2020 

2016-2017 
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 متعامدان   و 
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ي عندها يكون المماس للمنحنى    𝒙أوجد كل قيم   • 𝒚النر = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 +   𝒙مع المحور     °𝟒𝟓يصنع زاوية    𝟏

𝒂ሻ   𝒙 ، عل فرض أنّ الزاوية تقاس باتجاه معاكس لعقارب الساعة.  =  − ξ𝟐     , 𝒙 = −𝟏 𝒃ሻ  𝒙 =  − ξ𝟐      , 𝒙 =  ξ𝟐  𝒄ሻ   𝒙 = 𝟏              ,         𝒙 =  ξ𝟐 𝒅ሻ   𝒙 = −𝟏          ,         𝒙 = 𝟏  
 
 

ي يكون عندها المماس للمنحنى   جميع القيم أوجد  • 𝒚النر = 𝒙𝟑 − 𝟔𝒙𝟐 + 𝒂ሻ    𝒙  .  أفقياً   𝟏 = 𝟎       , 𝒙 = 𝟒  𝒃ሻ    𝒙 = −𝟒    , 𝒙 = 𝟎    , 𝒙 = 𝟒  𝒄ሻ    𝒙 =  −𝟒   , 𝒙 = 𝟎  𝒅ሻ    𝒙 =  −𝟏  , 𝒙 = 𝟎    , 𝒙 = 𝟏 

 

ي يكون عندها المماس عل المنحنى      𝐱. أوجد جميع قيم   • 𝐲و النر = 𝐱𝟒 − 𝟐𝐱𝟐 +  أفقياً.        𝟑

. Find all values of 𝐱  for which the tangent line to   𝐲 = 𝐱𝟒 − 𝟐𝐱𝟐 + 𝟑  is horizontal 𝒂ሻ  𝒙 = 𝟏 ,   𝒙 =  ξ𝟑 𝒃ሻ  𝒙 = −𝟏 ,   𝒙 =  𝟎 ,   𝒙 = 𝟏  𝒄ሻ  𝒙 =  −ξ𝟐   , 𝒙 = ξ𝟐  𝒅ሻ   𝒙 = −𝟏 ,   𝒙 =  𝟐 

 
  

2018-2019 

2022-2023 
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ل الدالة    •
ّ
𝐡ሺ𝐭ሻتمث = 𝟏𝟎 𝐭𝟐 − 𝟐𝟒 𝐭   عند الزمن   السرعة المتجهة و التسارع ارتفاع جسم ما ، احسب𝐭 = 𝟏 𝒂ሻ   𝒗ሺ𝟏ሻ = −𝟒    , 𝒂ሺ𝟏ሻ =  −𝟐𝟎 𝒃ሻ   𝒗ሺ𝟏ሻ = −𝟒    ,         𝒂ሺ𝟏ሻ =  𝟐𝟎 𝒄ሻ   𝒗ሺ𝟏ሻ =  𝟒       , 𝒂ሺ𝟏ሻ =  −𝟐𝟎 𝒅ሻ   𝒗ሺ𝟏ሻ =  𝟒      , 𝒂ሺ𝟏ሻ =  𝟐𝟎 

 
  

2022-2021 
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𝟓. 𝒈ሺ𝒕ሻ = 𝟑𝒕−𝟐𝟓𝒕+𝟏 

 
 

 
 
 
 𝟔. 𝒈ሺ𝒕ሻ = 𝒕𝟐 + 𝟐𝒕 + 𝟓𝒕𝟐 − 𝟓𝒕 + 𝟏                                      𝟕. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟑 𝒙 − 𝟔ξ𝒙𝟓𝒙𝟐 − 𝟐     

 

 

 

 

    𝟖. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟔 𝒙 − 𝟐/𝒙𝒙𝟐 +   ξ𝒙      
 

 

 

 

 

 

 

 𝟗. 𝒇ሺ𝒖ሻ = ሺ 𝒖 + 𝟏ሻሺ𝒖 − 𝟐ሻ𝒖𝟐 − 𝟓𝒖 + 𝟏                               𝟏𝟎.  𝒇ሺ𝒖ሻ = 𝟑𝒖𝒖𝟐 + 𝟏 ሺ𝒖 + 𝟑 ሻ 
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𝟏𝟏. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 + 𝟑𝒙 − 𝟐ξ𝒙                         𝟏𝟐. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙𝒙𝟐 + 𝟓𝒙                   
 

 

 

 

 
 

 

𝒇ሺ𝒙ሻ  . أوجد معادلة المماس لمنحنى الدالة19 = 𝑥+1𝑥+2   عند 𝒙 = 𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇ሺ𝒙ሻ  . أوجد معادلة المماس لمنحنى الدالة20 = 𝒙+𝟑𝒙𝟐+𝟏   عند 𝒙 = 𝟏 

 

 

 

 

 

 

ى   ى  للاشتقاق و كانت   𝑓  𝑎𝑛𝑑   𝑔 عل فرض أن  الدالتير 𝑓ሺ0ሻقابلتير =  −1   ,   𝑓ሺ1ሻ =  −2  , 𝑓′ሺ0ሻ =  −1 , 𝑓′ሺ1ሻ = 3  ,  𝑔ሺ0ሻ = 3 , 𝑔ሺ1ሻ = 1  𝑔′ሺ0ሻ = −1  , 𝑔′ሺ1ሻ = 𝑥أوجد معادلة المماس عند                 1 = 𝑎       𝟐𝟐.  𝒉ሺ𝒙ሻ = 𝒇ሺ𝒙ሻ𝒈ሺ𝒙ሻ ; 𝒂 = 𝟏  𝒂𝒏𝒅  𝒂 = 𝟎 
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𝟐𝟒. 𝒉ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐𝒈ሺ𝒙ሻ  ;  ሺ𝒂ሻ  𝒂 = 𝟏   ; ሺ𝒃ሻ 𝒂 = 𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒈ሺ𝒙ሻ        ، إذا كانت  𝑔′ሺ1ሻ  أوجد  • = 𝟒𝒙𝟐−𝒙+𝟑 ξ𝒙 𝑎ሻ  𝑔′ሺ1ሻ = 6  𝑏ሻ  𝑔′ሺ1ሻ = 4 𝑐ሻ  𝑔′ሺ1ሻ = 10 𝑑ሻ  𝑔′ሺ1ሻ = 5 

𝒇ሺ𝒙ሻالدالة     مشتقةأوجد  • = 𝟔𝒙ξ𝒙 +𝟏 

𝑎ሻ  𝑓′ሺ𝑥ሻ = 3ξ𝑥 − 6൫ ξ𝑥  + 1 ൯2  
𝑏ሻ  𝑓′ሺ𝑥ሻ = 6ξ𝑥 + 6൫ ξ𝑥  + 1 ൯2 

𝑐ሻ 𝑓′ሺ𝑥ሻ = 6 − 3ξ𝑥൫ ξ𝑥  + 1 ൯2 

𝑑ሻ 𝑓′ሺ𝑥ሻ = 3ξ𝑥 + 6൫ ξ𝑥  + 1 ൯2 

𝒇ሺ𝒙ሻمعادلة المماس للدالة     أوجد  • = 𝟐𝒙+𝟏     عند𝒙 = 𝟏  .  

. Find the equation of the tangent line to the function  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟐𝒙+𝟏  at  𝒙 = 𝟏 𝒂ሻ  𝒚 =  − 𝟏𝟐 ሺ𝒙 + 𝟏 ሻ − 𝟏  𝒃ሻ  𝒚 =  − 𝟏𝟐 ሺ𝒙 − 𝟏 ሻ + 𝟏 𝒄ሻ 𝒚 =  𝟏𝟐 ሺ𝒙 − 𝟏 ሻ − 𝟏  𝒅ሻ 𝒚 =  −𝟐 ሺ𝒙 − 𝟏 ሻ + 𝟏   
  

2019-2020 

2022-2021 
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 مشتقة الدالة العكسية 

 

 

 

 

 مشتقة دالة عكسية    5.5مثال 

𝒇ሺ𝒙ሻعل فرض أنّ  الدالة   = 𝒙𝟓 + 𝟑𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 +  .𝒈′ሺ𝟕ሻ،  احسب     𝒈لها  دالة عكسية     𝟏

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي التمارين  
.𝒈′ሺ𝒂ሻ 𝟏𝟕، أوجد    𝒈لها معكوس  هو     𝒇بفرض أنّ  الدالة   22-17فى 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟑 + 𝟒 𝒙 − 𝟏    , 𝒂 =  −𝟏                                   𝟏𝟖. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟓 + 𝟒𝒙 − 𝟐  ;       𝒂 =  −𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

  

 5.2النظرية 

𝑔دالة عكسية   قابلة للاشتقاق في أي مكان و لها  𝑓إذا كانت   = 𝑓−1    ًإذا ،𝒈′ሺ𝒙ሻ = 𝟏𝒇′ሺ𝒈ሺ𝒙ሻሻ    لكل ،𝑥     في مجال𝑔  

𝑓′ሺ𝑔ሺ𝑥ሻሻبشرط   أن يكون   ≠ 0 
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𝟏𝟗. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟓 + 𝟑𝒙𝟑 + 𝒙    ,    𝒂 = 𝟓                              𝟐𝟎.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 + 𝟏  , 𝒂 =  −𝟐 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟏. 𝒇ሺ𝒙ሻ = ඥ𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 + 𝟒          𝒂 = 𝟐                        𝟐𝟐. 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ඥ𝒙𝟓 + 𝟒𝒙𝟑 + 𝟑𝒙 + 𝟏    , 𝒂 = 𝟑 

 

 

 

 

 
 
 
 
 

𝒇ሺ𝒙ሻعل فرض أنّ     • = 𝒙𝟓 + 𝟒𝒙 − 𝒈′ሺ −𝟐ሻ 𝒂ሻ   𝒈′ሺ −𝟐ሻ، أوجد     𝒈ሺ𝒙ሻلها دالة  عكسية      𝟐 = 𝟏𝟖𝟒 

𝒃ሻ   𝒈′ሺ−𝟐ሻ = 𝟏𝟒 

𝒄ሻ   𝒈′ሺ−𝟐ሻ =  − 𝟏𝟐 

𝒅ሻ  𝒈′ሺ−𝟐ሻ =  − 𝟏𝟒𝟐 

 

𝒇ሺ𝒙ሻ  عل فرض أنّ الدالة    • = 𝒙𝟑 + 𝟓𝒙 + 𝒈′ሺ𝒙ሻ  𝒂ሻ    𝒈′ሺ𝒙ሻ، أوجد    𝒈ሺ𝒙ሻلها دالة عكسية    𝟔 = 𝟏[ 𝒈ሺ𝒙ሻ]𝟑 + 𝟔 

𝒃ሻ   𝒈′ሺ𝒙ሻ = 𝟏𝟑 [𝒈ሺ𝒙ሻ]𝟐   
𝒄ሻ   𝒈′ሺ𝒙ሻ = 𝟏𝟑[𝒈ሺ𝒙ሻ]𝟐 + 𝟓[𝒈ሺ𝒙ሻ]  
𝒅ሻ  𝒈′ሺ𝒙ሻ = 𝟏𝟑 [𝒈ሺ𝒙ሻ]𝟐 + 𝟓 

  

2018-2019 
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.𝟏 أوجد مشتقة كل دالة  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒 𝒔𝒊𝒏 𝟑𝒙 − 𝒙                                         𝟐.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒 𝒙𝟐 − 𝟑 𝒕𝒂𝒏 𝟐𝒙            
 

 

 

 

 

 𝟑. 𝒇ሺ𝒕ሻ = 𝐭𝐚𝐧𝟑 𝟐𝒕 − 𝐜𝐬𝐜𝟒 𝟑𝒕 

 

 

 

 𝟒. 𝒇ሺ𝒕ሻ = 𝒕𝟐 + 𝟐 𝒄𝒐𝒔𝟐ሺ𝟒𝒕ሻ 

 

 

 

 

 5. 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑥 cos 5𝑥2 

 

 

 

 𝟔. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 𝒔𝒆𝒄 𝟒𝒙                                                 
 

 

 𝟕. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏 𝒙𝟐𝒙𝟐  
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𝟖. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐𝒄𝒔𝒄𝟒 𝟐𝒙 

 

 

 

 

 

 9. 𝑓ሺ𝑡ሻ = sin 3𝑡 sec 3𝑡 

 

 

 

 𝟏𝟎. 𝒇ሺ𝒕ሻ =  ඥ𝒄𝒐𝒔 𝟓𝒕 𝒔𝒆𝒄 𝟓𝒕                                        
 

 

 𝟏𝟏. 𝒇ሺ𝒘ሻ = 𝟏𝒔𝒊𝒏 𝟒𝒘 

 

 

 

 

 𝟏𝟐 . 𝒇ሺ𝒘ሻ = 𝒘𝟐 𝒔𝒆𝒄𝟐  𝟑𝒘 

 

 

 

 13. 𝑓ሺ𝑥ሻ = 2 sin 2𝑥 cos 2𝑥 

 

 

 

 𝟏𝟒. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝟑𝒙 + 𝟒 𝒄𝒐𝒔𝟐 𝟑𝒙                           
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𝟏𝟓. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒕𝒂𝒏 ඥ𝒙𝟐 + 𝟏 

 

 

 

 𝟏𝟔. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒𝒙𝟐 𝒔𝒊𝒏 𝒙 𝒔𝒆𝒄 𝟑𝒙 

 

 

 

 

 

 17. 𝑓ሺ𝑥ሻ = sin3ሺcos ඥ𝑥3 + 2𝑥2ሻ  
 

 

 

 

 18. 𝑓ሺ𝑥ሻ = tan4ሺsin2ሺ𝑥3 + 2𝑥ሻሻ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي كل مما  يلي . 
.𝟏𝟗𝒂 أوجد  المشتقة فى 𝒔𝒊𝒏 𝒙𝟐                                    𝟏𝟗𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙                        𝟏𝟗𝒄.   𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 

 

 

 20𝑎. 𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑐𝑜𝑠ξ𝑥                            20𝑏. 𝑓ሺ𝑥ሻ =  ξcos 𝑥                        20𝑐. 𝑓ሺ𝑥ሻ = cos 12 𝑥 
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𝟐𝟏𝒂. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏 𝒙𝟐 𝒕𝒂𝒏 𝒙                                     
 

 

 𝟐𝟏𝒃. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏𝟐ሺ𝒕𝒂𝒏 𝒙ሻ 

 

 

 𝟐𝟏𝒄. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏ሺ𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙 ሻ  
 

 

 22𝑎.  𝑓ሺ𝑥ሻ = sec 𝑥2 tan 𝑥2 

 

 

 22𝑏. 𝑓ሺ𝑥ሻ = sec2ሺtan 𝑥 ሻ  
 

 

 22𝑐.  𝑓ሺ𝑥ሻ = secሺtan2 𝑥ሻ  
 

 

 

 

𝑓ሺ𝑥ሻأوجد مشتقة الدالة    • = 𝑠𝑖𝑛2ሺ 𝑡𝑎𝑛 𝑥 ሻ 1. 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛   𝑓ሺ𝑥ሻ = 𝑠𝑖𝑛2ሺ 𝑡𝑎𝑛 𝑥 ሻ 𝑎ሻ  𝑓′ሺ𝑥ሻ = 2 𝑠𝑖𝑛 ሺ𝑡𝑎𝑛 𝑥 ሻ ∙ 𝑐𝑜𝑠 ሺ𝑡𝑎𝑛 𝑥 ሻ ∙ 𝑠𝑒𝑐2𝑥  𝑏ሻ  𝑓′ሺ𝑥ሻ = 2 𝑠𝑖𝑛 ሺ 𝑡𝑎𝑛 𝑥 ሻ 𝑠𝑒𝑐2𝑥  𝑐ሻ   𝑓′ሺ𝑥ሻ = 2 𝑠𝑖𝑛 𝑥 ∙ ሺ 𝑡𝑎𝑛 𝑥 ሻ ∙ 𝑐𝑜𝑠 𝑥 + 𝑠𝑒𝑐2𝑥 ∙ 𝑠𝑖𝑛2𝑥  𝑑ሻ   𝑓′ሺ𝑥ሻ = 2 𝑠𝑖𝑛 ሺ𝑡𝑎𝑛 𝑥 ሻ ∙ 𝑐𝑜𝑠 𝑥 ∙ 𝑠𝑒𝑐2𝑥 
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𝑓ሺ𝑥ሻأوجد مشتقة الدالة      • = tan 3𝑥 − csc2 𝑥     𝑎ሻ   𝑓′ሺ𝑥ሻ = 3 sec2 3𝑥 tan 3𝑥 − 2 csc 𝑥 cot 𝑥  𝑏ሻ  𝑓′ሺ𝑥ሻ = 3 sec2 3𝑥 + 2 csc2 𝑥 cot 𝑥  𝑐ሻ   𝑓′ሺ𝑥ሻ = 3 sec2 3𝑥 − 2 csc2 𝑥 cot 𝑥   𝑑ሻ 𝑓′ሺ𝑥ሻ = 3 sec2 3𝑥 tan 3𝑥 + 2 csc 𝑥 cot 𝑥  
𝑓ሺ𝑥ሻأوجد مشتقة   • = 𝑠𝑖𝑛 𝑥2𝑥2 

𝐴ሻ 𝑓′ሺ𝑥ሻ = 2𝑥3𝑐𝑜𝑠 𝑥2 − 2 𝑥 𝑠𝑖𝑛 𝑥2𝑥4   
𝐵ሻ  𝑓′ሺ𝑥ሻ = 2𝑥3𝑐𝑜𝑠 𝑥2 + 2 𝑥 𝑠𝑖𝑛 𝑥2𝑥4   
𝐶ሻ 𝑓′ሺ𝑥ሻ = 2𝑥 𝑠𝑖𝑛 𝑥22 𝑥   
𝐷ሻ  𝑓′ሺ𝑥ሻ = 𝑐𝑜𝑠 𝑥22𝑥  

 

 

𝑦  إذا كانت   .1 = sec2 3𝑥   −  tan2 3𝑥               أوجد  ،𝑦′ 𝑎ሻ  𝑦′ = 6 𝑠𝑒𝑐 3𝑥 𝑡𝑎𝑛 3𝑥 − 6 𝑐𝑜𝑡 3𝑥 𝑏ሻ 𝑦′ = 0 𝑐ሻ 𝑦′ = 6 𝑠𝑒𝑐 3𝑥 − 6 𝑡𝑎𝑛 3𝑥  𝑑ሻ 𝑦′ = 2 𝑐𝑠𝑐 3𝑥 − 2 𝑐𝑜𝑡 3𝑥  
 

 

 

 

 

  

2020-2021 

2016-2017 
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.𝟕 أوجد مشتقة كل دالة   𝒉ሺ𝒙ሻ = ൬𝟏𝟑൰𝒙𝟐                                                       𝟖. 𝒉ሺ𝒙ሻ = 𝟒−𝒙𝟐
 

 
 
 
 
 
 
 𝟐𝟐𝒂.  𝒉ሺ𝒙ሻ = 𝟐𝒆𝒙                                                𝟐𝟐𝒃. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒆𝒙𝟐𝒙 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

𝒇ሺ𝒙ሻ.  . أوجد معادلة المماس  لمنحنى الدالة   26 = 𝟑𝒙𝟐
𝒙عند         = 𝟏 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝒇ሺ𝒙ሻ  .𝟑𝟗 لإيجاد المشتقة تفاضل  اللوغاريتم  استخدم  = 𝒙𝒔𝒊𝒏 𝒙                                 𝟒𝟎 .   𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒𝟒−𝒙𝟐                   
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𝟒𝟏. 𝒇ሺ𝒙ሻ = ሺ𝒔𝒊𝒏 𝒙ሻ𝒙                              𝟒𝟐. 𝒇ሺ𝒙ሻ = ൫ 𝒙𝟐 ൯𝟒𝒙                         
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟒𝟑. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝒍𝒏 𝒙                                   𝟒𝟒.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙ξ𝒙
 

 

 

 

 
 

 

 
 

𝒇ሺ𝒙ሻاستخدم تفاضل اللوغاريتم لإيجاد مشتقة الدالة   • = ሺ 𝒔𝒊𝒏 𝒙 ሻ𝒙 

 𝒂ሻ 𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝒙 𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝒍𝒏 ሺ𝒔𝒊𝒏 𝒙 ሻ   𝒃ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = ሺ 𝒔𝒊𝒏 𝒙 ሻ𝒙 ሺ 𝒙 + 𝒍𝒏 ሺ𝒔𝒊𝒏 𝒙 ሻሻ 𝒄ሻ   𝒇′ሺ𝒙ሻ = ሺ 𝒔𝒊𝒏 𝒙 ሻ𝒙 ሺ 𝒙 𝒄𝒐𝒕 𝒙 + 𝒍𝒏 ሺ 𝒔𝒊𝒏 𝒙 ሻ 𝒅ሻ    𝒇′ሺ𝒙ሻ = ሺ 𝒔𝒊𝒏 𝒙 ሻ𝒙 ሺ 𝒙 𝒄𝒐𝒕 𝒙 ) 
 

  

2022-2023 
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𝒇ሺ𝒙ሻ       أوجد مشتقة الدالة     • = ξ𝒍𝒏 𝒙 𝒙Find the derivative of the function      𝒇ሺ𝒙ሻ = ξ𝒍𝒏 𝒙 𝒙 𝒂ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟏𝟐𝒙𝟐ξ𝒍𝒏 𝒙 𝒃ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟏 − 𝟐 𝒍𝒏 𝒙𝟐𝒙𝟐ξ𝒍𝒏 𝒙  

𝒄ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟏 − ξ𝒍𝒏 𝒙𝟐𝒙𝟐ξ𝒍𝒏 𝒙  𝒅ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟏 − 𝟐 𝒍𝒏 𝒙𝒙𝟐   
 

 

𝒇ሺ𝒙ሻالدالة       مشتقةلإيجاد تفاضل اللوغاريتم استخدم  • = ሺ 𝒙𝟐 ሻ𝟒𝒙 𝑎ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = ሺ 𝒙𝟐 ሻ𝟐𝒙 ሺ 𝟒 𝒍𝒏 𝒙 + 𝟒 ሻ  𝑏ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = ሺ 𝒙𝟐 ሻ𝟒𝒙 ሺ 𝟖 𝒍𝒏 𝒙 + 𝟖 ሻ  𝑐ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟒ሺ 𝒙𝟐 ሻ𝟑𝒙 ሺ 𝟖 𝒍𝒏 𝒙 + 𝟖 ሻ   𝑑ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟐ሺ 𝒙𝟐 ሻ𝒙 ሺ𝟒 𝒍𝒏 𝒙 + 𝟒 ሻ  
 

 

𝑓ሺ𝑥ሻالدالة     مشتقة( أوجد 2 = 𝑒𝑥 ln 𝑥  𝑎ሻ 𝑓′ሺ𝑥ሻ =  𝑥 𝑒𝑥 

𝑏ሻ 𝑓′ሺ𝑥ሻ = 𝑒𝑥𝑥 + 𝑒𝑥 𝑙𝑛 𝑥  
𝑐ሻ  𝑓′ሺ𝑥ሻ = 𝑒𝑥𝑥 + 𝑙𝑛 𝑥   
𝑑ሻ 𝑓′ሺ𝑥ሻ = 𝑒𝑥 + 1𝑥  

 

 

  

2022-2023 

2022-2021 

2017-2018 
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. 𝟐𝟗𝒂 أوجد مشتقة  الدالة المعطاة  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏−𝟏 ൫𝒙𝟑 + 𝟏 ൯                                     𝟐𝟗𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏−𝟏൫ ξ𝒙 ൯ 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟎𝒂.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒄𝒐𝒔−𝟏൫ 𝒙𝟐 + 𝒙൯                               𝟑𝟎𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒄𝒐𝒔−𝟏 ൬𝟐𝒙൰ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟏𝒂.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 ξ𝒙                                        𝟑𝟏𝒃. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 ൬𝟏𝒙൰ 

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟐𝒂.   𝒇ሺ𝒙ሻ =  ඥ𝟐 + 𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒙                                𝟑𝟐𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒆𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒙  
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𝟑𝟑𝒂. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒 𝒔𝒆𝒄൫ 𝒙𝟒൯                              𝟑𝟑𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒 𝒔𝒆𝒄−𝟏൫ 𝒙𝟒൯ 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟒𝒂.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏−𝟏  ൬𝟏𝒙൰                                                       𝟑𝟒𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒄𝒔𝒄−𝟏 𝒙  
 

 

 

 

 

𝒇ሺ𝒙ሻأوجد مشتقة   • = 𝐜𝐨𝐬−𝟏ሺ 𝟐𝒙𝟑ሻ 𝒂ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟔𝒙𝟐ξ𝟏 − 𝟒𝒙𝟔   
𝒃ሻ 𝒇′ሺ𝒙ሻ = −𝟔𝒙𝟐ξ𝟏 − 𝟒𝒙𝟔 

𝒄ሻ 𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟔𝒙ξ𝟏 − 𝟗𝒙𝟒 

𝒅ሻ 𝒇′ሺ𝒙ሻ = −𝟔𝒙ξ𝟏 − 𝟗𝒙𝟒 

𝒇ሺ𝒙ሻأوجد مشتقة الدالة    • = 𝐭𝐚𝐧−𝟏ሺ𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙 ሻ  𝒂ሻ  𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟐𝟏 + 𝟒𝒙𝟐 

𝒃ሻ 𝒇′ሺ𝒙ሻ = −𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒙𝟏 + ሺ𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙ሻ𝟐 

𝒄ሻ 𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟐ඥ𝟏 − ሺ𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙 ሻ𝟐 

𝒅ሻ 𝒇′ሺ𝒙ሻ = 𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒙 𝟏 + 𝐜𝐨𝐬ሺ𝟐𝒙ሻ𝟐 

 


