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Overview of Curve Sketching نظرة عامة على رسم المنحنیات   )6-4(  

𝒚𝒚ن نحدد النقاط التالیة عند رسم تمثیل بیاني للدالة أنا یجب فإنَّ  = 𝒇𝒇(𝒙𝒙) : 

المجال -1

قارب الأفقیة والمائلة إن وجدتقارب الرأسیة وخطوط التَّ خطوط التَّ  -2

أین تكون الدالة متزایدة وأین تكون متناقصة وكذلك القیم القصوى -3

مثیل البیاني مقعر لأعلى أم لأسفل ونقاط الانعطافتحدید ما إذا الكان التَّ  -4

  𝒚𝒚ومحور  𝒙𝒙المقاطع مع محور  -5

  ارسم؟ والمقصود إیجاد كل ما یتعلق بالدالة ثمَّ  ،ارسم بیانیاً الدالةفي الأسئلة التالیة، 

𝟏𝟏)  𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙 +
𝟒𝟒𝒙𝒙

Graph the function, showing all significant features? 

2) Vertical, horizontal and slant asymptotes, if any

1) The Domain 

3) Determine where  𝒇𝒇  is increasing and decreasing, and find any extrema

4) Determine where the graph is concave up and concave down, and locate any inflection points

 We must specify the following points when drawing a graph of the function 𝒚𝒚 = 𝒇𝒇(𝒙𝒙) :

5) Locate x- and y-intercepts, if any
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𝟐𝟐)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙 𝐥𝐥𝐥𝐥 𝒙𝒙 

  

 

  

  

 

 

  

 𝟑𝟑)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = √𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 

  

 

 

 

 

 

 

 

 𝟒𝟒)   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 
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𝟓𝟓)   𝒚𝒚 = 𝒆𝒆 𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐  

 

  

  

 

 

  

 

 

 

  ن "عائلة الدوال" وسیطاً ھو  ، وتؤثر قیمتھ على خصائص الدوال  𝒄𝒄تتضمَّ

 

𝒄𝒄 ) حدد أوجھ الاختلاف إن وجدت عندما   1س = 𝟎𝟎 ,   𝒄𝒄 < 𝟎𝟎   , 𝒄𝒄 > 𝒇𝒇(𝒙𝒙)للدالة          𝟎𝟎 = 𝒙𝒙𝟒𝟒 + 𝒄𝒄𝒙𝒙𝟐𝟐                      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Determine what differences, if any, there are for c being zero, positive or negative for   𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟒𝟒 + 𝒄𝒄𝒙𝒙𝟐𝟐 

• The “family of functions” contains a parameter c. The value of c affects the properties of the functions 
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 في الأسئلة التالیة جد دالة یوجد بتمثیلھا البیاني خطوط التقارب المعطاة؟

 𝟏𝟏)   𝒙𝒙 = −𝟏𝟏  ,    𝒙𝒙 = 𝟏𝟏  ,    𝒚𝒚 = 𝟎𝟎 

 

 

 𝟐𝟐)  𝒙𝒙 = −𝟏𝟏  ,   𝒙𝒙 = 𝟏𝟏  ,   𝒚𝒚 = 𝟐𝟐  ,   𝒚𝒚 = −𝟐𝟐 

 

 

 

 

 

 

𝒚𝒚   خط تقارب مائل  𝒇𝒇للدالة   = 𝒎𝒎𝒙𝒙 + 𝒃𝒃   , 𝒎𝒎 ≠ 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝒙𝒙، إذا كانت        𝟎𝟎 ±∞
[𝒇𝒇(𝒙𝒙) − (𝒎𝒎𝒙𝒙 + 𝒃𝒃)] = 𝟎𝟎     

 The function  𝒇𝒇   has a slant asymptote    𝒚𝒚 = 𝒎𝒎𝒙𝒙 + 𝒃𝒃   , 𝒎𝒎 ≠ 𝟎𝟎     , if      𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝒙𝒙→±∞
[𝒇𝒇(𝒙𝒙) − (𝒎𝒎𝒙𝒙 + 𝒃𝒃)] = 𝟎𝟎 

𝒇𝒇(𝒙𝒙)     للدالة   جد خط التقارب المائل) 1س =
𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏𝒙𝒙   ثم ارسم الدالة بیانیاً وخط التقارب الخاص بھا  (ارشاد استخدم القسمة المطولة)   ؟ ،

 على المحاور نفسھا؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Find a function whose graph has the given asymptotes? 

Find the slant asymptote for   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏𝒙𝒙   ?     (Use long division to  rewrite the function) Then, graph 

the function and its asymptote on the same axes? 
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𝒚𝒚ھنالك ما یسمى منحنى تقارب للدالة، أي غیر خطوط التقارب الرأسیة والأفقیة والمائلة على سبیل المثال یكون      =  𝒙𝒙𝟐𝟐  

−𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝒙𝒙→∓∞�𝒇𝒇(𝒙𝒙)ارب للدالة إذا كان     منحنى تق 𝒙𝒙𝟐𝟐� = 𝟎𝟎 

 It can be useful to identify asymptotes other than vertical and horizontal.   For example, the parabola  𝒚𝒚 =  𝒙𝒙𝟐𝟐   is an asymptote of    𝒇𝒇(𝒙𝒙)       if 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝒙𝒙→∓∞�𝒇𝒇(𝒙𝒙)− 𝒙𝒙𝟐𝟐� = 𝟎𝟎 

𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ھو منحنى تقارب للدالة    𝒙𝒙𝟐𝟐وضح أنَّ    ) 1س =
𝒙𝒙𝟒𝟒−𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏   ؟ 

 

 

 

 

 

 

 

 كل من المشتقة الأولى والثانیة إشارةو ناءً على میزاتالتمثیل البیاني ب رسم

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

𝒇𝒇�(𝟔𝟔) 𝒇𝒇�(𝟐𝟐) 𝒇𝒇�(𝟎𝟎) 𝒇𝒇(𝟔𝟔) 𝒇𝒇(𝟐𝟐) 𝒇𝒇(𝟎𝟎) 

𝟐𝟐 1 4 0 غیر موجودة  غیر موجودة  -1 < 𝒙𝒙 < 𝟔𝟔 𝟎𝟎 < 𝒙𝒙 < 𝟐𝟐 𝒙𝒙 < 𝟎𝟎  

 ــ  ــ + ـــ  𝒇𝒇�(𝒙𝒙) ــ

0 + 0 𝒇𝒇��(𝒙𝒙) 

Show that  𝒙𝒙𝟐𝟐 is an asymptote of   𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝒙𝒙𝟒𝟒−𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏   ? 

The sign of each of the first and second derivatives in the 

specified intervals is given in the following table, draw the graph? 

وكانت إشارة كل من المشتقة الأولى والثانیة في الفترات المحددة 
 ؟ارسم التمثیل البیاني ،معطاة بالجدول التالي

 الدالة ومشتقتھا عند ل التالي یبین قیم دوالج) 1س

 بعض النقاط 
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