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متقدّم  12نموذج ھیكل الوزارة ریاضیات 
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2023/2022 لثالثا الدراسي امتحان نھایة الفصل نموذج

 

𝟏𝟏)    𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟑𝟑      ,     𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏       ,        𝟏𝟏 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟑𝟑 

 

𝟐𝟐)    𝒚𝒚 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒙𝒙      ,          𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐     ,     𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐 

𝟑𝟑)    𝒚𝒚 = 𝒆𝒆𝒙𝒙    ,         𝒚𝒚 = 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏      ,     − 𝟐𝟐 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟎𝟎 

𝟒𝟒)    𝒚𝒚 = 𝒆𝒆−𝒙𝒙     ,     𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐        ,       𝟏𝟏 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟒𝟒 

 

 

 𝟓𝟓)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏   ,    𝒚𝒚 = 𝟕𝟕 − 𝒙𝒙𝟐𝟐 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-4) P414  2 مساحة المنطقة المحصورة بین منحنیین باستخدام التكامل المحدودإیجاد (3 marks) 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(5-10) P414 1 إیجاد مساحة المنطقة المحصورة بین منحنیین باستخدام التكامل المحدود (3 marks) 

 وجد مساحة المنطقة التي تحدّدھا تقاطعات المنحنیات؟ارسم  ،)5-10(في التمارین من 
Sketch and find the area of the region determined by the intersections of the curves? 

 ؟ أوجد المساحة المحصورة بین المنحنیین على الفترة المعطاة ،)1-4(في التمارین من 
Find the area between the curves on the given interval? 
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𝟔𝟔)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏   ,   𝒚𝒚 =
𝟏𝟏𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐  

 

 

 

 

 

 𝟕𝟕)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟑𝟑     ,     𝒚𝒚 = 𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟐𝟐 

 

 

 

 

 

 𝟖𝟖)   𝒚𝒚 = √𝒙𝒙      ,      𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 

 

 

 

 

 

 𝟗𝟗)   𝒚𝒚 = 𝟒𝟒𝒙𝒙𝒆𝒆−𝒙𝒙𝟐𝟐    ,     𝒚𝒚 = |𝒙𝒙| 
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𝟏𝟏𝟎𝟎)    𝒚𝒚 =
𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟏𝟏    ,    𝒚𝒚 = |𝒙𝒙|  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟗𝟗)    𝒚𝒚 = 𝒙𝒙    ,     𝒚𝒚 = 𝟐𝟐 − 𝒙𝒙    ,      𝒚𝒚 = 𝟎𝟎 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟎𝟎)    𝒚𝒚 = 𝒙𝒙   ,     𝒚𝒚 = 𝟐𝟐  ,     𝒚𝒚 = 𝟔𝟔 − 𝒙𝒙    ,   𝒚𝒚 = 𝟎𝟎 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(19-25) P414  11 منحنیین باستخدام التكامل المحدودإیجاد مساحة المنطقة المحصورة بین  (5 marks) 

، ارسم وجد مساحة المنطقة المحصورة بین المنحنیات المعطاة. اختر متغیر التكامل بحیث تتم كتابة المساحة )19-25(في التمارین 
 باستخدام صیغة ھندسیة أساسیة للمساحة؟) 19-21(كتكامل واحد. تحقق من إجابتك على التمارین  

Sketch and find the area of the region bounded by the given curves. Choose the variable of integration so that the 

area is written as a single integral. Verify your answers to exercises 19–21 with a basic geometric area formula? 

𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 − 𝒚𝒚 𝒙𝒙 = 𝒚𝒚 𝒚𝒚 = 𝟎𝟎 

𝒙𝒙 = 𝟔𝟔 − 𝒚𝒚 𝒙𝒙 = 𝒚𝒚      
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𝟐𝟐𝟏𝟏)    𝒙𝒙 = 𝒚𝒚    ,     𝒙𝒙 = −𝒚𝒚    ,    𝒙𝒙 = 𝟏𝟏 

 

 

    

 

 

 

  𝟐𝟐𝟐𝟐)   𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝒚𝒚      ,       𝒙𝒙 = 𝟐𝟐 + 𝒚𝒚𝟐𝟐 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟑𝟑)   𝒚𝒚 = 𝟐𝟐𝒙𝒙  (𝒙𝒙 > 𝟎𝟎)        ,       𝒚𝒚 = 𝟑𝟑 − 𝒙𝒙𝟐𝟐       ,       𝒙𝒙 = 𝟎𝟎 

 

  

 

 

 

 𝟐𝟐𝟒𝟒)    𝒙𝒙 = 𝒚𝒚𝟐𝟐   ,    𝒙𝒙 = 𝟒𝟒  

 

 

 

 

𝒙𝒙 = 𝟏𝟏 

𝒙𝒙 = 𝟒𝟒 𝒙𝒙 = 𝒚𝒚𝟐𝟐 
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𝟐𝟐𝟓𝟓)    𝒚𝒚 = 𝒆𝒆𝒙𝒙    ,    𝒚𝒚 = 𝟒𝟒𝒆𝒆−𝒙𝒙   ,   𝒙𝒙 = 𝟎𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

                                               𝒂𝒂)  ∫ (𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝒙𝒙𝟐𝟐)  𝒅𝒅𝒙𝒙 
𝟐𝟐𝟎𝟎  

                                               𝒃𝒃)  ∫ (𝟒𝟒 − 𝒙𝒙𝟐𝟐)  𝒅𝒅𝒙𝒙𝟐𝟐𝟎𝟎  

                                               𝒄𝒄)  ∫ �𝟐𝟐 − �𝒚𝒚�𝟒𝟒𝟎𝟎   𝒅𝒅𝒚𝒚     

                                               𝒅𝒅)  ∫ ��𝒚𝒚 − 𝒚𝒚𝟐𝟐�   𝒅𝒅𝒚𝒚𝟒𝟒𝟎𝟎  

 

 

 

 

                                              𝒂𝒂)   𝑨𝑨𝟐𝟐 + 𝑨𝑨𝟑𝟑 

                                              𝒃𝒃)   𝑨𝑨𝟏𝟏 + 𝑨𝑨𝟐𝟐 

                                              𝒄𝒄)   𝑨𝑨𝟏𝟏 

                                              𝒅𝒅)   𝑨𝑨𝟑𝟑 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(39-40) P416  12 المحصورة بین منحنیین باستخدام التكامل المحدودإیجاد مساحة المنطقة  (5 marks) 

𝒙𝒙 = 𝟎𝟎 

𝐥𝐥𝐥𝐥 𝟐𝟐 

 حدّد المساحة المعطاة بكل تكامل؟  𝑨𝑨𝟑𝟑 ,𝑨𝑨𝟐𝟐 ,𝑨𝑨𝟏𝟏بدلالة  . 39

In terms of  𝑨𝑨𝟏𝟏 , 𝑨𝑨𝟐𝟐 , and 𝑨𝑨𝟑𝟑 , identify the area given by each integral? 

Give an integral equal to each area? 40.  أعط تكاملاً مساویاً لكل مساحة؟ 
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 𝟏𝟏)   𝑨𝑨(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙 + 𝟐𝟐             ,     − 𝟏𝟏 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟑𝟑 

 

 𝟐𝟐)   𝑨𝑨(𝒙𝒙) = 𝟏𝟏𝟎𝟎𝒆𝒆𝟎𝟎.𝟎𝟎𝟏𝟏𝒙𝒙        ,        𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟏𝟏𝟎𝟎 

 

 𝟑𝟑)   𝑨𝑨(𝒙𝒙) = 𝝅𝝅(𝟒𝟒 − 𝒙𝒙)𝟐𝟐       ,      𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐  

 

 𝟒𝟒)   𝑨𝑨(𝒙𝒙) = 𝟐𝟐(𝒙𝒙 + 𝟏𝟏)𝟐𝟐      ,        𝟏𝟏 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟒𝟒              

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟓𝟓)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟑𝟑        ,     − 𝟏𝟏 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟏𝟏 

 

 

 𝟏𝟏𝟔𝟔)   𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟑𝟑      ,      − 𝟐𝟐 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-4) P429 3 حساب الحجم بالتكامل المحدود مع استخدام مساحات المقاطع العرضیة (3 marks) 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(15-22) P446 
& P447 

 (marks 3)  4 إیجاد طول قوس من منحنى دالة معطاة في فترة معطاة باستخدام التكامل المحدود

 ؟  𝑨𝑨(𝒙𝒙)عرضي المقطع المساحة   في الأسئلة التالیة، جد حجم المجسَّم مع
Find the volume of the solid with cross -sectional area  𝑨𝑨(𝒙𝒙) ? 

 عددیة؟  ةقیكامل باستخدام طرقرّب التَّ  ضع تكامل طول المنحنى، ثمَّ في الأسئلة التالیة، 

Set up the integral for arc length and then approximate the integral with a numerical method? 
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𝟏𝟏𝟕𝟕)   𝒚𝒚 = 𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝒙𝒙𝟐𝟐         ,         𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐 

 

 

 𝟏𝟏𝟖𝟖)   𝒚𝒚 = 𝒕𝒕𝒂𝒂𝒕𝒕 𝒙𝒙          ,          𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝝅𝝅𝟒𝟒 

 

 

 𝟏𝟏𝟗𝟗)   𝒚𝒚 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝒙𝒙          ,         𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝝅𝝅 

 

 

 𝟐𝟐𝟎𝟎)   𝒚𝒚 = 𝐥𝐥𝐥𝐥 𝒙𝒙           ,         𝟏𝟏 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟑𝟑 

 

 

 𝟐𝟐𝟏𝟏)   𝒚𝒚 = � 𝒖𝒖  𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝒖𝒖   𝒅𝒅𝒖𝒖         ,        𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝝅𝝅𝒙𝒙
𝟎𝟎  

 

 

 𝟐𝟐𝟐𝟐)   𝒚𝒚 = � 𝒆𝒆−𝒖𝒖𝒙𝒙
𝟎𝟎   𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕 𝒖𝒖     𝒅𝒅𝒖𝒖        ,        𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝝅𝝅 
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 𝟐𝟐𝟗𝟗)  𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐    ,     𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟏𝟏    ,    (𝒙𝒙) تمّ دورانھا حول المحور           

 

 

 𝟑𝟑𝟎𝟎)  𝒚𝒚 = 𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝒙𝒙    ,     𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝝅𝝅    ,    (𝒙𝒙) تمّ دورانھا حول المحور           

 

 𝟑𝟑𝟏𝟏)  𝒚𝒚 = 𝟐𝟐𝒙𝒙 − 𝒙𝒙𝟐𝟐    ,     𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐    ,    (𝒙𝒙) تمّ دورانھا حول المحور           

 

 𝟑𝟑𝟐𝟐)  𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟒𝟒𝒙𝒙    ,    − 𝟐𝟐 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟎𝟎    ,    (𝒙𝒙) تمّ دورانھا حول المحور           

 

 𝟑𝟑𝟑𝟑)  𝒚𝒚 = 𝒆𝒆𝒙𝒙    ,    𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟏𝟏    ,    (𝒙𝒙) تمّ دورانھا حول المحور           

 

 𝟑𝟑𝟒𝟒)  𝒚𝒚 = 𝐥𝐥𝐥𝐥 𝒙𝒙     ,    𝟏𝟏 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐    ,    (𝒙𝒙) تمّ دورانھا حول المحور           

 

 𝟑𝟑𝟓𝟓)  𝒚𝒚 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒙𝒙    ,    𝟎𝟎 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝝅𝝅𝟐𝟐    ,    (𝒙𝒙) تمّ دورانھا حول المحور           

 

 𝟑𝟑𝟔𝟔)  𝒚𝒚 = √𝒙𝒙    ,    𝟏𝟏 ≤ 𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐    ,    (𝒙𝒙) تمّ دورانھا حول المحور           

 

 السؤال ناتج التعلم  تمرین رقممثال / 

(29-36) P447  في فترةحساب مساحة السطح الناتج عن دوران منطقة معینة حول مستقیم معلوم 
 معطاة باستخدام التكامل المحدود

13  (5 marks) 

 كامل باستخدام طریقة عددیة؟وقرّب التَّ  من الدورانطح الناّتج كامل لمساحة السَّ ضع التَّ ، في الأسئلة التالیة

Set up the integral for the surface area of the surface of revolution and approximate the integral with a numerical method? 
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 ؟   𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟖𝟖𝟎𝟎أسقط جسم من ارتفاع  ) 1

 

 

 ؟   𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟏𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎أسقط جسم من ارتفاع   )2

 

 

 ؟   𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒄𝒄 𝟏𝟏𝟎𝟎مع سرعة متجّھة صعوداً   𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟔𝟔𝟎𝟎أطلق جسم من ارتفاع  ) 3

 

 

 

 ؟   𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒄𝒄 𝟒𝟒مع سرعة متجّھة نزولاً   𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟐𝟐𝟎𝟎أطلق جسم من ارتفاع  ) 4

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-4) P455 14 المتجھة السرعة علىیزیائیة ف  تطبیقات مسائل حل  (5 marks) 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(25-32) P481 15 المقذوفات  حركة على تطبیقیة مسائل حل  (5 marks) 

 ?  Identify the initial conditions 𝒚𝒚(𝟎𝟎)  and  𝒚𝒚′(𝟎𝟎) ؟    𝒚𝒚(𝟎𝟎)       ،𝒚𝒚′(𝟎𝟎)   روط الابتدائیةحدّد الشُّ ، في الأسئلة التالیة

An object is released from a height of  𝟔𝟔𝟎𝟎 𝒇𝒇𝒕𝒕 with 

an upward velocity of  𝟏𝟏𝟎𝟎 𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒄𝒄  ? 

An object is released from a height of 𝟐𝟐𝟎𝟎 𝒇𝒇𝒕𝒕 with a 

downward velocity of 𝟒𝟒 𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒄𝒄  ? 

An object is dropped from a height of   𝟖𝟖𝟎𝟎 𝒇𝒇𝒕𝒕  ? 

An object is dropped from a height of 𝟏𝟏00 𝒇𝒇𝒕𝒕  ? 

 . ما ھي السرعة المتجھة لحظة الاصطدام؟    𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟔𝟔𝟒𝟒یقفز غواص من ارتفاع  . 25
A diver drops from a height of 64 feet. What is the velocity at impact? 

 Ignore air resistance تجاھل مقاومة الھواء) 25-32(في التمارین ملاحظة: 
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 . كم ستكون السرعة المتجھة لحظة الاصطدام؟   𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒄𝒄 𝟒𝟒لھ سرعة متجھة ابتدائیة   25إذا كان الغواص في التمرین .  26

If the diver in exercise 25 has an initial upward velocity of 4 ft/s, what will be the impact velocity? 

 . جد زمن التحلیق والمدى الأفقي؟  𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒄𝒄 𝟒𝟒𝟖𝟖بسرعة ابتدائیة     °𝟐𝟐𝟎𝟎یتم إطلاق جسم ما من الأرض بزاویة   . 27

An object is launched from the ground at an angle of   𝟐𝟐𝟎𝟎°   with an initial speed of 48 ft/s. Find the time of 

flight and the horizontal range? 

 ?Repeat exercise 27 for an object launched from a height of 6 feet ؟    𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟔𝟔لجسم تم إطلاقھ من ارتفاع   27أعد التمرین .  28
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آخر    𝒚𝒚𝒅𝒅 𝟒𝟒𝟎𝟎. یقف شخص ما على بعد    °𝟖𝟖بزاویة     𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒄𝒄 𝟖𝟖𝟎𝟎مع سرعة ابتدائیة     𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟔𝟔یتم إطلاق كرة قدم من ارتفاع  . 29
 الملعب في اتجاه الرمیة. ھل من الممكن التقاط الكرة؟

A football is thrown from a height of 6 feet with initial speed  80 ft/s at an angle of  𝟖𝟖°. A person stands 40 yards 

downfield in the direction of the throw. Is it possible to catch the ball? 
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 . بالتجربة والخطأ، جد مدى الزوایا (مقربة إلى أقرب درجة) التي تشكل رمیة قابلة للالتقاط؟  °𝟐𝟐𝟒𝟒مع زاویة إطلاق  29كرر التمرین . 30

Repeat exercise 29 with a launch angle of  𝟐𝟐𝟒𝟒°  . By trial and error, find the range of angles (rounded to the 

nearest degree) that produce a catchable throw? 
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 . حدد السرعة المتجھة للجسم لحظة الاصطدام؟   𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟏𝟏𝟐𝟐𝟖𝟖جد السرعة الابتدائیة المطلوبة لدفع جسم ما إلى ارتفاع  . 31

Find the initial velocity needed to propel an object to a height of 128 feet. Find the object’s velocity at impact? 
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.  𝒇𝒇𝒕𝒕/𝒄𝒄 𝟏𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎بإسقاط إمدادات إلى موقع على الأرض. إذا كان للطائرة سرعة متجھة أفقیة     𝒇𝒇𝒕𝒕 𝟏𝟏𝟐𝟐𝟎𝟎تقوم طائرة على ارتفاع   . 32

 ما المسافة التي یجب أن یبعدھا مكان إطلاق الإمدادات عن الموقع المستھدف؟ 

A plane at an altitude of 120 ft drops supplies to a location on the ground. If the plane has a horizontal velocity of 

100 ft/s, how far from the target should the supplies be released? 
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 𝟏𝟏)   ∫𝒆𝒆𝒂𝒂𝒙𝒙     𝒅𝒅𝒙𝒙          ,      𝒂𝒂 ≠ 𝟎𝟎  

 

 𝟐𝟐)   ∫ 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄(𝒂𝒂𝒙𝒙)       𝒅𝒅𝒙𝒙        ,         𝒂𝒂 ≠ 𝟎𝟎  

 

 𝟑𝟑)   ∫   
𝟏𝟏�𝒂𝒂𝟐𝟐−𝒙𝒙𝟐𝟐    𝒅𝒅𝒙𝒙       ,    𝒂𝒂 > 𝟎𝟎  

 

 

 

 𝟒𝟒)   ∫    
𝟏𝟏

|𝒙𝒙| �𝒙𝒙𝟐𝟐−𝒂𝒂𝟐𝟐    𝒅𝒅𝒙𝒙   ,      𝒂𝒂 > 𝟎𝟎  

 

 

 

 

 

 𝟓𝟓)   ∫ 𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝟔𝟔𝒕𝒕   𝒅𝒅𝒕𝒕 =  𝟔𝟔)   ∫ 𝒄𝒄𝒆𝒆𝒄𝒄 𝟐𝟐𝒕𝒕  𝒕𝒕𝒂𝒂𝒕𝒕 𝟐𝟐𝒕𝒕  𝒅𝒅𝒕𝒕 =  𝟕𝟕)   ∫(𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟒𝟒)𝟐𝟐   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-10) P489  16      +         6 دوال متنوعة بصیغة مباشرة باستخدام الصیغ إیجاد تكاملات   
(3 marks)   +  (5 marks) 

 ?Evaluate the integral في التمارین التالیة، أوجد قیمة التكامل؟

 نفس ناتج التعلم ونفس الأسئلة  16وسؤال   6سؤال ملاحظة: 
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𝟖𝟖)   ∫𝒙𝒙 (𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟒𝟒)𝟐𝟐  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 𝟗𝟗)   ∫    
𝟑𝟑𝟏𝟏𝟔𝟔+𝒙𝒙𝟐𝟐      𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟎𝟎)   ∫    
𝟐𝟐𝟒𝟒+𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐     𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 𝟏𝟏𝟏𝟏) ∫   
𝟏𝟏�𝟑𝟑−𝟐𝟐𝒙𝒙−𝒙𝒙𝟐𝟐    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   ∫   
𝒙𝒙+𝟏𝟏�𝟑𝟑−𝟐𝟐𝒙𝒙−𝒙𝒙𝟐𝟐    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(11-14) P489  7 المربع واستخدام التعویض إیجاد تكاملات دوال متنوعة عبر الاستعانة بإكمال  (3 marks) 

 ?Evaluate the integral أوجد قیمة التكامل؟ ،في الأسئلة التالیة
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𝟏𝟏𝟑𝟑)   ∫   
𝟒𝟒𝟓𝟓+𝟐𝟐𝒙𝒙+𝒙𝒙𝟐𝟐   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 𝟏𝟏𝟒𝟒)   ∫    
𝟒𝟒𝒙𝒙+𝟒𝟒𝟓𝟓+𝟐𝟐𝒙𝒙+𝒙𝒙𝟐𝟐        𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟕𝟕)   ∫     𝒙𝒙√𝒙𝒙 − 𝟑𝟑𝟒𝟒𝟑𝟑       𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟖𝟖)   ∫     𝒙𝒙(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)𝟐𝟐𝟏𝟏𝟎𝟎      𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 𝟏𝟏𝟑𝟑)   ∫    𝒙𝒙 𝒄𝒄𝒆𝒆𝒄𝒄𝟐𝟐(𝒙𝒙)    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(37-38) P489  5 إیجاد تكاملات دوال متنوعة بصیغة مباشرة باستخدام الصیغ  (3 marks) 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(13-26) P496 17 إیجاد تكاملات محدودة وغیر محدودة متنوعة باستخدام طریقة التكامل بالأجزاء  (5 marks) 

 ?Evaluate the integral في التمارین التالیة، أوجد قیمة التكامل؟

Evaluate the Integrals? في الأسئلة التالیة، أوجد قیمة التكاملات؟ 
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𝟏𝟏𝟒𝟒)   ∫    (𝐥𝐥𝐥𝐥 𝒙𝒙)𝟐𝟐    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

  

 

 𝟏𝟏𝟓𝟓)   ∫    𝒙𝒙𝟑𝟑𝒆𝒆𝒙𝒙𝟐𝟐     𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 𝟏𝟏𝟔𝟔)   ∫    
𝒙𝒙𝟑𝟑�𝟒𝟒+𝒙𝒙𝟐𝟐�𝟑𝟑𝟐𝟐     𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟕𝟕)   ∫    𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒙𝒙  𝐥𝐥𝐥𝐥(𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝒙𝒙)    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 𝟏𝟏𝟖𝟖)   ∫    𝒙𝒙 𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕 𝒙𝒙𝟐𝟐    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  
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𝟏𝟏𝟗𝟗) ∫    𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕 𝟐𝟐𝒙𝒙    𝒅𝒅𝒙𝒙 =
𝟏𝟏𝟎𝟎   

 

 

 𝟐𝟐𝟎𝟎)   ∫    𝟐𝟐𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝒙𝒙   
𝝅𝝅𝟎𝟎 𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 𝟐𝟐𝟏𝟏)   ∫    𝒙𝒙𝟐𝟐 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝝅𝝅𝒙𝒙𝟏𝟏𝟎𝟎    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟐𝟐)   ∫    𝒙𝒙𝟐𝟐𝒆𝒆𝟑𝟑𝒙𝒙𝟏𝟏𝟎𝟎    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟑𝟑)   ∫    𝐥𝐥𝐥𝐥 𝟐𝟐𝒙𝒙    𝒅𝒅𝒙𝒙 =
𝟏𝟏𝟎𝟎𝟏𝟏   
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𝟐𝟐𝟒𝟒)   ∫    𝒙𝒙  𝐥𝐥𝐥𝐥 𝒙𝒙    𝒅𝒅𝒙𝒙 =
𝟐𝟐𝟏𝟏   

 

 

 𝟐𝟐𝟓𝟓)   ∫𝒆𝒆𝒂𝒂𝒙𝒙 𝒙𝒙𝟐𝟐       𝒅𝒅𝒙𝒙     ,    𝒂𝒂 ≠ 𝟎𝟎  

 

 

 

 𝟐𝟐𝟔𝟔)   ∫    𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕(𝒂𝒂𝒙𝒙)       𝒅𝒅𝒙𝒙        ,     𝒂𝒂 ≠ 𝟎𝟎  

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏)   ∫  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝟒𝟒 𝒙𝒙  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 𝟐𝟐)   ∫  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟑𝟑 𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝟒𝟒 𝒙𝒙  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 𝟑𝟑)   ∫    𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝟐𝟐𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝟑𝟑 𝟐𝟐𝒙𝒙  𝒅𝒅𝒙𝒙 =
𝝅𝝅𝟒𝟒𝟎𝟎   

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-16) P507    إیجاد تكاملات دوال بصیغة𝒄𝒄𝒆𝒆𝒄𝒄𝒎𝒎(𝒙𝒙)  𝒕𝒕𝒂𝒂𝒕𝒕𝒕𝒕(𝒙𝒙) 18  (5 marks) 

 ?Evaluate the Integrals في الأسئلة التالیة، جد قیمة التكاملات؟

لذا یجب   ، 19لسؤال تم اختیارھا التي ) 21-32(أرقام الأسئلة المختارة لا تتفق مع ناتج التعلم، فیجب أن تكون أرقام الأسئلة  ، 8في سؤال ملاحظة: 
 19و  18و  8والتي تغطي نواتج التعلم للأسئلة  ) 1-32( ) من 507التبدیل بینھما، وعلیھ سیتم اختیار الأسئلة في الصفحة (
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𝟒𝟒)   ∫    𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟑𝟑 𝟑𝟑𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝟑𝟑 𝟑𝟑𝒙𝒙𝝅𝝅𝟑𝟑𝝅𝝅𝟒𝟒   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 𝟓𝟓)   ∫    𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐 𝒙𝒙𝝅𝝅𝟐𝟐𝟎𝟎   𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕 𝒙𝒙   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 𝟔𝟔)   ∫    𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟑𝟑 𝒙𝒙  
𝟎𝟎−𝝅𝝅𝟐𝟐 𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕 𝒙𝒙   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 𝟕𝟕)   ∫   𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐(𝒙𝒙 + 𝟏𝟏)  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 𝟖𝟖)   ∫   𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝟒𝟒(𝒙𝒙 − 𝟑𝟑)    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  
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𝟗𝟗)   ∫   𝒕𝒕𝒂𝒂𝒕𝒕 𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒆𝒆𝒄𝒄𝟑𝟑 𝒙𝒙  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 𝟏𝟏𝟎𝟎)  ∫   𝒄𝒄𝒄𝒄𝒕𝒕 𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟒𝟒 𝒙𝒙  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟏𝟏)   ∫    𝒙𝒙  𝒕𝒕𝒂𝒂𝒕𝒕𝟑𝟑(𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏)  𝒄𝒄𝒆𝒆𝒄𝒄(𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏)   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   ∫    𝒕𝒕𝒂𝒂𝒕𝒕(𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟏𝟏)  𝒄𝒄𝒆𝒆𝒄𝒄𝟑𝟑(𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟏𝟏)   𝒅𝒅𝒙𝒙 =    
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𝟏𝟏𝟑𝟑)  ∫   𝒄𝒄𝒄𝒄𝒕𝒕𝟐𝟐 𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟒𝟒 𝒙𝒙   𝒅𝒅𝒙𝒙 =   

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟒𝟒)    ∫   𝒄𝒄𝒄𝒄𝒕𝒕𝟐𝟐 𝒙𝒙   𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐 𝒙𝒙  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 𝟏𝟏𝟓𝟓)   ∫    𝒕𝒕𝒂𝒂𝒕𝒕𝟒𝟒 𝒙𝒙 
𝝅𝝅𝟒𝟒𝟎𝟎  𝒄𝒄𝒆𝒆𝒄𝒄𝟒𝟒 𝒙𝒙   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟔𝟔)   ∫     𝒕𝒕𝒂𝒂𝒕𝒕𝟒𝟒 𝒙𝒙 
𝝅𝝅𝟒𝟒−𝝅𝝅𝟒𝟒  𝒄𝒄𝒆𝒆𝒄𝒄𝟐𝟐 𝒙𝒙   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  
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 𝟏𝟏𝟕𝟕)   ∫    𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐 𝒙𝒙   𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝟐𝟐 𝒙𝒙    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟖𝟖)   ∫   (𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐 𝒙𝒙 + 𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝟐𝟐 𝒙𝒙)  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 𝟏𝟏𝟗𝟗)   ∫    √𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝟑𝟑 𝒙𝒙     𝒅𝒅𝒙𝒙 =
𝟎𝟎−𝝅𝝅𝟑𝟑    

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟎𝟎)   ∫    𝒄𝒄𝒄𝒄𝒕𝒕𝟐𝟐 𝒙𝒙  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟒𝟒 𝒙𝒙 
𝝅𝝅𝟐𝟐𝝅𝝅𝟒𝟒      𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(17-20) P507    إیجاد تكاملات دوال بصیغة𝒄𝒄𝒆𝒆𝒄𝒄𝒎𝒎(𝒙𝒙)  𝒕𝒕𝒂𝒂𝒕𝒕𝒕𝒕(𝒙𝒙) 19  (5 marks) 

 ?Evaluate the Integrals في الأسئلة التالیة، جد قیمة التكاملات؟
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 𝟐𝟐𝟏𝟏)  ∫    

𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐�𝟗𝟗−𝒙𝒙𝟐𝟐   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟐𝟐)   ∫    
𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐�𝟏𝟏𝟔𝟔−𝒙𝒙𝟐𝟐   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟑𝟑)   ∫    
𝒙𝒙𝟐𝟐�𝟏𝟏𝟔𝟔−𝒙𝒙𝟐𝟐  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(21-32) P507    إیجاد تكاملات دوال مثلثیة باستخدام التبدیل𝒙𝒙 = 𝒂𝒂 𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕(𝒚𝒚) 8  (3 marks) 

 ؟تجد قیمة التكاملا ،في الأسئلة التالیة
Evaluate the integrals? 
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𝟐𝟐𝟒𝟒)   ∫    
𝒙𝒙𝟑𝟑�𝟗𝟗−𝒙𝒙𝟐𝟐   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 (إرشاد: یحل بالتكامل بالتعویض)

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟓𝟓)   ∫    √𝟒𝟒 − 𝒙𝒙𝟐𝟐 
𝟐𝟐𝟎𝟎   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟔𝟔)   ∫    
𝒙𝒙�𝟒𝟒−𝒙𝒙𝟐𝟐 

𝟏𝟏𝟎𝟎   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  
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𝟐𝟐𝟕𝟕)   ∫    
𝒙𝒙𝟐𝟐�𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟗𝟗   𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟖𝟖) ∫    𝒙𝒙𝟑𝟑√𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏  𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 (إرشاد: یحل بالتكامل بالتعویض) 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟗𝟗)   ∫    
𝟐𝟐�𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟒𝟒    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  
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𝟑𝟑𝟎𝟎)   ∫    
𝒙𝒙�𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟒𝟒   𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 (إرشاد: یحل بالتكامل بالتعویض) 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟏𝟏)   ∫    
�𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟗𝟗𝒙𝒙    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟐𝟐)   ∫    
�𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐    𝒅𝒅𝒙𝒙 =  
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 𝟏𝟏)   
𝒙𝒙−𝟓𝟓𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏  

 

 

 

 𝟐𝟐)   
𝟓𝟓𝒙𝒙−𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟒𝟒  

 

 

 

 

 𝟑𝟑)   
𝟔𝟔𝒙𝒙𝒙𝒙𝟐𝟐−𝒙𝒙−𝟐𝟐  

 

 

 

 

 𝟒𝟒)   
𝟑𝟑𝒙𝒙𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟑𝟑𝒙𝒙−𝟒𝟒  

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(1-10) P516 9 إیجاد تكاملات دوال نسبیة باستخدام طریقة الكسور الجزئیة في حالات مختلفة  (3 marks) 

 تفكیك الكسور الجزئیة والدالة الأصلیة؟ جد  ،في الأسئلة التالیة
Find the partial fractions decomposition and an antiderivative? 
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𝟓𝟓)   
−𝒙𝒙+𝟓𝟓𝒙𝒙𝟑𝟑−𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟐𝟐𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 𝟔𝟔)   
𝟑𝟑𝒙𝒙+𝟖𝟖𝒙𝒙𝟑𝟑+𝟓𝟓𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟔𝟔𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟕𝟕)   
𝟓𝟓𝒙𝒙−𝟐𝟐𝟑𝟑𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙−𝟕𝟕  
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𝟖𝟖)   
𝟑𝟑𝒙𝒙+𝟓𝟓𝟓𝟓𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟒𝟒𝒙𝒙−𝟏𝟏  

 

 

 

 

 

 

 

 𝟗𝟗)   
𝒙𝒙−𝟏𝟏𝒙𝒙𝟑𝟑+𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟒𝟒𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟎𝟎)   
𝟒𝟒𝒙𝒙−𝟓𝟓𝒙𝒙𝟑𝟑−𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐  
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 𝟏𝟏)     𝑨𝑨)    𝒚𝒚′ = (𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝟏𝟏)𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒚𝒚  

 

 

        𝑩𝑩)   𝒚𝒚′ = (𝟑𝟑𝒙𝒙 + 𝒚𝒚)𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒚𝒚 

 

 𝟐𝟐)   𝑨𝑨)   𝒚𝒚′ = 𝟐𝟐𝒙𝒙(𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒚𝒚 − 𝟏𝟏) 

 

 

       𝑩𝑩)   𝒚𝒚′ = 𝟐𝟐𝒙𝒙(𝒚𝒚 − 𝒙𝒙) 

 

 𝟑𝟑)  𝑨𝑨)   𝒚𝒚′ = 𝒙𝒙𝟐𝟐𝒚𝒚 + 𝒚𝒚 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝒙𝒙 

 

 

 

      𝑩𝑩)   𝒚𝒚′ = 𝒙𝒙𝟐𝟐𝒚𝒚 − 𝒙𝒙𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝒚𝒚 

 

 𝟒𝟒)  𝑨𝑨)   𝒚𝒚′ = 𝟐𝟐𝒙𝒙𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 𝒚𝒚 − 𝒙𝒙𝒚𝒚𝟑𝟑 

 

 

 

      𝑩𝑩)   𝒚𝒚′ = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 

 

 السؤال التعلم ناتج  مثال / تمرین رقم

(1-4) P543 & P544 10 إیجاد الحل العام لمعادلات تفاضلیة من الدرجة الأولى قابلة للفصل  (3 marks) 

 قابلة للفصل أم لا؟  التفاضلیة حدّد ما إذا كانت المعادلة ،في الأسئلة التالیة

Determine whether the differential equation is separable? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Jalshobaki.com         

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Jalshobaki.com          Jalshobaki.com          

Jalshobaki.com         Jalshobaki.com          Jalshobaki.com          

Jalshobaki.com         Jalshobaki.com          Jalshobaki.com          

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       

Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       Al Shobaki    0508124370       الشوبكي       



P a g e  | 34 

 Jalshobaki.com إعداد: الشوبكي لث الثا المتقدم الفصل 12ریاضیات الصف                2022/ 2023نموذج امتحان الفصل الثالث     

 

 
 𝟗𝟗)   𝒚𝒚′ =

𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐𝒚𝒚�𝟏𝟏+𝒙𝒙𝟑𝟑�  
 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟎𝟎)   𝒚𝒚′ =
𝟑𝟑𝒙𝒙𝒚𝒚+𝟏𝟏  

 

 

 

 𝟏𝟏𝟏𝟏)   𝒚𝒚′ =
𝟐𝟐𝒙𝒙𝒚𝒚 𝒆𝒆𝒚𝒚−𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟐𝟐)   𝒚𝒚′ =
�𝟏𝟏−𝒚𝒚𝟐𝟐𝒙𝒙 𝐥𝐥𝐥𝐥𝒙𝒙   

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(9-16) P544 20 للفصل قابلة الأولى الدرجة من تفاضلیة لمعادلات العام الحل إیجاد  (5 marks) 

 ، المعادلة التفاضلیة قابلة للفصل. جد الحل العام، بصیغة صریحة إذا أمكن؟ في الأسئلة التالیة

The differential equation is separable. Find the general solution, in an explicit form if possible? 
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𝟏𝟏𝟑𝟑)   𝒚𝒚′ =  
𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒙𝒙𝒄𝒄𝒔𝒔𝒕𝒕𝒚𝒚  

 

 

 

 𝟏𝟏𝟒𝟒)   𝒚𝒚′ = 𝒙𝒙 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐𝒚𝒚 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟓𝟓)   𝒚𝒚′ =
𝒙𝒙𝒚𝒚𝟏𝟏+𝒙𝒙𝟐𝟐  

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏𝟔𝟔)   𝒚𝒚′ =
𝟐𝟐𝒙𝒙𝒚𝒚+𝒚𝒚  
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 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(17-20) 
P430 

  باستخدام معلوم مستقیم حول منطقة دوران عن  ناتج مجوف مجسم حجم إیجاد
 الحلقات  طریقة

21  (6-7 marks) 

ن من دوران المنطقة المذكورة حول المستقیم المذكور؟)17-20(في التمارین   ، احسب حجم المجسَّم الذي تكوَّ

In exercises 17–20, compute the volume of the solid formed by  revolving the given region about the given line? 

𝒚𝒚     ـــِ :احسب حجم المجسّم الذي تكوّن من دوران المنطقة المحدودة ب) 17 = 𝟐𝟐 − 𝒙𝒙   ،𝒚𝒚 = 𝟎𝟎   ،𝒙𝒙 =  :حول  𝟎𝟎

𝒚𝒚:     ـــِ احسب حجم المجسّم الذي تكوّن من دوران المنطقة المحدودة ب)  18 = 𝟒𝟒 − 𝒙𝒙𝟐𝟐     ،𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐  حول:                            

  𝑨𝑨)  (𝒙𝒙)المحور 

𝑩𝑩)    𝒚𝒚 = 𝟑𝟑  

  𝑨𝑨)  (𝒙𝒙)المحور 

𝑩𝑩)    𝒚𝒚 = 𝟒𝟒  
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𝒚𝒚:     ـــِ احسب حجم المجسّم الذي تكوّن من دوران المنطقة المحدودة ب) 19 = √𝒙𝒙     ،𝒚𝒚 = 𝟐𝟐     ،𝒙𝒙 =  : حول  𝟎𝟎

 

𝒚𝒚   :   ـــِ احسب حجم المجسّم الذي تكوّن من دوران المنطقة المحدودة ب)  20 = 𝒙𝒙𝟐𝟐       و𝒙𝒙 = 𝒚𝒚𝟐𝟐     حول                                                  :

𝑩𝑩)   𝒙𝒙 = 𝟒𝟒  

  𝑨𝑨)  𝒚𝒚المحور 

  𝑨𝑨)  𝒚𝒚المحور 

𝑩𝑩)   𝒙𝒙 = 𝟏𝟏  
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 𝟐𝟐𝟏𝟏)   ∫    
𝒙𝒙𝟑𝟑+𝒙𝒙+𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟐𝟐𝒙𝒙−𝟖𝟖      𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟐𝟐)   ∫    
𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟓𝟓𝒙𝒙−𝟔𝟔      𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(21-32) P516  22 في حالات مختلفة الجزئیة الكسور طریقة باستخدام نسبیةإیجاد تكاملات دوال  (7-6 marks) 

 ?Evaluate the Integral في الأسئلة التالیة، جد قیمة التكامل؟
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𝟐𝟐𝟑𝟑)   ∫     
𝒙𝒙+𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑+𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟐𝟐𝒙𝒙       𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟒𝟒)   ∫    
𝟏𝟏𝒙𝒙𝟑𝟑−𝟏𝟏       𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ا السؤال یحتاج إلى خطوات طویلة جداً على الطالب، ولھذا یفضل حل السؤال بتفكیك الكسور الجزئیة فقطإیجاد التكامل في ھذملاحظة: 

 ؟     𝟏𝟏𝒙𝒙𝟑𝟑−𝟏𝟏جد تفكیك الكسور الجزئیة لـــــِ    
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𝟐𝟐𝟓𝟓)   ∫    
𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑−𝟏𝟏𝒙𝒙𝟒𝟒−𝒙𝒙      𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 𝟐𝟐𝟔𝟔)   ∫    
𝒙𝒙𝒙𝒙𝟒𝟒+𝟏𝟏        𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 

 

 𝟐𝟐𝟕𝟕)   ∫ 𝟒𝟒𝒙𝒙−𝟐𝟐𝟏𝟏𝟔𝟔𝒙𝒙𝟒𝟒−𝟏𝟏     𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 المباشرةیحل باستخدام الصیغ ملاحظة: 

 یحل باستخدام التكامل بالتعویضملاحظة: 

   𝟒𝟒𝒙𝒙−𝟐𝟐𝟏𝟏𝟔𝟔𝒙𝒙𝟒𝟒−𝟏𝟏لـــــِ     فقط جد تفكیك الكسور الجزئیة

 إیجاد التكامل في ھذا السؤال یحتاج إلى خطوات طویلة جداً على الطالب، ولھذا یفضل حل السؤال بتفكیك الكسور الجزئیة فقط: ملاحظة
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𝟐𝟐𝟖𝟖)  ∫ 𝟑𝟑𝒙𝒙+𝟕𝟕𝒙𝒙𝟒𝟒−𝟏𝟏𝟔𝟔    𝒅𝒅𝒙𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   𝟑𝟑𝒙𝒙+𝟕𝟕𝒙𝒙𝟒𝟒−𝟏𝟏𝟔𝟔لـــــِ    فقط جد تفكیك الكسور الجزئیة

 إیجاد التكامل في ھذا السؤال یحتاج إلى خطوات طویلة جداً على الطالب، ولھذا یفضل حل السؤال بتفكیك الكسور الجزئیة فقطملاحظة: 
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𝟐𝟐𝟗𝟗)   ∫    
𝒙𝒙𝟑𝟑+𝒙𝒙𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟐𝟐𝒙𝒙+𝟏𝟏          𝒅𝒅𝒙𝒙  

 𝟑𝟑𝟎𝟎)   ∫    
𝒙𝒙𝟑𝟑−𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐−𝟑𝟑𝒙𝒙+𝟐𝟐         𝒅𝒅𝒙𝒙  

 𝟑𝟑𝟏𝟏)     

 

 

 

 

 

 

 𝟑𝟑𝟐𝟐)    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 یلغى السؤال، لأنَّھ یحتاج إلى خطوات طویلة جداً 

 یلغى السؤال، لأنَّھ یحتاج إلى خطوات طویلة جداً 

   𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟑𝟑𝒙𝒙𝟑𝟑+𝒙𝒙𝟐𝟐+𝒙𝒙لـــــِ    فقط جد تفكیك الكسور الجزئیة

   𝟒𝟒𝒙𝒙+𝟒𝟒𝒙𝒙𝟒𝟒+𝒙𝒙𝟑𝟑+𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐لـــــِ    فقط جد تفكیك الكسور الجزئیة
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 . 𝟖𝟖𝟎𝟎𝟎𝟎خلیة. وبعد ساعة واحدة، یتضاعف عدد أفراد المجتمع إلى  𝟒𝟒𝟎𝟎𝟎𝟎على فرض أنَّ مستنبت بكتیري یحتوي في البدایة على  . 9

A ( ساعات؟ 𝟑𝟑أفراد المجتمع بسرعة بعد حدد عدد 

B (جد معادلة للمجتمع في أي زمن؟ 

C ( ساعات؟ 𝟑𝟑.𝟓𝟓بعد  أفراد المجتمعكم سیكون عدد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

(9-14) P534     حل تطبیقات على معادلات تفاضلیة𝒚𝒚′ = 𝒌𝒌𝒚𝒚  23 تحققّ شرطاً ابتدائیاً معطى  (7-6 marks) 

ن التمارین   Exercises 9–14 involve exponential growth النمو الأسي  )9-14(تتضمَّ

Suppose a bacterial culture initially has 400 cells. After 1 hour, the population has increased to 800. 

(a) Quickly determine the population after 3 hours. (b) Find an equation for the population at any 

time. (c) What will the population be after 3.5  hours? 
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 .  𝟒𝟒𝟎𝟎𝟎𝟎، تضاعف عدد أفراد المجتمع إلى ساعتینخلیة. وبعد  𝟏𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎على فرض أنَّ مستنبت بكتیري یحتوي في البدایة على  . 10

A (  ساعات؟ 𝟔𝟔حدد عدد الأفراد بعد 

B (جد معادلة للمجتمع في أي زمن؟ 

C (  ساعات؟ 𝟕𝟕كم سیكون عدد الأفراد بعد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Suppose a bacterial culture initially has 100 cells. After 2 hours, the population has increased to 400. 

(a) Quickly find the population after 6 hours. (b) Find an equation for the population at any time. 

(c) What will the population be after 7 hours? 
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 في البدایة.   𝟏𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎ساعات. إذا كان عدد أفراد المجتمع   𝟒𝟒على فرض أنَّ مستنبت بكتیري یتضاعف تعداده كل  . 11

A (  ؟   𝟒𝟒𝟎𝟎𝟎𝟎فحدد سریعاً متى تصل إلى 

B ( جد معادلة للمجتمع في أي زمن؟ 

C ( ؟ 𝟔𝟔𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎حدد الزمن الذي یصل فیھ عدد الأفراد إلى 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Suppose a bacterial culture doubles in population every 4 hours. If the population is initially 100, 

(a) quickly determine when the population will reach 400. (b) Find an equation for the population 

at any time. (c) Determine when the population  will reach 6000? 
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 في البدایة.  𝟐𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎ساعات. إذا كان عدد أفراد المجتمع   𝟓𝟓على فرض أنَّ مستنبت بكتیري یتضاعف تعداده ثلاث مرات كل . 12

A (  ؟  𝟓𝟓𝟒𝟒𝟎𝟎𝟎𝟎حدد سریعاً متى تصل إلى 

B (جد معادلة للمجتمع في أي زمن؟ 

C (  ؟  𝟐𝟐𝟎𝟎,𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎𝟎حدد متى یصل عدد الأفراد إلى 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Suppose a bacterial culture triples in population every 5 hours. If the population is initially 200, 

(a) quickly determine when the population will reach 5400. (b) Find an equation for the population 

at any time. (c) Determine when the population will reach 20,000? 
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من إي كولاي الحالیة وھو الزمن المناسب  %𝟗𝟗𝟎𝟎دقیقة. أزال علاج للعدوى   𝟐𝟐𝟎𝟎على فرض أنَّ تعداد إي كولاي یتضاعف كل . 13
 ؟ 𝑻𝑻. جد الزمن   𝟏𝟏𝟎𝟎𝟖𝟖دقیقة، وتمَّ تطبیق العلاج فعاد التعداد إلى العدد    𝑻𝑻، ونمت لمدة   𝟏𝟏𝟎𝟎𝟖𝟖لإنجاز ما یلي. بدأ أفراد المجتمع بالعدد  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Suppose that a population of E. coli doubles every 20 minutes. A treatment of the infection 

removes 90% of the E. coli present and is timed to accomplish the following. The population starts 

at size 𝟏𝟏𝟎𝟎𝟖𝟖, grows for T minutes, the treatment is applied and the population returns to size 𝟏𝟏𝟎𝟎𝟖𝟖. 

Find the time T ? 
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× 𝟑𝟑.𝟐𝟐وبھرینز إلى أنَّ كوكب الأرض بھ حالیاً      زتشیر الأبحاث التي قام بھا میدوز ومیدوز وراندر . 14 من الیابسة صالحة   فدان    𝟏𝟏𝟎𝟎𝟗𝟗
× 𝟐𝟐إلى    𝟏𝟏𝟗𝟗𝟖𝟖𝟎𝟎للتغذي علیھم، واحتاج التعداد في عام    فدان   𝟏𝟏𝟎𝟎𝟗𝟗إلى    𝟏𝟏𝟗𝟗𝟓𝟓𝟎𝟎للزراعة. تطلب التعداد السكاني العالمي في   .   فدان   𝟏𝟏𝟎𝟎𝟗𝟗

 د الذي یمكن تحملھ؟ إذا كانت المساحة المطلوبة تنمو بنسبة مئویة ثابتة، ففي أي سنة سیصل تعداد السكان إلى القیمة العظمى للعد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 للتحضیر للإجابة على أسئلة البونص فیتوجب على الطالب:

𝟔𝟔)مراجعة ملزمة  . 1 − ،   (𝒚𝒚)وحول    (𝒙𝒙)مفھوم الأقراص حول   – حجم الھرم  – الحجوم الدورانیة والتدرب على إیجاد الحجوم بالشرائح  (𝟐𝟐
   15صفحة   𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩كذلك صفحة الــــ    

𝟔𝟔)ملزمة  . 2 −  عامة  𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩𝑩) أسئلة  7)، كذلك صفحة ( 9) + سؤال ( 8سؤال (  3) الفكرة  2صفحة (  ⟵طول القوس ومساحة السطح    (𝟒𝟒

𝟕𝟕)ملزمة  . 3 − ، وكذلك تكامل الدوال المثلثیة العكسیة  ) 4استخدام التكامل بالتعویض ثمَّ بالأجزاء صفحة (  5التكامل بالأجزاء، فكرة   (𝟐𝟐
∫الأساسیة     𝐬𝐬𝐬𝐬𝐥𝐥−𝟏𝟏  𝒅𝒅𝒙𝒙       ،∫ 𝐜𝐜𝐜𝐜𝐬𝐬−𝟏𝟏  𝒅𝒅𝒙𝒙       و   ،∫ 𝐭𝐭𝐭𝐭𝐥𝐥−𝟏𝟏  𝒅𝒅𝒙𝒙    ) مھم جداً 5صفحة (   

𝟕𝟕)ملزمة  . 4 −  )  5) وصفحة (4معدلات التضاؤل صفحة (  (𝟔𝟔

 )   7) وصفحة ( 6قانون نیوتن للتبرید صفحة ( -

 ) 9) وصفحة (8المرابحة المركبة صفحة ( -

𝟕𝟕)ملزمة   . 5 −  )  7) وصفحة ( 6مراجعة موضوع النمو اللوجیستي صفحة (  (𝟕𝟕

 المراجعات العامة وملازم أسئلة الاختیار من متعدد والموجودة في صفحة الملازم على الموقع التركیز على ملازم  . 6

 السؤال ناتج التعلم  مثال / تمرین رقم

Undisclosed  25      +      24 ناتج من الخطة الفصلیة 
(5 marks) + (5 marks) 

 الشوبكي وبالتوفیق للجمیع إن شاء الله

Research by Meadows, Meadows, Randers and Behrens indicates that the Earth has  𝟑𝟑.𝟐𝟐 × 𝟏𝟏𝟎𝟎𝟗𝟗 acres of arable land available. 

The world population of 1950 required   𝟏𝟏𝟎𝟎𝟗𝟗 acres to sustain it, and the population of 1980 required   𝟐𝟐 × 𝟏𝟏𝟎𝟎𝟗𝟗  acres. If the 

required acreage grows at a constant percentage rate, in what year will the population reach the maximum sustainable size? 
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