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التاسعة الوحدة

المزيد من المعادلات
الصف
العاشر
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الصيغة التربيعية 
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ــــ
ــــ
ــــ
ــــ
ـــ

3
2

ــــ
ــــ
ــــ
ــــ
ــــ
ـــ

3
2

ــــ×
ــــ
ــــ
ــــ
ــــ
ـــ

3
2

× س2=   216 ــــ
ــــ
ــــ
ــــ
ــــ
ـــ

2
3

324س2=   324 س
=

= 18
سم

18 = الطول
سم

 .
.

0× 18 ــــ
ــــ
2
3

12 =العرض  =
سم

س ــــ
ــــ
ــــ
ــــ
ــــ
ـــ

2
3

العرض  =













=2+
س

+ س2ص = 

ـــــــ2س
س4

= 0

3ــــــــ
س

2س ص
=

+5

3ــــــــ
س

5 +2س
3ــــــــ
س

5 +2س

+ 3

ـــــ
ــــ

س ـــــ
ــــ

2

التحليل إلى0 =
عوامل

0 =(3 (س -(1(س -

س =
1

3س =  أو

نعوض في
المعادلة :

+2ص =  
صس

=
س =

س =1
3

حل المعادلتين
هو :

(3,1)(3, 5) أو

ص
=

2 + 1 = 3

2 + 3 = 5

الح
ل



4ص = س+ 

س3+ 2
س

2 1 +ص =

4س+ = س3+ 2
س

2+1

= 0 س3+ 2
س

2+ 1 ـــــ
ــــ

ــــ س
ــــ
ـ

4

2
س

0 =س2+2 ــــ
ــــ
ـ

3
2ب = 3جـ = -2أ =

ب –
أجـ4

2 ــ
ب

ـ
ـ
+

2
أ

س
=

4 – 4×2×-3 ـ2-
ـ

+
2×2

س
=
س
=

4 + 24 ـ2-
ـ

+
4

28 ـ9-
ـ

+
4

=

سس =
=

28 -2+
4

28 ـ2-

4ـ
1,82ــ=0,82=

نعوض في
المعادلة :

ص =  س+
ص4
=

0,82س = 

ص1,82س = -
=

0,82 + 4 = 4.82

-1,82 + 4 = 2,18

حل المعادلتين
(2,18 , 1,82-)أو(4,82 , 0,82)هو :



2=  س +  3س + 4 + 2س

3س + 4 + ــــــــ س2س
0 = 2ــــــــ   0 = 1س + 3 + 2س

نحل المعادلة باستخدام الصيغة
التربيعية

ب –
أجـ4

2 ــ
ب

ـ
ـ
+

2
أ

س
=

9–4×1×1 ـ3-
ـ
+

2×1
س
=

=
5 ـ3-

ـ
+

2

سس=
=

= -0.38 5 -
3

+
2

5 ـ3-
2ـ

= -2.6

نعوض في
المعادلة :

ص =  س+
ص2
=

0,38س = - 

ص2,6س = -
=

-0,38+ 2 = 1.62

-2,6 + 2 = - 0,6

احداثي
النقطتين

(- 0,38, 1.62),(-2,6 , - 0,6)





2 س+ 3  = + 3 2
س

2

+ 3 2
س

0 =2س - 3 -2

1س + 3 - 2
س

التحليل إلى0 =2
عوامل س2)

-1)
س) 
-1)

= 0

أ
و

س =
1

 س =
2
ـــ
ـ

1

5 = 2 + 1×3 = ص

= ص 
2
ـــ
ـ

1 3×     + 2= 3,5
نعوض في
المعادلة

2 س+ 3ص = 



3
س

ص
2س
س

 مساحة–أ) مساحة الشكل = مساحة المستطيل 
المربع

= 38 ص2+س8
ب) محيط  الشكل = مجموع اطوال

أضلاعه

= 21 س3
ص

ــ
ــ
ــ
ــ
ــ
ــ

2س

س194 = ـ
ـ

ص
= 19 ص+س4

نقسم الطرفين
2على

ـــــــــ
ـــــــــ
ـــــــ

2
ـــــــــ
ـــــــــ
ـــــــ

2
ـــــــــ
ـــــــــ
ـــــــ

2

= 21 ـــــــــ19)
(س4

ــ
ــ
ــ
ــ
ــ
ــ

2س

= 21 ــس57
ــ
ــ
ــ
ــ
ــ

2س 1ـــــــ
س2

2

= 21 1ـــــــس57
س3

2

+ 21 ـــــــــ
س57

13
س

2= 0

س3 (ج

نعيد ترتيب المعادلة
تابعكالتالي:

الحل



+ 21 ـــــــــ
س57

13
س

2= 0
21جـ = 13أ =  57ب = -

3249 ـ57
ـ

+

2 × 13
س =

21 ×13 ×4 ــ

3249 ـ57
ـ

+

26

1092 ــ
س=

2
ب –

أجـ4
ــ
ب

ـ
ـ
+

أ2
س =

2157 ـ57 
ـ

+

26
=

2157  57+

26

2157 ـ57 
26ـ

س=س= أو

3,98س=

0,41س=

س =س= 3,980,41

س194 =نعوض في المعادلة : ـ
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ

ص

= 194× 3,98 ـ
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ

3,08 =ص

= 17,36 = 194× 0,41 ـ
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ

ص

اذن حل المعادلتين  هو:

3,09ص =  3,98س=

17.38ص =  0,41س=
أو

و

و



نعوض في
المعادلة :

ص =
س
2- =ص

0 =ص
س3+ 2س ص =

س=

ص = س

س3+ 2س

س3+ ــــــــ2س
ـ س

= 0

س2 + 0 =2س
نأخذ س عامل

2 +(          )سمشترك 0 =س

0س = 
0 = 2س +

س =
2

أما
أو

0س = 
س =

نقاط تقاطع المنحني2-
هي :

(0,0)(-2, -2) ,



1س ــــــ 2ــــــ 
= 0

2س + 4 + 2س

1س + 2 + بالتحليل الى0 =2س
عوامل س +)

1)
= 0 س +)

1)

نعوض في
المعادلة :

س2ص ـــــــــ 
0 = 1ــــــــ 

1 + 1- × 2 =ص

ص = -
1

س =
-1

س =
-1

أوأما

س +2ص = 
1 س =

-1

حل
المعادلتين :

(-1,-1)

-1-1-1-1













,

 في المعادلة التربيعية لإيجادسنعوض قيم 
 ثم نكمل الجدول ونرسم الدالة :صقيم 

5-3 -4 -3 05 0

(0, -3)

(1 ,  -4)

(3 , 0),(-1, 0)

نقطة رأس
المنحنى





 شكل المنحنى يكون(1
 إيجاد نقطة تقاطع المنحنى مع المحور(2للأعلى :

الصادي :

س3ــــــــ
4ــــــــ 

2س ص =

 ــــــــ(0) 3ـــــــ 
4

(0)2 ص =
0نضع س = 

=  -4

 إيجاد نقاط التقاطع المنحنى مع المحور(3
السيني  :

(0, -4)

س3ــــــــ
4ــــــــ 

2س ص =
0 =(4(س - (1(س +

4 س = 1 س = - أو

0نضع ص = = 0

(4, 0) (-1, 0)

اذن نقاط التقاطع مع المحور
السيني:

,

 إيجاد  نقطة رأس المنحنى(4
للدالة:

الاحداثي السيني لنقطة رأس
المنحنى :

ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ

ـــــــس =
ــ
ب
2
أ

ــــــــــ
ــــــــــ
ــــــــــ
ــــــــــ
ــــــــ

=
ــــــــ

(-3) 2×1

3ب = - 4جـ = -1أ =

الاحداثي الصادي  لنقطة رأس
المنحنى :

اذن نقطة التقاطع مع المحور
الصادي :

= 1,5
س3ــــــــ

4ــــــــ 

2س ص =

× 3ـــــــ 
(1,5)

(1.5)
2 ـــــــص =

4
= - 6.25

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

=3
2

رأس المنحنى
للدالة :

(1,5 , -6,25)



(0, -4)

(4, 0) (-1, 0)

نقاط التقاط مع المحور
السيني:

نقطة التقاط مع المحور
الصادي :

رأس المنحنى للدالة :

,

معادلة محور التماثل لدالة
المنحنى:

(1,5 , -6,25)

ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ

ـــــــس =
ــ
ب
2
أ

= 1,5

1,5س = 





 شكل المنحنى يكون(1
 إيجاد نقطة تقاطع المنحنى مع المحور(2للأعلى :

الصادي :

ــــــــ
5س  + 4 ـــــــ

 س

2
ص  =

5 + (0) 4ـــــــ  (0)2 ص =
ـــــــــ

0نضع س = 

=  5

 إيجاد نقاط التقاطع المنحنى مع المحور(3
السيني  :

(0, 5)

س4 +
5 ـــــــــ

2س
ص =

(5(س + (1(س -
= 0

5 س = -1 س =  أو

0 = نضع ص =
0

(-5, 0) (1, 0) اذن نقاط التقاطع مع المحور
السيني:

,

 إيجاد  نقطة رأس المنحنى(4
للدالة:

الاحداثي السيني لنقطة رأس
المنحنى :

ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ

ـــــــس =
ــ
ب
2
أ

ــــــــــ
ــــــــــ
ــــــــــ
ــــــــــ
ــــــــ

=
ــــــــ

(-4) 2× -1

4ب = - 5جـ = 1أ =-

الاحداثي الصادي  لنقطة رأس
المنحنى :

اذن نقطة التقاطع مع المحور
الصادي :

= -2

س4ــــــــ 
+ 5

ــــــ
ــ

س

2 ص =

× 4ـــــــ 
(-2)

ـــــــ
(-2)

2
5 +ص  =

= 9

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

=4
-2

رأس المنحنى
للدالة :

(-2 , 9)

ــــــــ
5س  + 4 ـــــــ

 س

2

0 =

× -1 [                                 ]

=
4ـــــــــ 

+ 8+ 5 = 0



(0, 5)

(-5, 0) (1, 0)

نقاط التقاط مع المحور
السيني:

نقطة التقاط مع المحور
الصادي :

رأس المنحنى للدالة :

,

معادلة محور التماثل لدالة
المنحنى:

(-2 , 9)

ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ
ـــــــ

ـــــــس =
ــ
ب
2
أ

= -2

(0, 5)

(-5, 0) (1, 0)

(-2 , 9)

2س= -





س =
2

-1





ــــــــ2س
س2 

7ـــــــ  +
1

ـــــ
ـــــ

 1
ــــ
ــــ

8ـ 

 س) =
(1ـــــــــ 

2

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

=
-
22

1- =د

(-1)
2

ـــــ
ـــ
1

+
ك

س +)أ 
(د

2

ك
=

ـــ
ـــ
ك =7ـ
-8

ــــــــ
س2

7ــــــــ 

2س
ـ
ـ
ـ
ـ
ـ

ـــ
ـــ
7ـ

ــــ
ــــ
8ـ

س)
ـــــــــ

1)

2

ك
=

( معامل سطريقة أخرى : 
(1يساوي 

2





) شكل المنحنى يكون1
للأعلى :

) نقطة تقاطع المنحنى مع المحور2
الصادي :

) إيجاد نقاط التقاطع المنحنى مع المحور3
12 س +8+السيني  : 2س ص =

0 =(6(س + (2(س +
0
=

نقاط التقاطع مع المحور
السيني:

(0, 12)

6 س = -2 س = - أو

(-6, 0) (-2, 0),

 إيجاد نقطة رأس(4
المنحنى:

-  4 س +)
4)

2

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

=
8
2

4 =د

ك
=12

ــ
ــ
ــ
ــ
ـ

(4)
2

ــــــ
16

+
ك

س +)أ 
(د

2

ك
=

12

ك =
-4 نقطة رأس

المنحنى:
(4- , 4 -)(- د , ك) =

معادلة محور
س = -التماثل :
د

2س 12 س +8+ص =

س = -
4

0س = 



) نقطة تقاطع المنحنى مع المحور2
الصادي :

) نقاط التقاطع مع المحور3
السيني:

نقطة رأس
المنحنى:

(-4 , -4)

معادلة محور
التماثل :

س = -
4

) شكل المنحنى يكون1
للأعلى :

(0, 12)

ـــــــ )
2, 0)

(-6, 0)

(0, 12)

(-6, 0) (-2, 0)

(-4 , -4)

4س= -



2)

 شكل المنحنى يكون(1
) إيجاد نقطة تقاطع المنحنى مع المحور2للأعلى :
الصادي :

ص = -
24

0نضع س = 

 إيجاد نقاط التقاطع المنحنى مع المحور(3
السيني  :

(0, -24)

س10ــــــــ 
+ 24

2س 0 =

0 =(4س - )(6س - )
4 س = 6 س = 

0 =

0نضع ص = 

(4 , 0) (6, 0) ,
اذن نقاط التقاطع مع المحور السيني:

اذن نقطة التقاطع مع المحور الصادي :
س -10+

24
ــــــ
ــ

س

2 ص =

× -1 س -10+
24

ــــــ
ــ

س

2 0 =

 إيجاد نقطة رأس(4
المنحنى:

5د = -

+  1 ـــــــ
س ــــــ)
5)

2

نقطة رأس
المنحنى:

- د ,)
(ك

= (5 , 1)
معادلة محور

التماثل :
س = -
د

-
س

2 24 س -10+ص =

5س = 

2س ص
=

 س10ــــــ 
+ 24 س                   +10ـــــــ 2س

24
 ــــــــ25 +

5ـــ2 ــــ
1

ص
ص ==

1ك = 

بالاكمال الى
مربع

[ـ                      ] ـــ
ــــ
ـ
ــــ
ــــ
ـ

[

][                     ] ــــ
ــــ
ـ

س) 
(5ــــــ 

2



) نقطة تقاطع المنحنى مع المحور2
الصادي :

) نقاط التقاطع مع المحور3
السيني:

) نقطة رأس4
المنحنى:

(5 , 1)

) معادلة محور5
التماثل :

5س = 

) شكل المنحنى يكون1
للأعلى :

(0, -24)

( 6, 0)  ,(4 , 0)

(24- ,0)5س= 

(4 , 0) (6, 0)
(5 , 1)



3)

) شكل المنحنى يكون1
للأعلى :

) نقطة تقاطع المنحنى مع المحور2
الصادي :

) إيجاد نقاط التقاطع المنحنى مع3
7س -6+المحور السيني 2س ص =

0 =(7(س +(1(س -
0
=

نقاط التقاطع مع المحور
السيني:

(0, -7)

7 س = -1 س =  أو

,7( ــــــ 
0)

(1, 0),

 إيجاد نقطة رأس(4
المنحنى:

ـــــــ
ـــ
16

س +)
3)

2

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

=
6
2

3 =د

ك
=

ــ
ــ
ــ
ــ
ـ

(3)
2

+
ك

س +)أ 
(د

2

ــــ
ـــ
7

=  -16

نقطة رأس
المنحنى:

- د ,)
(ك

(-3 , -16) =

معادلة محور
س = -التماثل :

د

2س 7س -6 +ص =

3س = - 

0س = 



) نقطة تقاطع المنحنى مع المحور2
الصادي :

) نقاط التقاطع مع المحور3
السيني:

نقطة رأس
المنحنى:

(-3 , -16)

معادلة محور
التماثل :

س = -
3

) شكل المنحنى يكون1
للأعلى :

(0, -7)

ـــــــ )
7, 0)

(1, 0)
(0, -7)

,7 ـــــــ )
0)

(1 ,0)

(-3, -16)

س = -
3



(-2, 0) (3, 1)

(-4, 3) (0, -1)







(أ 

    تقع في منتصف المنحنى20قيمة س = 
(20, 0) رأس

المنحنى = (ب 

: 40 الى 0قيم س الممكنة من  ؞
40 ≤   س    ≤  0

قيم ع هي ارتفاع المنحنى( جـ

ـــــــــــــع =0س = 
ـــــــــــ

-1
40

=  -10 × (20)
2

ـــــــــــــع =20س = 
ـــــــــــ

-1
40=  0

(20 الى 0قيم س من )

0 ≤   ع  ≤  10 -مجال  قيم ع :؞

× (0)2

(د

عرض القوس(ه
=

  م40
ارتفاع القوس

=
 م10

( 20 , 0)

(0 , -10)



3
س

2 ص
=

3س +6 +

2س 3 (                     ) 1 س +2+   ص
=

3 (            ) س  +
1

2
+
0

ص =

(أ 

(ب 

 احداثيات نقطة تقاطع المنحنى مع المحور
الصادي :

نضع س =
03 (             )  س +

1

2
+
0

ص
=

0

 3   ×  (1)

(0, 3)

=  3



نضع ص =(ث
03 (           ) س+

1

2
+
0

0ص  =

 (           ) س +
1

2
(نأخذ الجذر التربيعي= 0 

للطرفين)
س +

1
1س = -= 0

معادلة محور(ت
س = -التماثل :

د
1س = - 

رأس
المنحنى:

(0 , 1-)(- د , هـ) =

ـــــــــ
ـــــــــ
ـــــــــ
ــــــــ

3
ـــــــــ
ـــــــــ
ـــــــــ
ــــــــ

3

(0 ,1-) احداثيات تقاطع المنحنى مع المحور السيني  :

(0, 3)

(-1 ,0)

س = -
1





(5 - 9 )

التمثيلات البيانية لدوال
أخرى



2.62.5243.53.33.2

3.33.5422.52.62.75









موقع
خطي التقارب :المنحنى :

س =  :  الرأسيو  0ص =   : الافقي
0

3أ = 

في الربع الأول والثالث

هما المحورين  السيني والصادي

المنحنى لا يقطع المحورين
ك =ابدا

-3 موقع المنحنى :
خطي التقارب :

في الربع الثاني
س =الرأسي  : و  3ص = -الافقي : والرابع

0 الجزء المقطوع من محور
السينات

0عند ص = 

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ

-
كأ

ــــــــ= س =
ــــــــ
ــــــــ

-(-9)
-
3

 = -3
, 3- )؞ المنحنى يمر بالنقطة 

0)

0ك = 

9أ = -



موقع المنحنى :
خطي التقارب

الجزء المقطوع من محور:
السينات:

في الربع الأول
والثالث

ك =
3.5

0,   س = 3,5ص = 
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

-
كأ

ــــــ= س =
ــــــ
ــــــ
ــــــ
ــــــ

ـ

- 2
3.5

 = - 0,57

, 0,57- )؞ المنحنى يمر بالنقطة 

0)

موقع المنحنى :

خطي التقارب :

في الربع الثاني
والرابع

هما المحورين  السيني والصادي

المنحنى لا يقطع المحورين
ابدا

0ك  = 
4أ  = -

2أ = 

نقسم المعادلة
2على 

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

2
س 3.5 + ص =

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

-
4
س ص

=



0س = 5ص = -

6

18
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

-
كأ

س
=

 ك =
ــــــ
ــــــ
ــــــ

-
6أ

= -3

18 =6 × 3أ  =



موقع المنحنى :

خطي التقارب :
الجزء المقطوع من محور

السينات

في الربع الثاني
والرابع

3ص = 

س
=

3ك =  1أ = -

0س = 

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ

-
كأ

ــــــ= 
ــــــ
1
3

= 0,3







4ص = 

2ص = -

1س = - 3س = 



2



2س = 2  =  - س + 00ص = 

نقاط التقاطع
المستقيم مع
المحورين

2ص = 2 + (0)ص = - 0س  = 

(0, 2), (2, 0)

2ص = - س + 

الميل =

الجزء المقطوع من  محور
الصادي =

[ ( 2 , 0 )[ عند النقطة  

(2, 0)(0, 2)

ــــــــــــــ
ــــــــــــــ
ــــــــــــــ
ــــــــــــــ

2

 0
ـــــــــ

2ـ 

ــــــــــ=
ــــــــــ
ــــــــ

-2
2

=  -1

(0, 2)

 2
ـــــــــ

0ـ 

ـــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــ

=
التغير الرأسي
التغير الأفقي



(0, 6)

(-2, 0)

(0, 4)

(4 , 0)





ص =0س  = 
0

3س موجبمعامل

؞ الجز المقطوع من المحور
الصادي =

0

(0 , 0 )  عند النقطة  ]

]



1ص = 0نضع  س  = 

3س معام
ل

موجب

1؞ الجز المقطوع من المحور الصادي =

[ (1 , 0 )  عند النقطة  ]



في  (3 , 0 )نعوض النقطة 
الدالة

أص =
س

- ب3

- ب3(0)أ =  3
3  =

3؞ ب  = -
- ب

في (4 , 1 )نعوض النقطة 
الدالة

- ب3أ سص =

ــــــــ3(1)أ =  4
( - 3) 4  =

1؞  أ  = 
+ 3 أ

؞  أ  +  ب
1+ (-3)   =-2

 ( 0 , 3)
 ( 1 , 4)





نقطة  تقاطع الدالة
الأسية مع المحور

الصادي
 ( 0 , 1)

س -2 -1 0 1 2

ص 139
ـــــــــــ1

ـــــــــــ
ـــــ

3
ـــــــــــ1

ـــــــــــ
ـــــ

9



نقطة  تقاطع الدالة
الأسية مع المحور

(1 , 0 ) الصادي

س -2 -1 0 1 2

ص
124 ـــــــــــ1

ـــــــــــ
ـــــ

2
ـــــــــــ1

ـــــــــــ
ـــــ

4



3ص =
ــــــــس

ــــــــ
ــــــــ
ــــــــ
ـــــــ

-
1
س ص =

+ س2+ س3سص =









 ( 0 , -1)

المنحنى التكعيبي

موجبة



الدالة الخطية

- 3

1,60
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