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النسب المثلثية لزوايا قياسها اكبر من
90°

الوحدة الثالثة عشرة

العاشر الصف



الجيب وجيب التمام والظل لزوايا أكبر
°من90

( 13 - 1)
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(13-2)
قانون الجيب 
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127°

 19°

=  0,8

د
ه

و

 سم10
 سم7

 34°

يوجد زاوية ثانية د ه و  منفرجة في الربع
الثاني

جا
-1

0,8  =(ه)

Shift  sin (0.799)



ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

ــ

6

(60)جا 
=

 سم0.938  =

ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

ــ

6,5

(ب)جا 

110,3°

(°60) × جا 6,5

6
ـــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــ

ـــــ

=(ب)جا 

(ب)جا 
(ب)1-جا

Shift  sin (0.938)

=  0,938

°69,7ق(ب)  =  ^

=  ( أ )ق
^

50,3°

9,7°

يوجد  قياس  الاخر
  فيبو   أ  للزاويتين  

الربع الثاني
°110.3ق(ب)  =  ^

=  ( أ )ق
^

9,7°

=  ( جـ )ق =  ( جـ )ق60°^ ^60°



30,9°109,1°



ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

ــ

7

(60)جا 
=

=  0.618
سم

ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

ــ

5

(جـ)جا 

(°60) ×  جا 5

7
ـــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــ

=(جـ)جا 

سم5

Shift  sin (0.618)

°38,2ق(جـ )  =  ^

(جـ)جا   
-1

 سم0.618 =



ــــــــــــــــ
ــــــــــــــــ
ــــــــــــــــ
ــــــــــــــ

12
(°55)جا 

ـــــــــــــــــب̷
ـــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــ
ـــــــــــــ

(°38)جا 

ــــــــــــــــج̷ـ
ــــــــــــــــ
ــــــــــــــــ
ــــــــــ

(°87)جا 
= =

38°

ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

ــ

12

(°55)جا 

ـــــــــــــــــــب̷
ـــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــ

ـــــــ

(°38)جا 
=

(°38) × جا 12

(°55)جا 

ـــــــــــــــــــــــــــ=ب̷
ـــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــ

 سم9  =

ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

ــ

12

(°55)جا 

ـــــــــــــــــــجـ̷
ـــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــ

ـــــــ

(°87)جا 
=

(°87) × جا 12

(°55)جا 

̷
ـــــــــــــــــــــــــــ=جـ

ـــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــــــــــ

 سم14,6  =

 سم35.6= 14.6 +  9 + 12محيط المثلث =

 سم35,6





(13-3)
قانون جیب التمام 



تقابل اصغر ضلع في
المثلث

°60ه = 

جتا
-1

Shift  cos (0.5)= (ه) ــــــــــــ
ــــــــــــ
ــ

1
2

°109,4ه =  

جتا
-1

ــــــــــــ= (ه)
ــــــــــــ
ــ

-1
3

Shift  cos   (       ) ــــــــــــــــــــ
ــــــ

-1

3





 سم7

 سم5 سم6

أ

ج ب

جتاجا

جتا

حالات المثلث  التي نتسخدم فيها قانون الجيب
وجيب التمام

 سم7

6
سم

ج ب

أ

80°

ضلعين وزاوية محصورة
بينهم

ضلع
وزاويتين

ثلاث اضلاع

اذا علم :

80°
6
سم

 سم7

أ

ج ب

80°

 سم7

أ

ج ب

60°

جا

ضلعين وزاوية
مقابلة





أ

ج
ـ

ب

5 سم7
سم

 سم8



100 (45)جتا+144 2  × 12 × 10 ـــ
ـــ
ـــ

̷̷ب

أ
̷̷

̷̷ج

=  8.62

ــــــــ
240

(45)جتا 244= 74.3

8.62أج  = 74,3
سم ̷̷ب  =

2(ج)
(أ  )

2

+
(ب)جتا̷̷̷̷ ــ  أ   ج2

ــ
ــ
ــ
ـ

̷̷ ̷̷
= ( ب )

2 ̷̷

= ( ب )
2 ̷̷

= ( ب )
2 ̷̷



تابع
الحل :



15ع = 8ص = 13س = 

الحل :

ــــــــــــــــــــــــــــــــ= (ع)جتا
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــ

= (ع)جتا
2 × 13 ×  8

ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــ

225 ــ
ــ
ــ
ــ
ـ

64 169+

°87,7س = 

ـــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــ

ـ

208
8 =

0,038

ــــــــــــــــــــــــــــــ= (س)جتا
ــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــ

ــــــــــــ

= (س)جتا
2 × 8 ×  15

169 ــ
ــ
ــ
ــ
ـ

225 64+
240
120

°60س = 

=

ــــــــــــ
ــــــــــــ

1
2

ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــ

ــــــــــــــ
ــــــــــــــ
ــــــــــــــ
ــــــــــــــ

ـــ
= (ع)جتا= (س)جتا

ــــــــــــــــــــــــــــــــ= (ص)جتا
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــ

= (ص)جتا
2 × 13 ×  15

ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــ

64 ــ
ــ
ــ
ــ
ـ

225 169+

°32,2س = 

ـــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــ

ـ

390
330 =

0,846 = (ص)جتا

2س ــ
ــ
ــ
ــ
ـ

̷̷ 2ع +2ص
̷̷ ̷̷

2ص ـــ
ـــ
ـــ

2ع +2س ̷̷̷̷ ̷̷

̷̷  ص ع2 ̷̷
̷̷̷̷  س ص2

̷̷̷̷  س ع2

2ع ــــ
ــــ
ـ

2ص +2س
̷̷ ̷̷ ̷̷

س̷̷

̷̷ع

ص̷̷



(د)
2 (ت

)

2
+ (ف)جتا̷̷̷̷ ــ  ت  د2

ــ
ــ
ــ
ـ

̷̷ ̷̷ (ف)=
2 ̷̷

(95)جتا 15 × 2ـــــــ 
×10

351,14

= 18.7  =̷̷ف 351,14

ف̷̷

̷̷ت

̷̷د

أ)

 م18.7ت د  = 

ــــــــــــــــــــــــــــــــ=(د) جتا
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــ

̷̷̷̷ ت  ف2
(د)

2
ــــ
ــــ
ـ

(ف)
2

(ت)
2

+̷̷ ̷̷ ̷̷

2 × 15 ×  18.7

474.69

ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــ

ــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــ

=(د) جتا

18.7

(10)
2

ــــ
ــــ
ـ

(18.7)
2

(15)
2

+

561
= 0,846 =(د) جتا

ب)

Shift  cos (0.846)

ج)

°32,2ق(د)  =  ^

( 32.2 + 95 ) – 180ق(ت)  =  ^

°52.8ق(ت)  = 
^

(10)
2

(15)
2

+

32,2°

(ف)=
2 ̷̷

(ف)=
2 ̷̷



 × س ×2 ــــــــــ
س2

(120)جتا

×

2س4 +2س

= ـــ441
ـــ
ـــ
ـ

ـــــــــ2س24س5
ـــــــــ
ـــــــــ
ــ

2
1 ــ
ــ
ــ
ــ

2س 63   =

س 7,9س = 63

( أ )جتا ̷̷̷̷ ب  جـ2
=   (أ  )

ــــ2
ــــ
ـ

(جـ)
2

(ب)
2

+
̷̷̷̷ ̷̷

7بالقسمة على 

نأخذ الجذر
التربيعي

̷̷ب

أ
̷̷

̷̷جـ

= (21)
2

= ــــــــ )2س4415
(س 2

2 ـــ
ـــ

2س7 = 441

=

ــــــــــــ
ــــــــــــ
ـــــ

7
ــــــــــــ
ــــــــــــ
ــ

7



ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ= (أ)جتا
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ـــــــ

̷̷̷̷ ب  ج2
أ

2 ــــ
ــــ
ـ

2ج +2ب
̷̷ ̷̷ ̷̷

أ

ج

ب  سم5

 سم7

 سم3

2 × 5 ×  3
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

= (أ)جتا
(7)

2
ــــ
ــــ
ـ

(3)2
(5)

2
+

30
ــــــــــ
ــــــــــ
ــــــــــ
ــــــــــ
ـــ

= (أ)جتا

Shift  cos ( - 0.5)

ـــــ
ــــ

15

ـــــ= (أ)جتا
ــــ

ــــــــــــ
ــــــــــــ
ــ

1
2

°120 =  ( أ )ق 
^



ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ــــــــــ

   أ    ب2
̷̷̷̷

( جـ  )
2

ـــــ
ــــ

(ب )
2

(أ  )
2

+
̷̷ ̷̷ ̷̷

ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ــــــــــــــــــــــــ

= 1
2( أ ) ــــــ

ـــ
2

̷̷
(جـ)
2 ̷̷

2( أ ) ̷̷

= ( أ )
2

ــــــ
ـــ
2

̷̷
(جـ)
2 ( أ )̷̷

2 ̷̷

( أ )=
2

+
2

̷̷
(جـ

)

2 ( أ )̷̷
2 ̷̷

( أ )
2

=
3

̷̷
(جـ)
2 ̷̷

جتا (جـ)
=

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ــــــــــ

 ×  أ  ×  أ2
̷̷̷̷

( جـ  )
2 ـــــ

ــــ
2(أ )

(أ )
2

+̷̷ ̷̷ ̷̷

جتا (جـ)
=

جتا (جـ)
=

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

( أ )
2

2
̷̷

( أ )
2

2
̷̷

( أ )
2

ــــــ
ــــ
3

̷̷

جتا (جـ)
=

ـــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــ
ـــــــــــــــــــــــــــ

ــــــ

( أ )
2

ــــــ
1ـــ 

̷̷

( أ )
2

2
̷̷

جتا (جـ)
=

ـــــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــ

ــــــ
12ـــ 

°120ق ( جـ )  = 
^

×





(80)جتا × 4 × 2 ـــــــــ
5 ×

(5)2
(4)

2
+

سم34͌

2(ج) +2(ب)
(أ  )جتا̷̷̷̷ ــ  ب  ج2

ــ
ــ
ــ
ـ

̷̷ ̷̷ = ( أ )
2 ̷̷

= ( أ )
2 ̷̷

( أ )
2 ̷̷

= أ
̷̷

34 سم5.8 =

͌ سم6



أ

ج
ـ

ب

 سم10

 سم8

= 0,4 (جـ)جتا

=
Shift  cos (0.4) ـــــــــــــــ

ـــــــــــ

2
5

ق ( جـ )  =
66.4°

^

66.4°

(أ  )
2

(ب) 2
+

̷̷̷̷
جـ )جتا

)
ــ  أ   ب2
ــ
ــ
ــ
ـ

̷̷ ̷̷
= ( جـ )

2 ̷̷

(66,4)جتا × 8 × 2 ـــــــــ
10 ×

(10)2 (8)
2

+

سم100͌ ( جـ )
2 ̷̷

= 10  =̷̷جـ
سم

100

= ( جـ )
2 ̷̷

سم10أب =  أجـ = 
المثلث أ ب جـ متطابق

الضلعين

֒

֒

̷̷جـ
سم 10





(13-4)
مساحة المثلث 



ــــــــــــ
ــــــــــــ
ــ

1
2

سم28   =7×8×







ــــــــــــ
ــــــــــــ
ــ

1
2

(108)× جا 6,4×5,6× مساحة المثلث ب د
م  =

 سم17

ــــــــــــ
ــــــــــــ
ــ

1
2

(83)× جا 6,0×8,4× مساحة المثلث ب ر
م  =

25
سم

2 سم42 = 25 + 17مساحة الشكل  =
͌
͌





ــــــــــــ
ـــــــــ

1
2

(40× جا (6  ×6 × سم6

 سم9,5

ـــــــــــ
ــــــــ

1
2

(25)× جا9.5×9,5×

+11,5مساحة الدالتون  = 
19

͌ سم31

11.6 ͌

19 ͌



60°60°

60°

11
.2

سم
 11.2

سم
ـــــــــــــ 

ــــــــ

1
2

(60× جا (11,2 ×11.2 ×

 سم54.3 =

مساحة المثلث
=

54,3  ×  6مساحة السداسي  =

 سم325,9 =

ـــــــــــــ
ــــــــ

1
2

(95× جا (12 ×9 ×

مساحة المثلث أ ب د =

͌ سم54
مساحة متوازي الاضلاع

=
 2 ×  54

 سم108 =





ـــــــــــــــــ سم15.5 == ( أ )مساحة المثلث 
ــــ
1
(60× جا (6 ×2 × 6

 سم14.6 =

  اكبر( أ )مساحة المثلث  

 سم6

 سم7

 سم5

(ب)مساحة المثلث 
=

ـــــــــــــــــ
ــــ
1
2

(78× جا (5 × × 6

78°

6
سم

 6
سم

 

 سم6
60°

60°

60°

(ب)(أ)



أ
جـ

أ

ج
ـ

ب

 سم9

 سم7
 سم8

30°

= 15.75
سم

ـــــــــــــــــمساحة المثلث =
ــــ
1
2

(30× جا (7 × × 9



أ

جـ

ب

̷̷ب60°

أ
̷̷

ج
ـ

̷̷

ــــــــــــــــــــمساحة المثلث =
ـ

1
2

(60× جا (× ̷̷ب× أ
̷̷

ـــــــــــــ
ــــــــ

1
2

(60× جا (×13 × ̷̷ب 84 =

̷̷ب= 84 )بالقسمة على 5,6
5,6)

̷̷ب 15 =

ــــــــــــــسم13
ــــــــــــــ

ـ
5.6

ــــــــــــــ
5,6ــــــــــــ



(أ  )
2

(ب) 2
+

̷̷̷̷
(جـ  )جتا ــ  أ   ب2

ــ
ــ
ــ
ـ

̷̷ ̷̷
= ( جـ )

2 ̷̷

( 13)
2

(15)
2

+×
جتا

( 60 ) 2 × 13 ×
15

ــ
ــ
ــ
ــ
ـ

= ( جـ )
2 ̷̷

= ( جـ )
2 ̷̷

199= 199͌ سم14̷̷جـ

ـــــــــــــ
ـــــــــــــ
ـــــــــــــ
ـــــــــــــ

14
(60)جا 

ـــــــــــــ=
ـــــــــــــ
ـــــــــــــ
ـــــــــــــ

13
 سم0.8  =(أ)جا 

(°60) × جا 13
14

ــــــــــــــــــــــــ
ــــــــــــــــــــــــ

=(أ)جا 

(أ)جا 
Shift  cos ( 0.8)

°53 =  ( أ )ق 
^



°120 =  ( جـ )ق  ^



× مساحة المثلث
=

ـــــــــــــ
ــــــــ

1
2

× جا (أ) أ جـ )
)

2

ـــــــــــــ= 85
ــــــــ

1
2

(110× جا ( أ جـ )
)

2
×

أ جـ )
)

2
85  =0,469

=  أ جـ)
)

2
181.2= أج

ـ
181,2͌ سم13

بالقسمة على (
0.469)



 سم43.4 =

ــــــــــــــ= ( أ )مساحة المثلث 
ـــــــ

1
2

(42× جا (13 × × 10

 سم43.4 =

ــــــــــــــ= (ب)مساحة المثلث 
ـــــــ

1
2

(138× جا (13 × × 10

سم174 43.4 × 4مساحة متوازي الاضلاع  = ͌

138°
42°

138°

13
 سم

13
 سم

10
 سم

10
 سم

(ب)

°42(أ)



42°
138°

13
 سم

13
 سم

10
 سم

10
 سم

(ب)

(أ) س

ص

(10)
2

(13)
2

+×
جتا

(42) 2 × 13 × 10 ــ
ــ
ــ
ــ
ـ

= 2(س)

س
=

57,7 سم5,8  =

= 275.7(س)

(10)
2

(13)
2

+×
جتا

(138) 2 × 13 × 10 ــ
ــ
ــ
ــ
ـ

= (ص)
2

ص
=

= (ص)
2

462.2

سم21,5 462.2 ͌
اطوال متوازي الاضلاع

سم21,5 سم   ,   5,8 :





(13 - 5)

النسب المثلية في
المجسمات



مات، قد تحتاج إلى حساب الزاوية بين الضلع أو• عندما تتعامل مع المُجسَّ
بالزاوية بين مستوٍ ومستقيم.القطر وأحد الوجوه. تسُمّى تلك الزاوية    



م

ت

م

ت

ب

أ
ج

د

ب

أ

ج

د

ر



139كتاب الطالب  ص 

م2

م2
م4

م6 أب

دج

تم

حر

نجد اولا طول ب د  باستخدام  نظرية
فيثاغورث

ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

ب د
ح د

ـــــــــــــــ=(ب)ظا 
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

2
=

52

Shift  tan ( 0.277) = 15.48

= 0,277

°15.5 =  ( ب)ق 
^

52



تمارين : كتاب الطالب  ص
141

زواياهقاعدة المنشور مستطيلة (
؞ باستخدام  نظرية فيثاغورث(قائمة
أ ب جفي المثلث 
(20)

2
(15)

2
+ = (أج)

2
= 625

سم25 =625أج =

ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

15
ه ج =(41)ظا 

(41)ظا ه ج =
15×

سم13.03 =

سم13.03
25

سم

ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

25
13,03

0,52 ==(أ)ظا 

Shift  tan ( 0.52) = 27.47

°27.5 =  ( أ )ق 
^



تمارين : كتاب الطالب  ص
141

25 25+ = (ه ز )
2

= 50

ه ز   =
(ج 

25+ = (أ ز )
2

=  75 (ب

 م5

 م5

75  م8,66  =أ ز   =

50

50  م7,07  =

(أ

50

ـــــــــــــــ=(ز)ظا 
ـــــــــــــــ
ـــــــــــــــ

5

50

Shift  tan ( 0. 707) = 35.2

= 0,707

°35 =  ( ز)ق 
^



اعداد العرض

أ- محمد سالم المقبالي
محافظة شمال الباطنة

سهيل بن عمرومدرسة / 
(9-12)


