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ة                                             : أجب عن جميع الأسئلة التال

ل) ١     ن            ظلل الش اسها المق ة ق ة الأساس لزاو   π ٣,٢  – بزاو

  

   ١,٢π                              π
٢  

  
π
٥                                      π٢

٥  

  

ا المجاور العلاقة ب ارتفاع مستوى الماء تحت ج )٢      ل الب   يبي التمث

  )ب ن(أ جتا+ جـ ) = ن(وفقا للعلاقة ع) الساعات(والزمن ن        

م أ ، ب ، جـ            أوجد ق

  

  

  

  

  

  

  

  

  

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

 على الطالب توضيح خطوات الحل كاملة عند الإجابة على الأسئلة المقالية  

]١[ 

]٣[ 
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  أوجد   ) ٣     

ــــــــــــــــــا                   ــــ ــــــــــ   ) س(ع ÷  )   س(د ٤نهــــــــ

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

ن )   ٤ ل           المق كون عندها للدالة اتصال ظلل الش   بنقاط الدالة ال لا 

ة           ١٢ ≤س  ≤ ٢ –  الف

  

                  }−١٢،  ٢ – {                       } ٥،  ٢{  

  

                }−٥{                }                 ٥،  ١{                                      

  

  

  

]٤[ 

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

                ٢ ٣ 
 ٣ ←س 

]١[ 
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  اذا علمت أن  ١= عند س ) س(أوجد المشتقة الأو للدالة د ) ٥           

                        

ـــ +  ٢س٣) = س(د                  ــــــــــ ــــ ـــــ ـــــــــــــــــــــــــــــ ـــــ   ــــــــــــــــــــ

    

  

  

  

  

  

  

  

  

  دالة  ٤)١ –س ٥= (اذا علمت أن ص  ) ٦          

ل                 مة ص          ظلل الش ق ن     المق

                         

                            ٢)١ –س ٥(٢٠                          ٣)١ –س ٥(٢٠                        

  

             ٢)١ –س ٥(٣٠٠                         ٣)١ –س ٥(٣٠٠                       

                 

  

  

]٤[ 

]١[ 

 ١  – س ٢
١ 

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 
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ا  ل م ر  دائرة مركزها م ونصف قطرها يب ) ٧  ل المجاور قطاعا دائ   سم  ٨الش

ة القطاع     اس زاو وق
π
٣

   

  .ر  متعامدتان وتقع النقاط م ، ل ، ف ع استقامة واحدة  م  ر  ،  ف 

دلالة    ط ومساحة المنطقة المظللة    πأوجد مح

  

  

  

  

  

  

  

=  ظا أإذا علمت أن  )٨
١
٣
= ، جا ب  

– ٤
٥

ــع نفسه   تان أ ، ب  ال ث تقع الزاو   ح

مة             ــــــــ  – ظا ب  ظا أ  فأوجد ق ــــــــ ــــ ـــــ ــــ ـــــ ـــــــــــــــ ــ   ــ

  

  

  

  

  

  

]٣[ 

]٤[ 

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

 أ ٢جتا
 جتا ب

 ف

 ل

 ر

 م

 سم٨
π ـــــ ـــــــ  ــــــ
٣ 

ــ ـــــ ـــــ ــــ ـــــ ـــ ـــ ــــــــ ــــــــ ـــــ  ــــ
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ـــــ متصلة ع الف ) = س(الدالة ه )  ٩       ــــــــ ــــــــ ــــ ـــــ ــــ ــــ ـــــــــــــــــــــ ــــ   ∞ < س  ≤ب  ة ــــ

          

تب) أ(                 مة ممكنة للعدد الصحيح ب  ا   .أصغر ق

مة جـ إذا علمت أن د) ب(                ــــــــــــــ) = س(أوجد ق ــ غ متصلة عند س ــــــ ــــ ــــــ   جـ= ـــــــــــــــــــ

  

  

  

   

  

  

  )٢٧ −،  ٤(ب نقطة حرجة عند +  ٢أس+  ٣س= يوجد لمنح الدالة ص  )١٠          

م أ ، ب ) ١(                 أوجد ق

ل منها ) ٢(               ع  ات النقاط الحرجة الأخرى ع المنح وحدد ن   أوجد احداث

  

  

  

  

  

  

  

  

]٤[ 

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

 ٦  – س 
 ١١+ س ٥

١ 
 )س(ه 

]٣[ 
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ة )  ١١        ة  ٥٥٤الزاو ــع الثالث  أساس زاو ة ه تقع  ال ة الأساس للزاو   و زاو

ث                    ٥٠< ه <  ٥٣٦٠ −ح

ل               ة ه            ظلل الش اس زاو ق ن    المق

  

                        − ١٢٦ −                                         ٥٤  

  

                        – ٢٠٦ −                                       ٢٣٤  

  

  

ن   )١٢       ل          المق مة جتاظلل الش π ٣جتا(١−ق
٢

 (  

  

                       ٩٠                                             ٤٥  

  

                        ١٨٠                                              ٦٠                             

  

  

          

  

  

]١[ 

]١[ 

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 
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ــ  )١٣        ان نهـــ ــــــاذا  ــــــــــ ـــــاـــ ـــــ ـــ ــــــــ ــــ ــــــــــــ ـــــــــــــ ـــــــ ــــ ــــ ـــــ ــــ ــــ ـــــــــــــــــ ــــــــ ـــــ ـــــــــ ــــــــ ـــــــــــــــــ ــــ ـ ــــــــــ ـــــ = ــــــ
٢
٣

  

مة ن             ق ن  ل          المق   ظلل الش

     

                        ٤                                              ٦  

  

                        ٢                                              ٣  

  

         

ـــــ عند النقطة = اذا علمت أن المماس للمنح ص  )١٤   ــــــــ ــــــــ ـــــ ( ـــــــــــــــ
١
٢

  يتقاطع مع  ) ٤،  

ن السي والصادى  النقطت ل ، ك أوجد طول  ل  ك       المحور

  

  

  

  

  

  

  

  

  

]٤[ 

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

]١[ 

 ∞ ←س ٨+  ٦س٣
 )٥+  نس)(٧+  ٢س٢(

ـــ ـــــــــــــــ ـــــ   ٢ س ــــ
١ 
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) =  أ (للدائرة م  ق أ  ب  ،  أ  جـ  مماسان  ) ١٥        
٥π

١٢  

ط الدائرة             سم  ٩٦= مح

ة ج ب الصغرى           أوجد مساحة القطعة الدائ

  

  

  

  

  

  

  

قة  ) ١٦        ت صحة المتطا    ٢)جتاس  –جاس ( ≡ ٢)جتاس + جاس ( – ٢أث

  

  

  

  

  

  

  

  

  

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

 أ

 ب

  جـ

 م

^ 

]٤[ 

]٣[ 
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ـــــا د) س(لتكن د ) ١٧     ـــــــــــــ ــــ ث نهـــــــــــــــــ ة ح ع ــــ  ٧) = س(دالة ت ــــــادــــــ،  نهـــــ ــــ ـــــ   ١٢) = س(ــــــــــ

ة ) س(، ع           : دالة خط

ــــــا           ــــ ــــــــ ـــــــــــــــــ    ٣٥)) = س(ع× ) س(د(إذا علمت أن نهـــــــــــــــــ ـــــ ـــا ــــــــــــــــــــــ ـــــ ـــــ ـــــ ــــــــــ ــ    ٠,٥= ،  نهـــــــــــ

     

ة للدالة ع        ارة الج ـــــ) س(فأوجد الع ــــ مة نهـــ ـــا ع، وأوجد ق ــــــــــــــــــــــ ــــــــــــ   ) .س(ـ

  

  

  

  

  

  

  

  

  

ل العمودى للمنح ص )  ١٨            م ن  ل           المق      ١ –س ٢    =ظلل الش

  )١،  ١(عند النقطة                  

                        
٢
٣

                                               
– ٢

٣
    

                        
٣
٢

                                               
– ٣ 

٢
   

  

زء ]٥[
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

 ٦ ←س  ٣ ←س 

 ٦ ←س  ٣ ←س 
 )س(ع
 )س(د

  ١٥ ←س 

]١[ 

                ٣ 
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ان )  ١٩      م ل اذا    عند النقطة أ ٧+ س ١٢ – ٢س٣= مماس للمنح ص المستق

ناتظلل الش       م ل يوازى محور الس ان المستق ات نقطة أ إذا  حداث ن ب  ل          المق
.  

  

                       )٥ −،  ٢−)                                    (٥−،  ٢(  

  

                      )٥،  ٢−)                                       (٥،  ٢(  

  

ث    ٠,٨) = ٤٥+س ٢(حل المعادلة جتا) ٢٠          ١٨٠ ≤س  ≤ ٠ح

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  ]٥[ 

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

]١[ 
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ـــــ) =  س(معادلته  د دالة اذا علمت أن منح )  ٢١               ــــ ـــــــــــــــــ ــــــــ ـــــ ــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــ ــــــــــــــــــــ ـــــ ــــ   ـــ

  

ات الفجوة ومعادلة خط التقارب الأف للمنح                 تب احداث   ا

  

  

  

  

  

  

  

ة ) = س(الدالة ه)   ٢٢          ــــــ  متصلة ع الف ـــــــــ ـــــ ــــ ــــ ــــــــ ــــــــ ـــــ ــــ ــــ   ∞ < س  < أـــــــــــ

  

ل                ن          ظلل الش مة ممكنةالمق     للعدد الصحيح أ أقل ق

  

                          ١                                            ٢  

  

                         − ٢ −                                         ١  

  

  
]١[ 

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

  ٦ −س  + ٢س٢

  ٤  –  ٢س      

  ٣  – س  

 ٧+ س ٤

]٢[ 
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    ٣٠ −ب س +  ٢أ س+  ٣س٢= إذا علمت أن منح الدالة ص ) ٢٣     

النقطة             ، فأوجد  ٣= ، وله نقطة حرجة عند س )٢،  ٤(مر 

م) أ                  ، ب أ   ق

ات النقطة الحرجة الأخرى ، وحدد نوعها) ب               . إحداث

  

  

  

  

  

       

  

   

ان )  ٢٤        ث أ ، ب عددان ثابتان +  ٢)أ+ جا ه = (ه ٢جتا –جا ه  ٤اذا    ب ح

  فإن ٢π ≤ه  ≤ ٠        

ل                    ن ظلل الش مة العظ والصغرى ل المق به ع ا٢جتا –جا ه ٤الق ت           ل

                        ٤ −،  ٤                                    ٢ −،  ٢   

   

                        ٢ −،  ٤                                  ٤ −،  ٢           

  

  

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

]٦[ 

]١[ 
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ـــــــــــــــا  )  ٢٥            ـــــ ـــــــــ ـــــ ــــنهــــــــــــ ـــــــــ ــــــــــــــــــــ ـــــ ــــ ــــ ــــــــ ــــــــ ـــــ ــــ ــــ ـــــــــــــــــ ـــــ ــــ ــــ ـــــ   ك=  ــــــ

  

مة               ق ن  ل           المق      كظلل الش

                        
٢
٣
  ةغ موجود                                            

  

  ٢                                      صفر                         

  

  

  

ان ق )٢٦          ٥) = ١( ʹ، ه   ٢ −) = ١(،   ه  ٣+  ٢أ س) = س(اذا 

   ٢٠) = ١( ʹ)ه ○ق (               

مة               ق ن  ل           المق     أظلل الش

   

                        − ١ −                                        ٥   

  

                         ٥                                             ١  

  

  

  
]١[ 

 )س ٢+  ١(

 ∞   ←س ٣س ٢٧+  ١

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 

]١[ 
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 ٩٥٨١٦٧٥٠           أحمد عمار/ إعداد أ     
تكتب في هذا الجزءلا   

  

  

ـــ ، س  − ٢س+  ١٨) = س(علمت أن دإذا  ) ٢٧       ــــــــ ـــــــــــــــــ ـــــ    ٠ ≠ــــ

م س عندما  د           ٠ ≤) س( فأوجد مجال ق

  

  

 

  

  

  

                            ]٦[ 

٣  

س 
٢  

زء
لج

ذا ا
 ه

في
ب 

تكت
لا 

 



 



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

ن )  ١    ل           المق اسها ظلل الش ة ق ة الأساس لزاو   π ٣,٢  – بزاو

                    ١,٢π                               π
٢  

                     
π
٥                                      π٢

٥  

  

 ٢(   

مة      تمثل سعة الدالة ) أ(ق

ـــــ = أ    ـــــ = ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ــــــ ــ    ١,٥= ـــــــــــــــ

  

ــــ      دوره واحدة= ـــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

ــــ       ١٢= ـــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

ــــــ=  ــــــــــــــــــــــــــــــ   = ب     ـــــــــــــــــــــــــ

  

النقطة  مر    ) ٦،  ٠(المنح 

  تحقق معادلته   

  ) ٠(أ جتا+ جـ =  ٦ 

   ١× ١,٥+ جـ =  ٦ 

   ٤,٥=  ١,٥  –  ٦= جـ  

  

٣  –  ٦ 
٢ 

٣ 
٢ 

٢π 
 ب

٢π 
 ب

٢π 
١٢ 

π 
٦ 



 
 

 

 مادة الرياضيات 

         ٩٥٨١٦٧٥٠  

كون عندها للدالة اتصال    بنقاط الدالة ال لا 

                                      

  
 عشر متقدمالصف الثاني 

         أحمد عمار     / 

  من الرسم نستنتج أن 

− ٢   

٤   

   ) س(ع ÷  )   س

  )س(نهــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــاع÷   )     س

ـــــ= ـــــــــــــــــــــــــــــــ =  ٢)   ـــــــــــــــــــــ

ن  ل           المق كون عندها للدالة اتصال ظلل الش بنقاط الدالة ال لا 

   ١٢ ≤س 

 {                    } – ١٢،  ٢{  

}                                 {٥{                                    

                ٢ 

                                
 ٣ ←س 

٢ 

− ٢ 
١٦ 

− ١ 
٨ 

الصف الثاني 

/ إعداد  أ 

 )٣(  

من الرسم نستنتج أن  

ـــــــــــــــــــــا د   −) = س(نهــــــــــــــــــــــــــ

  

ـــــــــ   ـــــا عنهـــــــــــــــــــــ ٤) = س(ــــــــــــ

  

س(د ٤نهــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــا         

  

س(نهـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــاد ٤=      

  

     =٤(÷      ٢ −×  ٤(

  

  

ن )   ٤ ل           المق ظلل الش

ة        س  ≤ ٢ –  الف

  

                  }−٥،  ٢ {

  

                }−٥،  ١}                                 {

  

  

  ٣ ←س

  ٣ ←س

 ٣ ←س 
              ٣ 

                              
 ٣ ←س 

٣ 

                ٣ 



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

)٥(                    

ــــ +  ٢س٣) = س(د        ٢)١ –س ٢+ ( ٢س٣=    ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

    

١ −س ٣×  ٢ ) =س(د 
٢

   ٢)١ –س ٢(٢×  

ـــــ −س ٦) = س(د  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــ   ـــــــــــــــ

  

   ٥=  ١ – ٦) = س(د   ١= عند س  

  

  

  دالة  ٤)١ –س ٥= (اذا علمت أن ص )  ٦

ل          ا                 مة صظلل الش ق ن     لمق

                         

                            ٢)١ –س ٥(٢٠                          ٣)١ –س ٥(٢٠                    

  

             ٢)١ –س ٥(٣٠٠                         ٣)١ –س ٥(٣٠٠                    

                 

  

  

  

  

 ١  – س ٢
١ 

                

ــ  ١− ــــــــــــ

ــ ٣−  ـــــــــــــ

 ٣)١ –س ٢(                    

١ 



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

  ط المنطقة المظللة أولا مح) ٧(

ط المنطقة المظللة     طول القوس ل ر + ف ل +  ر ف= مح

  لحساب طول ر ف نستخدم  ال ظا  

ظا
π
٣

  =
ل المقا
المجاور

   =
ر ف

٨
ظا×  ٨= ر ف       

π
٣

  =٣ ٨   

   ٢٥٦=  ٢) ٣ ٨+ ( ٢٨=  ٢)ف ر+ ( ٢)ر م= ( ٢)ف م(

  سم ٨ = ٨ – ١٦ =ف ل   سم  ١٦= ف م   

×  ٨=   ءه× نق = طول القوس ل ر   
π
٣

   =
π٨
٣

  

ط المنطقة المظللة    +  ٨+   ٣ ٨= مح
π٨
٣

  =٩,٦ ≈ ٣٠,٢π سم  

ا مساحة المنطقة المظللة     ثان

  مساحة القطاع م ل ر  –مساحة المنطقة المظللة تساوى مساحة المثلث القائم أ ب ف 

١ =المثلث مساحة 
٢

  الإرتفاع × القاعدة ×  

                        = ١
٢

 ×٥٥,٤٢٦=   ٣ ٨×  ٨  

= مساحة القطاع الدائرى 
١
٢

 ×٢٨ ×
π
٣

  =٣٢  ×
π
٣

   

  − ٥٥,٤٢٦= مساحة المنطقة المظللة  : .
٣٢
٣

π  =٧ ≈ ٢١,٩١π ٢سم  

ــــــــــــــــــــــــــــــــ  

 ــــــــــــــــــــــــــــــــ ــــــــــــــــــــــــــــــــ



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

ــع الأول والثالث  )٨( ة  ال   ظا أ موج

ــع     ة  ال   الثالث والرابع جا ب سال

ــع الثالث       أ ، ب تقعان  ال

=  ظا أ
١
٣
    

ــــــــــــــــــــــ =   ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ= ظا أ     ـــ   ـــ

  ١٠=  ٢)١( +   ٢)٣= ( ٢)الضلع الثالث( 

  ترالو   ١٠= الضلع الثالث  

ــــ = جتا أ  ــع الثالث= ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ة  ال ــــــــــــــــــــــــــــ      جتا أ سال ــــــ   ــــــ

=  جا ب
– ٤

٥
    

ـــــــــــــــــــــ =  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ = جا ب     ــــ   ـــ

     ١٦ – ٢٥=  ٢)٤(  –   ٢)٥= ( ٢)ضلع الثالثال( 

  المجاور ٣=  ٩= الضلع الثالث  

ــــــــــ      جتا = ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ = ب جتا  ــــــــ ــع الثالث بــــــــــــــــــــــ ة  ال   سال

  

  ـــــــــــــــــــــــــــــ ـــــــــــــ −ظا أ  ظا ب  

= ظا أ 
١
٣

= ،  ظا ب     
– ٤

٣
= أ ٢،  جتا     

٩
١٠

=  ،  جتا ب       
– ٣

٥
   

= ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ   −ظا أ  ظا ب  
١
٣

   ×
– ٤

٣
 − ٩

١٠
  ×

٥
– ٣

  =
٤
٩
 + ٣

٢
 = ٣٥

١٨
  

  

ل  مقا
 مجاور ٣
١ 

 مجاور
  ١٠ وتر

− ٣ 

ل  مقا
 وتر ٥
− ٤ 

 مجاور
 وتر

− ٣ 
٥ 

 أ٢جتا
 جتا ب

 أ٢جتا
 جتا ب



 
 

 

 مادة الرياضيات 

         ٩٥٨١٦٧٥٠  

ــــ غ متصلة عند س    جـ = ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  غ متصلة عند أصفار المقام 

 =٦   

  
 عشر متقدمالصف الثاني 

         أحمد عمار     / 

  .مة ممكنة للعدد الصحيح ب 

  نجد أصفار المقام

= س   
– ١١ 

٥
  = –  ٢,٢   

مة ممكنة للعدد الصحيح ب     ٢  – = أصغر ق

مة جـ إذا علمت أن د ــــ غ متصلة عند س ) = س(أوجد ق ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ــــــ     د غ متصلة عند أصفار المقام ) س(ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

= جـ         ٦= س              ٠=  ٦  –

١ 
 )س(ه

 

الصف الثاني 

/ إعداد  أ 

  

  )٩(  

مة ممكنة للعدد الصحيح ب أصغر ق) أ(

نجد أصفار المقام       

        ٠=  ١١+ س ٥ 

مة ممكنة للعدد الصحيح ب   أصغر ق

   

  

  

مة جـ إذا علمت أن د) ب( أوجد ق

  

ــــــ     د= ) س(د  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

– س                           

  

  

  

  

  

  

 ١١+ س ٥
 ٦  – س 



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

  

  ب +  ٢أس+  ٣س= ص   )١٠(

  

ـــــــــــــ        ــــــــــــ ــــ ــــــ   أ س٢+  ٢س٣= ــــ

  

ـــــ       ٠= توجد نقاط حرجة عندما ـــــــــــــــــــــــــــــــ

  

   ٤= عندما س  ٠= أ س ٢+  ٢س٣ 

   ٠= أ ×  ٤×  ٢+  ٢٤×  ٣  

   ٦ −= أ       ٤٨ −= أ  ٨  

  ب+  ٢أس+  ٣س= ص تحقق معادلة المنح ) ٢٧ −،  ٤(النقطة  

  ب +  ٢٤× أ +  ٣٤=  ٢٧ −  

  ب =  ١٦×  ٦+  ٦٤ – ٢٧ −  

   ٥= ب    

   ٥= ، ب   ٦ −= أ     

   ٥+  ٢س٦− ٣س= ص   

  

ـــــ        س١٢ − ٢س٣= ــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

ــــ    ــــــــ    ٠= توجد نقاط حرجة عند ـــــــــــــــــــــــــــ

   ٠= س ١٢ − ٢س٣  

 ء ص
 ء س

 ء ص
 ء س

 ء ص
 ء س

 ء ص
 ء س



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

   ٤= س    ٠=  ١٢ –س ٣،    ٠= س   

   ٥=  ٥+  ٠ – ٠= ص  ٠= عند س  

   النقطة الحرجة الأخرى ) ٥، ٠(    

ة   ار المشتقة الثان ق اخت ع النقاط الحرجة عن ط د ن   لتحد

  

ــــ      ــــــــ   ١٢ −س ٦= ــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  ) ٢٧ −،  ٤(عند النقطة    

ـــــ     ــــــ ـــــــــــــــــــ ة    ١٢=  ١٢ – ٢٤= ــــــــــــــــ مة موج مة صغرى) ٢٧ −،  ٤(النقطة   ق   ق

  

  ) ٥،   ٠(عند النقطة    

ــــــ      ة    ١٢ −=  ١٢ − ٠×  ٦= ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ مة سال مة ) ٥،  ٠(النقطة   ق   عظق

  

  

ة )  ١١    ة أس ٥٥٤الزاو ة ه  زاو ة الأساس للزاو ــع الثالث و زاو  اس تقع  ال

ث                    ٥٠< ه <  ٥٣٦٠ −ح

ة ه             اس زاو ق ن  ل           المق   ظلل الش

  

                        − ١٢٦ −                                         ٥٤  

  

                        – ٢٠٦ −                                       ٢٣٤  

 ٢ء س
 ص ٢ء

 ٢ء س
 ص ٢ء

 ٢ء س
 ص ٢ء



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

  

مة جتا)  ١٢    ق ن  ل          المق π ٣جتا(١−ظلل الش
٢

 (  

  

                       ٩٠                                             ٤٥  

  

                        ١٨٠                                              ٦٠                             

  

  

ــــــــــــــــــــــــــــــــــــا)  ١٣        ـــ ان نهـــ ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ اذا  ــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ = ـــــــــــــــــــ
٢
٣

  

مة ن         ق ن  ل          المق   ظلل الش

     

                        ٤                                              ٦  

  

                        ٢                                              ٣  

  

  

  

  

  

  

 ∞ ←س ٨+  ٦س٣
 )٥+  نس)(٧+  ٢س٢(



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

   ٢ −س= ص  )١٤(

   ٣ −س ٢ −=  ص  

( عند النقطة 
١
٢

  ،٤ (  

(×  ٢ −=  ص 
١
٢

   ١٦ −=  ص           ٣ −)

  ) ١س –س (م=  ١ص –معادلة المماس  ص 

 −س ( ١٦ −=  ٤ –ص  
١
٢
 (  

   ٨+ س ١٦ −=  ٤ –ص 

   ١٢+ س ١٦ −= ص 

ث    )٠س ، (يتقاطع المماس مع محور السينات  النقطة ل ح

= س        ١٢= س  ١٦ 
٣
٤

  

(   لالنقطة     
٣
٤

  ،٠(  

ث    )، ص ٠(يتقاطع المماس مع محور الصادات  النقطة ك ح

   ١٢+  ٠= ص  

  )١٢،  ٠(  كالنقطة   ١٢ = ص   

  ٢)٠ – ١٢+ ( ٢)٠,٧٥ – ٠=    (   ٢)١ص – ٢ص+ ( ٢)١س – ٢س=     (طول  ل ك  

=     طول ل ك  
٩

١٦
     سم١٢ =  ١٤٤+  

                                                                                          

                    



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

ط الدائرة  )١٥(   نق  ٢π= مح

=  ق ن   
٩٦

٢π  = 
٤٨π  

ة ـ م    اس زاو  − π= ق
٥π

١٢
  =٧π

١٢
  

ة ج ب الصغرى  = مساحة القطعة الدائ
١
٢
  م×  ٢نق 

  =
١
٢
 )٤٨π(٢  ×

٧π
١٢

  ٢سم ١٤=  

  

  

)١٦(  

من       ٢)جتاس + جاس ( – ٢= الطرف الأ

  )س ٢جتا+ جاس جتاس ٢+ س ٢جا( – ٢=                        

  ) س ٢جتا+ س ٢جا+ جاس جتاس ٢(  – ٢=                       

  )١+ جاس جتاس ٢( – ٢=                       

  جاس جتاس  ٢ – ١=    ١ –جاس جتاس ٢ – ٢=                     

   ٢)جتاس  –جاس =  (الطرف الأ 

  س ٢جتا+ جاس جتاس  ٢ –س ٢جا=                     

من = جاس جتاس   ٢ – ١=                       الطرف الأ

  

  



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

  

ــــا د  )١٧( ـــــا ع× ) س(نهـــــــــــــــــــــــــــــــــــــ   ٣٥) = س(نهــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

ــــــــــا ع×  ٧   ــــا ع         ٣٥) = س(نهـــــــــــــــــــــــــــــ    ٥) = س(نهــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

النقطة ) س(ع     ٥،  ٣تمر 

  

ـــــــــ  ـــــــــــــ ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ـــــ   ←   ٠,٥= ــــــــ ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ     ٠,٥= ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

ــــــــــا ع   النقطة ) س(ع                   ٦) = س(نهــــــــــــــــــــــــــــــــــ   )٦،  ٦(تمر 

  

  ٦=   ٢،    ص    ٦=  ٢،            س              ٥=  ١،  ص   ٣=  ١س

  

ــــ  = م   ـــــــــــــــــــــــــــــــــ  =  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ــــ ـــــ    ـــــــــــــــــــــــ=  ـــــــــــــــــــــــــ   ـ

  

  )١س  – س (م ) = ١ص  – ص (    

ــــــــ =  ٥  – ص    ــــ   ١  – ــــــــــــــــــــــ س =  ٥  – ص     ،   )      ٣  – س (ــــــــــــــــ

  

ــــ س ) = س(ع           ٤+ ـــــــــــــــــــــــــــ س = ص      ٤+ ــــــــــــــــــــ

  

ـــــا عنهـــ ـــ س ) = س(ــــــــــــــــــــــــــــ   ٩=  ٤+  ١٥× ــــــــــــــــــــــــــ =  ٤+ نهــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــا ـــــــــــــــــــــ

 ٣ ←س ٣ ←س

 ٣ ←س ٣ ←س

ــــــــــاع  )س(نهـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 ٦ ←س

ــــا د  )س(نهـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 ٦ ←س

ـــــا ع  )س(نهـــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 ٦ ←س

١٢ 

 ٦ ←س

 ١ص  –  ٢ص
 ١س  –  ٢س

٥  –  ٦ 
٣  –  ٦ 

١ 
٣ 

١ 
٣ 

١ 
٣ 

٣ 
١ 

٣ 
١ 

 ٣ ١٥←س ١٥←س
١ 

٣ 
١ 



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

  

ل العمودى للمنح ص )  ١٨        م ن  ل           المق      ١ –س ٢=    ظلل الش

  )١،  ١(عند النقطة                  

                        
٢
٣

                                               
– ٢

٣
    

  

                        
٣
٢

                                               
– ٣ 

٢
   

  

ان )  ١٩      م ل اذا    عند نقطة أ ٧+ س ١٢ – ٢س٣= مماس للمنح ص المستق

ل   م ل يوازى محور           ظلل الش ان المستق ات نقطة أ إذا  حداث ن ب ناتالمق   الس

  

                       )٥ −،  ٢−)                                    (٥−،  ٢(  

  

                      )٥،  ٢−)                                       (٥،  ٢(  

  

  

  

  

  

  

                ٣ 



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

  

ث   ٠,٨= )  ٤٥+ س ٢(جتا  )٢٠(   ٥١٨٠ ≤س  ≤ ٠ح

  ٥١٨٠ ≤س  ≤ ٠  ٦١,٣١=  ٠,٨ ١-جتا

ــع الأول والرابع  ة  ال   ٥٣٦٠ ≤س ٢ ≤ ٠  جتا موج

ــع الأول    ٥٤٠٥ ≤ ٤٥+س٢ ≤ ٥٤٥                                                        ال

  مرفوض  ٣٦,٨٦٩=  ٤٥+ س ٢

  ٤٠٥ ≤ ٤٥+س٢ ≤ ٤٥لأن نطاق  

ــع الراب   ع  ال

   ٣٢٣,١٣=  ٣٦,٨٦٩ – ٣٦٠=  ٤٥+ س ٢    

  ٥١٣٩= س       ١٧٨,١٣= س ٢  

ة    :  الدورة الثان

ــع الأول           ٣٩٦,٨٦٩=  ٣٦,٨٦٩+  ٣٦٠: ال

  

  

  

  

  

  

  

  

  



 
 

 

 مادة الرياضيات 

         ٩٥٨١٦٧٥٠  

    ∞< س 

مة ممكنة للعدد الصحيح أ   أقل ق ن  ل           المق   ظلل الش

]١[ 

  
 عشر متقدمالصف الثاني 

         أحمد عمار     / 

ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ   ـــــــ

ـــــ ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ــــــــــــ ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ   ــــــــ

   ٠ = ٢+ س 

   ٢ −= س              

   ٢− = يوجد فجوة عند س 

  

ــــــ=    ١,٧٥=  ـــــــــــــــ

  )  ١,٧٥،  ٢− (احدا الفجوة هو 

   ٢= معادلة خط التقارب الأف ص 

ـــــ) =  ةــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ س  < أ ـــ  متصلة ع الف

مة ممكنة للعدد الصحيح أ   أقل ق ن  ل           المق ظلل الش

                                            ١  

                                         − ٢  

  ٦ −س +   

  ٤  –  ٢س

  )٢+ س )(

 )٢+ س )(

  

  ٣  – س  

 ٧+ س ٤

٧ 
٤ 

الصف الثاني 

/ إعداد  أ 

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ) = س(د  )٢١(

  

ـــــ) = س(د    ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ ــــــــــــ ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

   

س يوجد فجوة عند   

            ٠=  ٢ +س    

يوجد فجوة عند س    

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ) = س(د 

  

= ص     ٢− = عند س  

احدا الفجوة هو  

معادلة خط التقارب الأف ص 

  

) = س(الدالة ه)   ٢٢   

  

مة ممكنة للعدد الصحيح أ                أقل ق ن  ل           المق ظلل الش

  

                          ٢                                            

  

                         − ١                                       

  

 ٢س٢

س     

)(٣ −س ٢(

)(٢ –س (

  )٣ −س ٢(

 )٢ −س (



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

)٢٣(   

  ٣٠ −ب س +  ٢أ س+  ٣س٢= ص  ) أ( 

  ب + أس ٢+  ٢س٦=  ص      

   ٣= ، س  ٠=  توجد نقاط حرجة عندما ص 

   ٠= ب + أس ٢+  ٢س٦  

   ٠= ب + أ ×٣×٢+  ٩×  ٦ 

  ) ١(                                  ٥٤ −= ب + أ ٦ 

النقطة ٣٠ –ب س +  ٢أ س+  ٣س٢= ص المنح      ) ٢،  ٤( مر 

  تحقق معادلته   

   ٣٠ –ب  ٤+  ٢٤× أ +  ٣٤×٢=  ٢ 

   ٣٠ –ب ٤+أ ١٦+  ١٢٨=  ٢ 

   ٩٦ −= ب ٤+ أ ١٦

  ) ٢(                                   ٢٤ −= ب + أ ٤ 

  معا  ٢، ١حل المعادلت  

                                    ٥٤ −= ب + أ ٦

                                     ٢٤ −= ب + أ ٤

   ١٥ −= أ                              ٣٠ −= أ ٢ 

ض عن أ  المعادلة     ) ٢(التع

  أ ٤ – ٢٤ −= ب  

   ٣٦= ب          ١٥ −×  ٤ – ٢٤ −= ب  

   ٣٦= ،   ب  ١٥ −= أ   



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

  ٣٠ –س  ٣٦+  ٢س ١٥ − ٣س٢= ص  ) ب( 

   ٣٦+ س ٣٠ − ٢س٦=  ص      

   ٠=  ة عند صتوجد نقاط حرج  

   ٠=  ٣٦+ س ٣٠ − ٢س٦

   ٠=  ٦+ س ٥ – ٢س 

   ٠) = ٢ –س )(٣ –س (  

   ٣= ، س    ٢= س 

   ٢= عند س  

   ٣٠ – ٢× ٣٦+  ٢٢×  ١٥ – ٣٢×  ٢= ص  

  ٢ −= ص 

  ) ٢−،  ٢(توجد نقطة حرجة أخرى عند   

ة   ق المشتقة الثان ع النقطة الحرجة عن ط   لمعرفة ن

   ٣٠ –س ١٢=  ص

   ٦ −=  ٣٠ – ٢×  ١٢=  ص   ٢=  عند س 

  نقطة عظ) ٢−،  ٢(    ٠<  ص   

  

  

  

  

  

  



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

ان )  ٢٤         ث أ ، ب عددان ثابتان +  ٢)أ+ جا ه = (ه ٢جتا –جا ه  ٤اذا    ب ح

  . فإن ٢π ≤ه  ≤ ٠      

مة العظ والصغرى ل                الق ن  ل           المق   ه ٢جتا –جا ه ٤ظلل الش

ب               ت   ع ال

                       

                        ٤ −،  ٤                                    ٢ −،  ٢            

   

                        ٢ −،  ٤                                  ٤ −،  ٢           

  

  

ـــــــــــــــــا ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــنهــــــــــــ )  ٢٥            ـــ ــــ ــــــــــــــ ــــــــ   ك= ـــــــــــــــ

  

مة ك                 ق ن  ل           المق   ظلل الش

                      
٢
٣
  غ موجودة                                            

  

  ٢صفر                                                          

  

  

  

  

 )س ٢+  ١(

 ∞   ←س ٣س ٢٧+  ١



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

ان ق) ٢٦          ٥) = ١( ʹ، ه   ٢ −) = ١(،   ه  ٣+  ٢أ س) = س(اذا 

   ٢٠) = ١( ʹ)ه ○ق (               

مة أ            ق ن  ل           المق   ظلل الش

   

                      − ١ −                                        ٥   

  

                     ٥                                             ١  

  

)٢٧ (   

     ٢ – س ٣  –  ٢س+  ١٨) = س(د

      ١  –  ٢ – س ٣  – ×  ٢  –  ١  –  ٢س× ٢+ ٠) = س(د

      ٣  – س ٦+  س ٢) = س(د

     ١  –  ٣  – س ٦×  ٣  –   ١  –  ١س٢) = س(د

  ٤  – س ١٨  –   ٢) = س(د

   ٠ ≤) س(د

ــــ   –  ٢     ٠ ≤ــــــــــــــــــــــــ

  

   ٢÷ القسمة   ٠ ≤ ١٨  –  ٤س٢  

   ٠ ≤ ٩ – ٤س  

   ٠) = ٣  –  ٢س)(٣+  ٢س(  

  ٠) =  ٣  – س )( ٣+ س )(٣+  ٢س(  

١٨ 

 ٤س

 سعك نفس نفس
 + + + + +  + + + + +  –   –  –    –   –   

  ٣   –   ٣  



  
 

 

 عشر متقدمالصف الثاني  مادة الرياضيات 

  ٩٥٨١٦٧٥٠         أحمد عمار     / إعداد  أ 

  مرفوض        ٣  – =  ٢،    س     ٠=  ٣+  ٢س 

   ٣   – = ،    س    ٠=  ٣+ س  

   ٣= ،     س    ٠=   ٣  – س  

ة     المطلوب المنطقة السال

  المجال 

    ٠ ≠،  س      ٣ ≤س  ≤  ٣  –  

  


