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الاقواس والقطاعات الدائرية :      6-1   

 الدرس في نقاط 

 بعض العلاقات المرتبطة بالدائرة 

    𝟐𝝅𝒓 =محيط الدائرة 

    𝝅𝒓𝟐  =مساحة الدائرة 

  𝟐𝝅   °𝟑𝟔𝟎  ==قياس الدائرة 

هي زاوية رأسها مركز الدائرة وضلعاها نصفي قطر  :الزاوية المركزية
الدائرة 

     : هو جزء من محيط الدائرة القوس   

 .  هو قوس اصغر من نصف دائرة: القوس الأصغر
 قوس اصغر    𝑨�̂�مثل                 

 .   من نصف دائرة اكبرهو قوس الأكبر :   القوس     
 اكبر  قوس   𝑨𝑪�̂�مثل                 

    قياس الزاوية المركزية المقابلة له=  القوس  قياس     

𝒎 ൫ 𝑨�̂�൯                                             مثل : في الشكل = 𝒎 ሺ∠ 𝑨𝑷𝑩 ሻ = 𝟗𝟓°  𝒎 ൫ 𝑨𝑪�̂�൯ = 𝒎 ሺ∠ 𝑨𝑷𝑩 ሻ  المنعكسة = 𝟑𝟔𝟎° − 𝟗𝟓° = 𝟐𝟔𝟓°        
𝒋𝒑𝒌∠  الزوايا المركزية المتطابقة تقابل اقواس متطابقة والعكس صحيح .   ≅  ∠𝒌𝒑𝒍                            𝒋�̂� ≅   𝒌�̂�     
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 اوجد قياس كل قوس مما يلي  
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العلاقة بين القياس الدائري 
 والستيني

 طول القوس

 الزاوية بالقياس الستينيت اذا كان س الدائريالزاوية بالقيااذا كانت 

   

 

 

 

يمساحة القطاع الدائر  
محصورة بين نصفي قطري دائرة والقوس المقابل للزاوية المركزية المقابلة للقوس () هو المنطقة ال  

 

 الزاوية بالقياس الستيني الزاوية بالقياس الدائري

  

 

 مساحة القطعة الدائرية 
 ) هي جزء من الدائرة محصورة بين قوس والقطعة المستقيمة التي تصل بين نهايتيه (

 

 مساحة المثلث  –ساحة القطاع الدائري م    𝐴𝑠𝑒𝑔     =مساحة القطعة الدائرية

=   𝐴𝑠𝑒𝑔 الزاوية بالقياس الستيني الزاوية بالقياس الدائري  12 𝜃 𝑟2  − 12 𝑟2  sin 𝜃  
 

        =   12   𝑟2  ሺ 𝜃 −  sin 𝜃ሻ  

  𝐴𝑠𝑒𝑔   =  𝒏°𝟑𝟔𝟎° × 𝝅 𝒓𝟐 − 12 𝑟2  sin 𝜃 

ات  ـــلاقـــعــــال  

𝒏°𝜽 =  𝟏𝟖𝟎°𝝅  

𝑺 =  𝒏°𝟑𝟔𝟎°  × 𝟐𝝅𝒓  𝑺 =    𝜽 𝒓 

𝑨 =  𝒏°𝟑𝟔𝟎°  × 𝝅𝒓𝟐  𝑨 =  𝟏𝟐 𝜽 𝒓𝟐  
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 °50 اوجد قياس الزوايا التالية بالقياس الدائري 
 
 
 

 

75° 
 

33° 
 

 

 

 

120° 
 

 𝝅  105°    بدلالة اوجد قياس الزوايا التالية بالقياس الدائري
 

 

 

 

 

23° 
 

الستيني اوجد قياس الزوايا التالية بالقياس     𝟐𝒅 𝟑. 𝟒𝒅
 

 

 

 

 𝟏. 𝟕𝒅
 𝟑. 𝟒𝒅

 

 

 

 

 𝟐𝟑 𝝅 
𝟏𝟔 𝝅 
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 ما يلي اوجد طول كل قوس م
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 اوجد مساحة القطاع الدائري . قرب اجابتك الى اقرب جزء من عشرة                      
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 اوجد مساحة القطعة الدائرية مقربا اجابتك الى اقرب جزء من العشرة 
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 تطبيقات حياتية 
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 تعريف : مماس الدائرة  

 هو مستقيم يتقاطع مع الدائرة في نقطة واحدة 
 

  نظرية :

 نصف القطر عمودي على المماس عند نقطة التماس 

 

 عكس النظرية: 

لى مستقيم عند نقطة اذا كان نصف القطر عمودي ع
 التماس كان المستقيم مماس للدائرة عند هذه النقطة 

  

 

 نظرية : 

القطعتان المماستان المرسومتان من نقطة خارج دائرة 
 متساويتان 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 2-6 مماسات الدائرة     :

 الدرس في نقاط 
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                  نظريات الدرس                                      

  النظرية      عكس النظرية      
 
 نظرية

 3-6  

اذا تطابقت زاويتان مركزيتان  
 في دائرة  

 فإن
وتريهما متطابقان     

 

   وتران في دائرة تطابق   اذا

فإن     
زاويتيهما المركزيتين 

 متطابقتين  

  النظرية      عكس النظرية      
 
 
 نظرية

 4-6  

دائرة  تطابق وتران في  اذا   
 فإن 

 قوسيهما متطابقان  

 

اذا تطابق قوسان في دائرة      
 فإن 

 وتريهما متطابقان  

  النظرية      عكس النظرية      
 
 نظرية

 5-6  

  
اذا تطابق وتران في دائرة      

 
متساويا البعد عن  فإنهما

 مركز الدائرة  
 

 

 
اذا تساوى بعدا وترين عن  

 مركز الدائرة  
 

    متطابقان  فإنهما

: أوتار الدائرة  6 -3  

والزاوية المركزية   الاوتار  

والاقواس   الاوتار  

والبعد عن المركز الاوتار  

 : تنطبق النظريات السابقة  على دائرة واحدة او دوائر متطابقة   ملاحظة

   قطعة مستقيمة يقع طرفاها على الدائرة  هو  الوتر
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  النظرية      عكس النظرية      
 
 نظرية

 6-6  

  
 اذا نصف قطر وتر  

 فأنه 
 يكون عموديا عليه  

 
 

  
 اذا تعامد قطر على وتر  

 فإنه 
 ينصف الوتر  

 
 ملاحظة: 

  اذا تعامد قطر وتر فإنه ينصف الوتر  
   المقابل للوتر   القوس وينصف 

 

  النظرية             
 
 
 نظرية

 7-6  

         
 العمود المنصف لوتر 
 يمر بمركز الدائرة  

 ) أي يكون قطر للدائرة ( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  والقطر     الاوتار

والقطر الاوتار    
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P  ، 𝒎 𝑨�̂�الدائرة في  =      AC = DFو     𝟒𝟑°

 اوجد كل قياس مما يلي  

 

 

 

 
 

  

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 2 

3 4 
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 في الشكل المقابل :         

 

 

------------------------------   
 

 
 
 
 
 

 في الشكل المقابل :           

 
 

------------------------------   
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 ------------------------------   
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 تطبيقات حياتية  
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 نظرية  
8 -6   

 
 قياس الزاوية المحيطية  

 = نصف قياس القوس المقابل لها  
 :  او

 قياس الزاوية المحيطية المقابلة   ×  2قياس القوس = 

 
 
 
 

 𝑚𝑅�̂� = 2 ×  ∠ 𝑠  
 
 
   1نتيجة 

 
 الزاويتان المحيطيتان المشتركتان في القوس      

 متساويتان  
 

 

 
 
 
 
 

 
 
 2نتيجة  
 
 

 
 

 الزاوية المحيطية المرسومة في نصف دائرة  
 هي زاوية قائمة  

 

 
 
 3نتيجة  
 
 

 الزوايا المتقابلة في شكل رباعي دائري  
 (   180هي زوايا متكاملة ) مجموعها = 

 

 

: هو أي شكل رباعي تقع رؤوسه  الرباعي الدائري
 على الدائرة  

 
 نظرية  

9 -6   

 
 قياس الزاوية المكونة من وتر ومماس 

 ) زاوية مماسيه (   
 نصف قياس القوس المقابل لها  يساوي 

 
 
 
 
 
 
 
 

   الزوايا المحيطية :   6 -4

 هي زاوية يقع رأسها على دائرة وضلعاها وتران في الدائرة    الزاوية المحيطية:

 نظريات الدرس 
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 𝑚 ∠  𝐴�̂� =  
 
 

 𝑚 ∠ 𝑠 =..  
 
 
 

 𝑚 ∠  𝐴�̂� = 

 
 
 

 𝑚 ∠ 𝐵 =.. 
 
                                  

   𝑚 ሺ ∠ 𝐹 ሻ =  
 

    𝑚 ሺ∠ 𝐸 ሻ =  

 

 

 

 
 

 

 

 

2 

3 

1 𝟒𝟕° 𝟓𝟎° 

𝟏𝟎𝟎° 𝟕𝟎° 
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𝑚 ∠ 𝐵   :  في الشكل =  

 

 

 

 𝑚 ∠ 𝐶 =  

4 

5 

A 

B 

C 

D 

85° 

130° 
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 نقاط أساسية 

 العلاقات بين الزوايا والقطع المستقيمة في دائرة 

 الرأس خارج الدائرة الرأس داخل الدائرة  
 
 
 

 الزوايا 

  
 
 
 
 
 

  

 
 
 

القطع  
 المستقيمة

 
 
 
  

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

  
 
 

  

   الاوتار المتقاطعة   : 6 -5
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